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ARITH.M·ETI·CA UNIVERSALIS, 

S 1 V E 

.. De CoMPosrrroNE &RESOLUTIONE 

ARITHMETICA 
L I B E R. 

C
O M Pu TA T 1 o vel fit per mm1eros ut 
in vulgari ArithnÍetica, vel per fpecies 

. ut Analyíl:is mos eíl:. Utraque iifdem 
innititur fundamentis, & ad eandem 

metam collimat : Árithmetica quidem definite & 
particulariter, Algehraica autem indefinite & uni
verfaliter ; ita ut enuntiata fere omnia qua: in hac 
computatione habentur, & pra:fertim conclufiones> . 
Theoremata dici poffint. Verum Algebra. maxi
me pra:cellit quod cum in Arithmetica Q!¡a:füones 
tantum r~folvantur progredíendo a datis ad qua:fi
tas quantitates, ha:c a qua:fitis tanquam datís ad 
data~ tanquam qua:fitas quantitates plerumque rc
greditur ; ut ad conclufionem aliquam, feu ..Equa
tionem, quocunque demum modo perveniatur, ex 
qua quantitatem qua:fitam elicere liceat. Eoque 
paél:o conficiuntur difficillima Problemata quorum 
refolutiones ex Arithmetica fola frufira. peterentur, 
Arithmetica tamen Algebra: in omnibus ejus ope
ra.tionibus ita fubfervit, ut non nifi unicam per .. 
feél:am computandi Scientiam confütuere videantur; 
& utramque propterea conjunél:im explicabo. 

~ifquis hanc Scientiam aggreditur, imprimis 
v.ocum & notarum fignificadones intelligat, & fun-

A damen, 



NO TA 11 O. 

damentales ªª4if~at oper~tio_nes:i.. Additiohetn rtem
pe Subduél:ionem, MultipJicatignem, Diviflon{'.~; 

Extraél:ionem Radicum, Reduéfiones fraél:ionum 

& radicalium quanti~atum, &modos ordinán4i t~r

minos JEquati~num, .ac 
1 
iqcognitas quantitates 

(ubi plures font) extermiriandi. Deinde has ope

rationes, reduc~ndo Problema~a ad a:quationes, 

exerceat ; & ultimo naturam & 'refol:Utionem a:quá.• 

tionum c01:i.templetur. 1 ·· . -
De Vocum quarundam &, notarum ftg,niftcatione • . 
PE R · Numerum non tam multitudinem unitatum 

quam aibftraill:am .quañt1itratüs cuj'ufvis ad aliam · 

ejufdem generis quantitatem ·qua: · pr-0· unitate ha

betur rationem intelligimus: Efiql\le· triplex; in

teger, fraétus. & fordus : Integer quetn unitas me

·titur, Fraflt-u quem unitatrs ·pars. fübmultiplex me

titur, & Surdur cui unitas efi: incomtnenfurabilis. 
· lntegrorum ·numerol'um ·notas (0, 1, 2, 3, 4, 5, 
'6, 7, 8, 9,) & notarum, ubi1plures inter fe nett.l:in

' tur, ·valores nemo non intelligit. ~1emadm0dum 

vero numeri in primo 'lpco ánte unirt?atem, five , ad 

finifiram, fcripti denotant <lenas unitates, in fe

k undo centenas, in ·tertio millenas, &c. íic nufne-

ri in primo loco pofi:' unitate1n fcripti denot.añt de

cimas part~s unitatis, in fecunde> centeíimas; in 

.tertio millefimas, &c. Hos auteln dicimus ·Fraétos 

Decimales-quod in ratione decimaH petpetuo ,decre[

cant. Et ad difiinguendúm íntegros a decim:ili

bus interjici folet comma, vel punél:um, vel etiam 

lineola. Sic numerus 73 2')569, denotat feptingen
fas triginta duas unitates, una,c:;µm quinque deci:

tnis, fex centeíimis, & 11ovein milleíimis partibus 

unitatis. ~ü & íic 732,1569, vel fic 732'569, 

vel etiam íic 73 2 L 569, . :n0rinunquam fcribitur. 

Atque ita numerus 57104'20~5, denotat-quinqua-
. . ~~ 



NOTA i 1 O. ·3 
ginta feptem mille, centum & quatuor unitates; 
una cum duabus decimis, oéto millefimis, & tribus 
decimis millefimis partibus unitatis. Et numerus 
0'064 denotat fex· cenfefimas & quatuor millefimas 
partes. Surdorum & aliorum fraétorum notre in 
fequentibus habentur. 

Cum reí alicujus quantitas ignota efl vel indeter
minate fpeElatur, ita . ut per numeros non liceat ex
primere, folemus per fpeciem aliquam. Jeu literam 
defignare. Et fi quando cognitas quantitates tan
quam indeterminatas f peétemus, difcriminis cau
fa defignamus initialibus Alphabetre literis a, b, c,d, 
& incognitas finalibus ~, y, x, &c. Aliqui pro 
cognitis fobfl:ituunt confonantes vel majufculas lí
teras, & vocales vel minufculas pro incognitis. 

Quantitates ve~ Af?~mativre funt Jeu majores ni
hilo, vel Negat1vre feu nihilo minores. Sic ·in re
bus humanis poífeffiones dici pbffunt bona aflir
mativa, debita vero bona negativa. foque motu 
locali progreífos dici potefr motus aflirmativus; ' & 
regreíf us motus negativus, quia prior auget & po
il:erior diminuit iter confeétum. Et ad eundetn 
;modum in Geometría, fi linea verfus plagam quam
vis duéta pro aflirl!lativa habeatur; negativa erit 
qure verfus plagam oppoíitam ducitur. V:eluti fi 
AB dextrorfum du-
eatur, & B C fini- A C B 
ftrorfum; ac AB fiá.- 1--:---------1 
tuatur aflirmativa 
tune B C pro negativa habebi~utj eo quod ínter 
ducendum diminuit AB; redigitque vel ad brevi
orem A C, vel ad nullam fi forte C inciderit in 
ipfom A, vel ad minorerh nulla fi BC longior fue
rit quam A B de qua aufertur. Negativa qnanti
tati defignandre fignum -, Affirmativa fignum * 
prrefigi folet. Signum =f: incertúm eíl:, & íignum :f: 
etiam. incertum fed priori contrarium. 

- A i 



4 NO TA T l O. 
In agt,'légato quantitatum nota + (tgni.ficat quan .. 

iitatem fuffixam eJfe c~teris addendam & nota - ef 
f e fubducendam. Et has notas vocabulis plus & 
minus exprimere folemus. Sic 2 + 3, five 2 plus 
3, valet fummam numerorum 2 & 3, hoc eft 5. 
Et 5 - 3, five 5 minus 3, valet differentiam qua: 
oritur fobducendo 3 a 5, . hoc eft z. Et - . 5 + 3 
valet differentiam qua:: oritur fubducendo 5 a 3, 
hoc efl: - 2. Et 6 -1+ 3 valet 8. Itero a+ b 
valet fummam quantitatum a & b: Et a-b vale: 
differe'ntiam, qua:: oritur fubducendo b ab a. Et 
a- b + e valet fumma.m ifl:ius differentice & 
quantitatis c. Puta fi a ftt 5, b 2, & e 8 ; tum 
a + b valebit 7 & a- b 3 &·.a - b + e u. ltem 
2 a + 3 a valet 5 a. Et 3 b - 2 a - b + 3 a 
valet 2 b + a ; nam 3 b - b valet z b & - 2 a 
-\- 3 a válet a, quortlm aggregatum eft 2 b + a. 
Et fic in aliis. Ha:: autem nota:: + & - dicuntur 
Signa. Et ubi neutrum initiali quantitati pra::figi
tur fignum + fubintelligi debet. 

MuLTIPLICATio prdprie dicitur qua! fit per nu
meros íntegros, utpote qua::rendo novam quantita
tem toties ma jorem quantítate multíplicanda quo• 
ties numerus multiplicans fit ma.jor unitate. Sed ap
tioris vocabuli defeél:u 1-foltiplicatio etiam dici 
folet qua! fit per {raél:os aut fardos numeros; qure
renclo novam quantitatem in ea quac'unque ratione 
ad quantitatem multiplicandam quam . habet mul
tiplicator ad unitatem. Neque tantum fit per ab
íl:raél:os numeros fed etiam per concretas quantita~ 
tes, ut per Iineas, fuperficies, mo~um localem, pon
dera, &c. quatenus hre ad aliquam fui generis no
tam quantitatem ta:nquam unitaten,i relata:_, ratio
nes numerorum exprimere'poífunt, & vices fupplere. 
~emadmodum fi quantitas A multiplicanda fit 
per lineam duodecim pedum, pofito quod linea ·bi
. pedalis fit unitas, producentur per ifiam multiplí-

cationem 



NOTA T l O. ; 
cationem .6 A, five fexies A, perinde ac fi A mul
tiplicaretur per abfl:raél:um numerum 6, fiquidem 
6 A fit in ea ratione ad A quam habet linea duo
decim pedum ad unitatem bipedalem. Atqt1e ita. 
fi duas quafvis lineas A C . 
& AD per ~e mulciplica~e . B D 
oportet, cap1atur AB _um- .A:~¡ ~ 
tas, & agatur B C eique i . ~ 
P.arallela D E, & A E pro- · ~ 
duél:um erit b"!ljus multi-
plicationis, eo quod fit ad 
.i\.D ut A C ad unitatem · 
AB. Quinetiam mos obtinuit ut genefis feu de
fcriptio fuperficiei per lineam fuper alía linea ad 
reél:os angulas moventem dicatur multiplicado ifia
rum linearum. Nam quamvis linea utcunque mul
tiplicata non poffit evadere fuperficies, adeoque ha:c 
fuperficie~ e lineis genera.tio longe alía fit a multi
plica.tione, in hoc tamen conveniunt, quod nume
rus unitatum in alterutra. linea, multiplicatus per 
numerum unitatum in altera, producat abíl:raél:um 
numerum unitatum in fuperficie lineis ifiis com
preh~nfl1-, fi mo.do Unitas fuperficialis defin1atur, 
l}t folet, Q?adra~um cujus latera funt unitates li-
neares. QEemadmodum _fi A .s 
reél:a. A B coníl:et qn~tµor 
unita.tibus & A C tribus, 
tum reél:angulum A D ccn
fl:abi t qua.ter tribus feu duo
decim unitatibus quadra.

1-

._ 

D 
tis ut infpicienti Schema 
patebit. Eftque fimilis aha- C 
logia folidi & ejus quod continua. trium quantita
tum multiplicatione producirnr. Et hinc viciffim · 
evenit quod vocabula ducere, contentum, reEtangulum, 
quadratum, cubus, ldimenfio, latus, & fimilia. qua! ad 
Geometriam fpe6Cant,Arithmeticis tribuantur ope-

A 3 rationibus. 

( 



6 NO ·TA T 1 O. 
rationibus. Nam per' quad~atum, vel reflangul~m_¡ 
vel quantitatem ductrum dimenfionum non femper intel~ 

-ligimus. fuperficiem, (ed ut plurimum quan~itatem 
alterius cujufcunque generis qux ' mµltiplication~ 
aliarum duarum quantitatum .próducitur, ·& fapiffi~' me lineam qure producitur multíplicatipne aliaru.ri:i 
dua+um linearum. Atque ita dicimus Cubum vel 
Parallelepipedum, vel quantitatem ttium aimenfionum pr<>' 
eQ quod binis multiplicaiionibus produ((itur, latffl 
pro radice, duce-re pro multiplicare; & fic .in ~liis. 

Nu111erus fpeciei ali~ui immedi-ate prajixus ·denotat fpe• . 
ciem illam toties fumendam ejfe. Sic 2 a denotat duq a, 
3 b tria b, J) -x qúindecim x. . · . .t L 

· pu,:e vel p.!ures fpecies immedia& connexa dejignant
faB:um, feu 'quantitate'(lt qua ftt per multiplicationem 
omnium in fe" fnvicem. Sic a b · denotat quafiti· 
tatem qure . fi~ mult'.iplicando a per b. . Et a b ~ 
denotat quantitatem qure fit :rhu:lt'iplicando a per b, 
& faB:um illud per x. Puta ú a fit ·2', & b fit 3> 
& x fit 5, tum ab ·erit 6 & abx 30: · · 

lnter quarititates fefe multiplicante.s, nota x, vel 
vocabÚluin fiz, ad faB:um defignandum nonnun· 
quam interf~ribit.ur. 'Sic 3 x 5 vel 3 irt 5 denotat 
i 5, Sed ufos harum notarum prxcipuus ~íl:, ubi 
compofttre quanti_tat'es fefe mu~tipliéant. V eluti fi
y - 2 b multiplicet y + b, termino~ utriufque .mal· 
tiplicatoris lineola fuperimpofiti conneB:imus &· 

~- 1 ~~ 
fcribimus y - 2 b· in y + b, vel y - 2 b x y + b. 

DrvIS!o proprie efr qure fit per numeras integros 
qurerendo novam·quantitatem toties minorem quan· · 
titate dividenda quoties unitas fit minar Divifo-: 
re. Sed . ob analogiam vox etian;i ufµrpari fole~ . 
cum nova quantita$ in 'l'atione qvai:;unque ad quan-: 
titatem · ~ividendam. quxritut quam ,habet unitas 
ad diviforem; five divifor ille fit fraB:us .aut furdus 
n\lmer,us aut alja · ~ujufvis g~neris ' quantit~s. Sic ' . . ac\ 



addividertdumlineamAE 
per lineam A C, ~xifrente .A:. B D 
.A:. B unitate ; agenda éfr 
E Di pal'allela CB, '& erit 
A-D, ~ot;iens. · Imo & 
l)iv:iíio .propter fimilitu:-

7 

dir.iem . quandam dicitur .-
~um veétangulum ad datam lineam tanq\l.~tp. Bafem 
applicatur ut inde nofcatur altitudo. · 

Quantitas infra quantitatem cum . lineola · ínter· 
jefla denotat quo.tum, f eu quantitatem • qute oritur 
qx divijione fuperioris quantitatis ter inferiorem. Sic 
.:, dt<notat quantitatem qua: oritur dividendo 6 
per· 2, hoc efr 3 : & { quantitatem qure oritur di
videndo 5 per 8, hoc efr oétavam pa:rtem numeri 5: 

& _: qenotat quantitatem q,ure ¿ritur dividendo a 

per b; puta fi a Gt 15 & b 3, tum : denotar 5. 
ab-bb . · . 

Et fü: + denotat quant1tatem qua: oritu~ 
a X 

dividendo a b - b b per a + x. Atgue ita in ali
is. H'.uju(modi autem quantitates; fraéliones di-. 
c::unt,ur, parfque fuperior· Numerator, ac inferior 
Denominator. · · 1 · 

Allquando Divifor quantitati di;vifre, interjeéto. 
·. fl.rcu, pradigitur. Sic ad defignandum quantitat~ll\ . . 

. d' -~ ax:x qure or1tur ex iv111one --b per 
-- axx a+ 

potefr a - b) --,.-- . 
a+b 

a - b, fcribi 

· Etfi multiplicado p.er immediatam quantitatum 
conjunétionem denotari folet, tamen numerus in
teger ante numerum fraétum denotar fummam utdi 
-µ~que. Sic 3 ~ denotar tria cum femiífe. . . 

f 

A4 Si 



a NOTA TI o. • 
Si quantitas feipfam multiplicet, numerus faBorum_ 

compendii gratia, fujfigi folet. S~c pro a a a fcri
bimus a3, pro aaaa fcribimus a4, pro aaaaa 
fcribimus a>, & pro a a a b b fcribimus a3 b b vel 
al b2

• Puta fi a fi.t 5 & b fit 2, tum a3 erit; x 5 
x 5 five 12 5, & a4 erit 5 x 5 x 5 x 5 five 62 5, 
atque a 3 b2 erit 5 x 5 >< 5 >< 2 >< 2 five po. U.bi 
nota quod numerus inter duas fpecies immediate 
foriptus, ad priorem femper pertinet. Sic 3 iq 
quani:itate al h b non denptat b b ter capiendum ef
fe fed a in fe bis ducendum. .Nota etiam quod 
ha: quantitates tot dimenfionum vel poteflatum vel 

, d;gnitatum e{fo dicuntur quot faét:oribus feu quan4 

titatibus fe multiplicantibus confiant, & numerus 
f uffixus vocatur Index poteílatum vel dimenfionum. 
Sic a a efi dua,rum dimenfionum vel potefiatum, & 
a3 trium, ut indicat fuffixus nmnerus 3. Dicitur 
etiam a a quadratum, al cubus, 44 quadrato-qua
dratum, as quadrato-eubus, a6 cubo-cubus, a7 qua
drato-quadrato-cubus, & fic porro. Et quantitas 
a ex cujus in fe multiplicatione hce poteíl:ates gene
tantur dicitur earum Radix, nempe radix quadra
tica. quadrati a a, cubica cubi a•, &c. 

Ciun autem. radix per feipfam multiplica.ta. prD"" 
ducat quadratum, & quadratum illud iterum Eer 
radicem mukiplicatum producat cubum, &c. erit 
(ex definitione Multiplicationis) ut unita.s ad radi
'em, ita radix ad quadratum, & quadra.tum ad 
cubum~ &c. Adeoque qnantitatis cujufcunque 
radix quadratica erit medium proportionale inter 
unitatem & quantita.tem illam, & radix cubica pri
mum e duobus medie proportionalibus, & radix 
ijztadrato-quadratica primum e tribus, & . fic pra:
terea. Duplici igitur afteét:ione radices innotef
cnnt, tum quod feipfas multiplir;ando pr9ducant 
uperiores ·poteftates, tum quod fint e mediis pro .. 

portionalibus ínter iítas poteíl:ates & unitatem. Sie 
numeri 



NOTA T l O. 
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m1meri 64 radicem quadraticam eífe 8 & cubicam 

4, vel ex eo patet quod 8 X 8 & 4 x 4 x 4 valeant 
64, vel quod fit 1 ad 8 ut 8 ad 64, & 1 ad 4 ut 4 , 
ad 16 ~ J6 ad 64. Et hinc fi line:r alicujus AB 
radix quadratica extra.henda 
efi, produc eam ad C Ut fit 
B C unitas, dein fuper A C 
defcribe femicirculum, & 

·ad B erige perpendiculum 
huic circulo occurrens in D, eritque B D radix, 
quia media proportionaliS efi ínter A B & unita.-
tem BC. · , 

Ad dejignandam ra.diceni alicujus quantitatis pra?.
ftgi folet nota -V fi radix jit quadratica, & .Y 3 : Si 
fit cubica , & .Y 4 : Si quadrato-quadratica , &c. 
Sic .Y 64 denotat 8 ; & v 3 : 64 denota.t 4 ; & 
V a a denotat a; & .Y ax denotat radicem quadrati~ 
cam ex a x; & V' 3 : 4 a x x radicem cupi~am ex 
4 ax x. Ut fi a fit 3, & x 12 ; tum V' ax. erit 
v' 3 6, feu 6; & Y 3 : 4 ax x erit .Y 3 : I 72 8, feu 12. 
Et ha! radices ubi non litet extrahere dicuntur 
furdte quantitates, ut V a X; vel Jurdi numeri, ut 
v 12. 

Nonnulli pro deíignanda quadratica potefiate 
ufurpant q, pro cubica e, pro quadrato-quadratica. 
q q, pro quadrato-cubica q e, &c. Et ad hunc mo
dum pro quadrato, cubo, & quadrato-quadrato ipfius 
A, fcribitur A q, A e, A q q, &c. Et pro radicc 
cub'ica ex abb- x 1 fcribitur .Ye: abb-xl. Alii alias 
notas adhibent, fed qu:r jam fere exoleverunt. 

Nota = defigtzat quantitates hinc inde· crquales ejfe. 
Sic x = b deíignat x zqualem eífe b. -

Nott:1i : : fignificat quantitates hinc inde propor
t~onales eJ!e. Sic a. b : : c. d, íignificat elle a ad r,. 
ut e ad d. Et 4. b. e : : c. d. f eífe a, h & e inter fo 
ut funt e, d & f ínter fe refpeaive1 vel eífe a ad e> 
b ad d & ~ad fin eadem ratione. 

Deni~ 



10 NOTA TI O. 
Deniqtie notarum qu:E ex his componuntur m-. 

terpretatio per Analogiam facile innotefcit. Sic 
~nim f a3 bb denotat tres quartas partes 1pfius al bb> 
• a a a 
& 3 - ter-, & 7 Y ax fepties Y ax. Item - x 

e e b • 

denotat id quod fit .multiplicando oc per !!:...., ~ 
. b 

ff e e /1 • ' 

quod fit multiplicando zl per } z1 id 
4a+ 9e 

5 ~e , hoc eíl: per ~1otum exort-um divifione 
4ª 9e 

5 ee per 4 a+ 9e; & 
2 ª 3 

.Yaxidquodfitmultipli-
9c . 

za3 7vax . 
cando.Y axper--; & -- quotum exortum d1-
. 9c e 
.fi· •1 8 a Y .ex 

v1 10ne 7 r ax per e ; & + .1 quotum exor-. 
2a ·rcx 

tum divifion({ 8 ave x per fummam quantitatum 
3axx- x3 

2 a + ve x~ Et fic denotat quotum 
. a+x 

exortum divifione differentia: 3 ax x- x3 per fum-

mam a+ x, & v 3 ª x :-x
3 

radicem .ejus ~oti, 
a X 

3axx-x3 . . . 
& 2 a + 3 e V id quod fit mult1pli-

. a+x 
cando ra.dicem ill~m per fummam 2 a + 3 c. 

Sic etiam -v'-;j: a a + b b denotat radicem fumma:: 

quantitatum -fa a & b b & V ~a+ .V-:i- aa + bb ra-

dicem fomma:: quantitatum + a & .V {a a + b b, 
2a3 v . 

& +a+ .V+ aa + b b radicem illarn mul-
a a - z. :i:. . 

. ¡· 2 a 3 
tlp 1catam per · 

a a - z.:i:. 
Et fic in aliiis. 

Ca: te-
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Cad:erum nota quod .W hujufmodi<.complex!s 

quantitatibu~ . non opus efr ad. fignificationem 
fingularnm hterarum femper a:tte?dere; ~ed fuf
ficit in genere tantum mtelhgere, e. g. quod 

V~a + v* aa T bb fignificai radicem aggregati 

. ·t a+ v *a a + b b ; quodcunq; tandem prodeat illud 
aggrega~um cum nnmeri vel linea: pro literis fub."". 

A 
· . dv'~a+v*aa+bfi 

!Htuuntur. tque ita quo a~ v' a b 

fignificat quotum exortum diviíiof!~ quantitatis 

V~ a + v'faa-+ bb per quantitatem a-:-V ah,· 
perinde ac fi quantitates illre fimplices eífent· & cog~ 
niti , etfi qurenam fint imprrefentiarum prorfus ig..: 
noretur, & ad fingularum partium confütutioneni 

· aut fignificationem ne:utiquam attendatur. Id 
quod monendum eífe duxi ne c.omplexione termin~. 
rum Tyrones q uafi conterriti in limine hrereant. 

DE ADDITIONE. 

merorum, l~bi non funt admodµm compofiti.; 
Additio per fe manifefra efr. Sic quod 

7 &9 fen 7 + 9 faciunt 16, & quod lI + 15 fa
ciunt 26 prima fronte patet. At in magis compo ... 
fitis opus peragitur fcribendo numeras ferie defcen
áente & Jummas columnaru.m jigillatim colligendo. 
Q}1emadmodnm fi numeri 1357 & 172 addendi 
funt, fcribe alterutrum 172 infra alterum 
1357 ita ut hujus uri.itates 2 alterius uni- 1357 
tatibus 7 fubjicia;ntur, creterique numeri _!_72 
numeris correfpondentibus, nempe deni 7 1529 
denis 5, & centenus 1 centenjs 3. Tum 
incipiendo ad dextram, die 2 & 7 faciunt 9 quem 
fcribe ~nfra. J.tem 7 & 5 faciunt 1 z,. ·cujus pofre- ~ 

r10rem 

• 

. . . 



J2, A D D l T 1 O. 
riorem nunterum 2 fcribe infra, priorem ver9 t 
aíferva proximis tiumerjs· 1 & 3 adjiciendmp, Die 
itaque prreterea I 8f 1 faciunt 2, cui 3 adje¡'.ius fa. 
cit 5, & fcribe 5 infra, ~ manebit tantum 1 prima 
figura fuperioris numeri, qure etiam infra fcriben· 
<la, efl:, & fic habebitur fumma I 52 9. 

Sic numeros 87899 + 13403-+ 885 + 19201 
quo in u.r~am fommam redigantur, fcribe in ferie 
éiefcendente ita ut unitates unam colum· 
~am, cj.eni numeri aliam, centeni tertiam, 
inilleni quartam coníl:ituant, & fic prre ... 
terea. Deinde die 5 + 3 · valent 8, & 
8 + 9 valent 17, fcribeque 7 infra, & I 

a~jice proximis numeris dicendo 1 + 8 104107 

valent 9,, 9 + 2 valent 11, ac 11 + 9 
valent 2q: Subfcriptoque o, die iterum ut ante 
z + 8 valent 1.0, 10 + 9 valent 19, 19 + 4 valent 
2 3, & 2 3 + 8 valen t 3 1, adeoque aífervato 3 fub
fcrib_e 1 ut ante & iterum die 3 + 1 valent 4, 4 + 3 
valent 7, & 7 + 7 valent 14. Quare fobfcribe 4,_ 
denuoque die 1 + 1 valent 2, & 2 + 8 valent 10, 

quem ultimo fubfcribe, & omnium fommam habe
bis 1041ó7. · 

Ad eundem modum numeri decima
les adduntur ut in annexo paradigma.te 
videte efi. . 

630' 3 
5 1'0807 

30)'27 
98]'3q37 

1n terminis Algebraicis Additio fit conneRend<> 
quantitates addendas cum fignis propriis, & infitper 
uniendo qu~ pojfum uniri. Sic a & b facjunt 
a + b; a & - b faciunt a - t; - a & - b faciunt 
- a- b; . 7 a & 9 a faciunt 7 a+ 9 a; - a Y ae;, 
& b V a e faciunt - a t/ a e+ b Y a e vel b Y a e 
- a..¡ a e, nam perinde eíl: quo ordine fcrib111tur. 

Q.tantitates affirmativa '· qua: ex parte fpecierum 
eonvenlunt i un~l}Otnr addendo numeras pradixos 

- qui bus 
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quibus fpecies muldplicantur. · ~ic 7 a+<) a fa~ 
dunt i6a. Et11bc+ 15bcfacmnt26bc. Item 

3 ~ + ,.~ faciunt 8 ~' & 2 V a e+ ·7 V a e 
e e e 

·faciunt 9Vac, .&6-Yab-xx+ 7.Yab-xx fa

ciunt 13 .¡a b- x x. Et ad eundem modum 
6Y3+7v3faciunt13 v3. ~inetiamavac+bvac 

facÍunt a + b V a e, additis nempe a & b tan
quam fi cífent nu.meri multiplicantes va c. Et fic 

3axx-x3 3axx-x~ . 
2 a+ 3 e V - + + 3 av' + fac1unt a x a x 

3 axx-x3 · 
5 a + 3 e V a + x eo quod l _fl' + 3 e & 3 a fa ... 

ciant 5 a+ 3 e 
FraEliones aj}irmatz'vi:t quatum ídem efl denomina

tor, uniuntur addendo numeratores. Sic -;- + T 
. • 

1 
zax 3ax. 5ax 8av'éx 

facmnt ,., & -b- + --b- facrnnt -b- & 2 a+ .¡ex 

·+ 17avcx e. 25avc.x &ªª+ hx ea_ - 1ac1unt > - - 1; -
· 2a+vcx 2a+v'cx e· e 

aa+bx 
ciunt · 

e 
Negativtt quantitates eodem modo adduntur ac 

affirmativa:. Sic - 2 &- 3 faciunt - 5 ; - 4 ~ x 

& - ~ faciunt - 15 ax· . - a y ax & 
b b ~ 

- b v' a X faciunt - ;-:::::/; V ax. Ubi vero negath¡a 
quantitas affirmativ~ adjicienda efl, opo~·tet affirmati
vam negativa diminúere. Sic 3 & - 2 faciunt i; 
lI ax 4.a x · f: . 7 ax •1 T & - --¡;- acrnnt. T.; - a Y a e & ~ r ac 

faduri.t 



14 'A_ . D D 1¡:1 O. 
faciunt b- a V a c. Et nota quod . ubi negatiya 
quantitas excedit affirmativam, aggregatum ¡pri¡: 

S
. r: . '· 1 .1 a X 11egativum. 1~ 2. & - 3 1acrqnt - . 1 ; - ~ 

4 ax . 7 ax ·' ·' r: .& -b- facrnnt -:- -b-, ac 2 ·r a e.& - 7 r a¡; iia-

ciunt - 5 Yac. 
In ad.ditione aut plurium :tut magis oompQfü:a. .. 

ru~ q;iantitat:im_, co_nyenit obfer~ar: forma~.ºJ?~• 
ratioms fupra m adq!t1one nu~erorum exl'o4ta~. 
Quemadmodum fi 17 ax- 14 q, + 3, & 4a +·2 
-:- 8 ax & 7-a.~ 9 ax ~ddenda: funt, 'difpop.o ~~ ip 
ferie defcendente ita fcilicet ut ·termini ma:Xime a.f
fines ll:ent in iif~em colmn,tÍiS. Némpe ñ.umeri 3 
& 2 in uña · columna, fpecies·- ·14 a & 4 a&: 7 a 
ih alia columna, atque f pe-
cfos 17 ax_. & ~ 8. ax .&. -' 1ytJ.. ~ - i+a i+ ; 
- 9 a x in tertia. Dein ter- · 8· a x + 4 a + z 
minos cuj"¡¡fque c.olumna: fi- - 9 a:X + 7 a . 
gillatim ~del.o Q.icendo 2 & 3 * - 3 a + 1 faciunt 5 quod f t;iJ:>fcribo, . , . 
dein 7 a & 4 a faciunt II a & -infope.r - 14 a fa.
cit - 3 a qu'od iterum fobfcribo, ~~nique...:... 9 ax 
& - 8 ax faciunt - 17 ax & infuper 17 a,"<: fa
dt o. Adeoque prodit fumma - 3 a'+ 5. 

Eadem methodo res in fequentibus exempEs ab
folvitur. 

úbc -7-lac 
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3 . 
;;...6xx+ 1 x 

5 xl ++X 

a+ 
aay+2a3--

2y 
-2ayy-4aaJ+ a3 ' 

y3 + 2ay y-:i-aay 

5 x4 + 2 ax3 " 
-3x4-zax3-f 8+a1 .Y1

aa+xx 
- 2 X't + 5 b x3-20 a3 Va a ·- X x ' 

-4bx•- 7.¡. a3 Vaa + xx 
----. * + b x3 + .a3 v' a a + x fe 

- 20 a3 Vaa-xx. 

DE SUBDUCTIONE. 

N U merorum non nimis compQjitorum in ven ti o. 
etiam Diff~rentire per fe patet . . ~emadmo

dum quod 9 de 17 relinquat 8. At in magis compo
jitis Subduého fieri folet ', fubfcrí6endo numerum 
ablativum & figi!/atim auferendo figuras inferiow 
de fuperioribu.r. Sic ad auferenqum 63 5 43 de 
782579, fubfcripto 63 543, .die 3 de 9 relinquit 6, 
·quod fcribe infra: Dein 4 de 7 relinquit 
3 quod pariter fcribe infra: Tum 5 de 5 782579 
relinquit o quod itidem fubfcribe: Po- · 63 543 
frea 3 ·de 2 aufer~ndum efr, fed cum 3 

1 0 6 
fit majus, figura, I a proxima figma 8 7 9 3 
IDUtUO fomi debet, qure una CUffi 2 faciat I z, a 
quo auferri potefr 3, & refrat 9, quod infuper fub-, 
fcribe : Adha:c cum pra:ter 6 etiam 1 de 8 aufe
rendum fit, adde I ad 6, & fumma 7 de 8 relin
quet ·1 quod etiam fubfcribe. Denique cilm in infe
·riori numero nihil refl:et auferendum de fuperiori 7, 
fubfcribe etiam 7, & fic tandem habes differentiam 
719036. . 

Caterum . 01J1nino cavendum efl ut figurt:e mtmeri abla
tivi 
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tivi Jubfcribantur in locis homogeneis; nempe nn.itates 
infra alterius numeri unita.tes, deni numeri infra. 
denos, decima: partes infra decima.s, & c. Si cut 
in Additione diétum ejl:. Sic ad a.uferendum de
cima.lem 0'63 ab integro 547, non difpones nume• 
ros hoc modo z,:¡; fed fic r 4 ~'6; ita. nempe ut 
circulus qui locum unitatum in decimali occupa.t, 
fubjiciatur unitatibus alterius numeri. Tum, éir
culis in locis _va.cuis fuperioris nwneri fubintel
leétis, die 3 de o auferendum eífe, fed cum ne
quea.t, deber 1 de loco anteriori mutuo fumi ut o 
eva.da.t 1 o a quo 3 auferri poteíl: & da.
bit 7, quod infra. fcribe. Dein illud 1 

quod mutuo fumitur, adjeétum 6 facit 7, 
& hoc de fuperiore o auferendum eíl: ; fed 
dun nequeat, debet iterum 1 de loco an
teriori fumi ut o evadat IO, & 7 de 10 relinquet 3, 
quod fimiliter infra fcribendum efl:. Tum illud I 

adjeétum ·o facit 1, & hoc ~ de 7 relinquit 6, 
quod itidem fubfcribe. Denique figuras etiam 54, 
ftquidem de illis nihil amplius auferendum refiat, · 
fubfcribe, & habebis refidunm 546' 3 7. 

Exercitationis grada. plura tum in integris tum 
in decimalíbus numeris exempia fubjecimus. 
1673 1673 458074 3 5'72 46,5003 308,7 
I 541 I 580 9205 14'3 2 3,078 25,74 

I3 2 93 448869 21'4 43,4223 282,96 
Siquando majar numerus de minori aufer'endus efl, 

oportet minorem de majore auferre, & rejiduo prtPjigere 
negativum _jignum . . Veluti fi auferendum fit 16n 
de1541, e contraaufero 1541de1673, & refiduo 
13 2 pra:figo fignum -. · 

In terminis Algebraicts SubduB:io fit conneElenda 
quantitates cum fign,is omnibus quantitatis Jubducendtt 
mutatis, & infuper uniendo qut:e pojfimt uniri, perinde 
ut in Additione faétum e.íl:. Sic + 7a de+ 9a' 

relin-
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feÍÍnquit + 9 a - 7 a five 2 a; ;...., 7 a de :+ 9~ 
relinql'lit + 9 a+ 1 a five 16a; + 7 a de - 9a 
relinquit -9 a -7 a five- 16 a;· & - 7.J de 

~ 9 ti _relin.q~it ·- 9 ª + 1 ª für~ - ~ a. . sfo 3 ~· 
<ie ~ ~ r~linq~Í~ i ~; 7 Vd e de 2 Y a e· reli~quÍ~ 

e e 1 . 

:.:... 5 V a e; ·.;. de:} relinquit-}; - .f de f rellnquit .f; 
. .__2axd 3ax i· . 5ax. aavcx . ~~-_b_ e ---;:- re mquit -,-b , ., .. . u.e 

· o · 2a+·rcx · r 17avcx ~ 1 .. 1 ;--.25 µVcx aa d. bx . "'" · · re mqu1t · · · ; - e - re.;;_ 
-:za + v' ex 2.a + Ye x e e 

. Hnquit b X~ a J ·~ . a - b. de i á + 6 r~liriquÍ~ 
e . . ' - . . .. 

·~a+ b -ti· +~ Iive a+ 28; 3a~..lz'i -~Fa~ áe 
'3 a:t. telinquit 3 ai;- 3 ai. + ~z- ªª five z~-ác; 
-J.aa~cib aa+ ab !: ·~: •• ad+ab-zaa'+ah · 
~---de relmqu1t " 

e e ~ 

. -aa+ 2ab - ---- ' · · -· - -·' -. 
five : Et a- x Vax de a+ x t'ax 

e ~ 

~elinquit a + ;e-~ + i fa i Íive ~ x "/ax. Et füv 
in aliis. , ; .. ,. .. -
, . C~terilm u:pi quantitates pluribus .terminis con-i 
frant, operatio. perinde ac in nru:neris infi:itui po.:' .. 
tefl:. ,Id" quocl. Íl]. foquentibu~ exem~lis videre efü 
íi x +_Ja . 15 b. e + 2 .¡a e 5 x1 + f x 
7x.+ 9a --IIbc + 7V(J,c 6xx--} x _ ,. 
~~j · t 

5 x~ 2a 2_6bc-5 Va é 
:uax ·' + _, - .--7v3 f b . 

4JZX -6V3-' 
't b • · ·" . T 
~ ,.. . ,..,tt ~ ' • ·' ... 

------. ¡:....; 



~8 MVLTJ .PLIC.ATIO~ 
. 
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N Umeri. qui ex. ~ultipl~cadon~ duorum ,qua".' 
rumv1s numerorum non maJorum quam 9 

ori'untur, filettloriter addifcendi funt. Veluti quod 
5 in 7, facit 3 f, quodque 8 in 9 facit 72, .&c. 
Deinde majorum .numero:mm mcltiplicatio ad ho-
tum' exemplorum.n.o:rmam infün~etu,r~; ... . . 

· Si 79-5 per 4 multiplicare oportet 'fubforibe 4, ut 

trides. Dein · die, . 4 in 5. facit io, cujus 
· pofterjorem figuram o fci,:iDe infra ¡4, prio-__ _795 

rem yero •. 2 referv.a .in .proximam operario- 4 
pe:n· ., J.Jic itaque_pra:terea 4 in 9_f~cit- 36, -
cm a·ddb prrefatum 2 & fit 3 8, cuJus poíl:e- 3-.180 
ri9~1em figuram. g, _ut ante fupfcdbe, 1 &,pri-· 
?~~m 3 .re~erva. Deniq:-1e die 4 ~n 4 faci~, 28 cui 

. 004e prrediél:':m 3 . _& ~~ 3 i. E°'~l!e ,Pa:r!ter fu~- . 
fcr1pro-habeb1tur. 3-í go nü.merus qur prodrt 1IJ.Ult1 ... 
plfoando totum 795 per.'4-: ' , ~ _, , .. · 
: Porro fi 9043 m\iltiplic::andus .éft-:p€-~-!2·305, fcrí ... 
be alterutrum 2 3 o 5 infra alterum 9a143 ut ante, 
& multiplica fup~io.rdn · 9043 prim;Ü per 5 pro 
more ofrenfo, & emerget 4 5 2 l 5, dein · 
per o & emerget oó0Q,,_ tertio per 3· · 9043 
&. yrnerget 27129, denique per 2t & . - 2305 
emerget · 18086 . .• Hofqué íic emergen-
tes numeres in ferie défcendente· ita 4521 S 
fcribe, · ut cujufque inferioris ultÍina. 0000 
figura fit uno . loco pro prior íinifrrre 2 J f2 9 
quim · u.ltirna foperioris: Tande.m .has 18086 
omnés adde & orietur 208441l5,' nu-. -
merus qui fit multiplicando totum a.08441l5 
9043 per totum 2305. ' 

Decimales numeri per integras vd per alÍos de'... 
· • éimales perinde multiplicantm, ut vides in his 

éxemptis~ . 

1 • 
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7z,4 50,18 3,9oz-5 
. 29, 2,7; 0,013~ -

:....-- -
6516 25090 7,8050 

1448 35l:i,G 117°7-5' 
!'003 6 3902'5' 

2099,6 --- . 
137;995'0 o,d5 15 i3od 

Sea notá quod in prodeume numero tót feinper ¡fgd.J 
rtti ad dextram pro decimalibm abfcindi debent qÍUit funt 
figurtti decimales in utroqu~ numero multípli.cante. .Et fi 
forte non fint tot figura: fo prodeunte n-\:!m·ero, d~ 
ficientes lqci c~culis adimplendi funt~ 'ut hic .fit 
in exemplo teruo . 
. Simplices termini Algebraici r,nultipli'cantur duGendo nu .. 

meros in numeros & fpecies in fpecies ac flatuendo faElúrfl. 
Affirmativtim Ji ambo faélores jint affirmativi aut am· · 
f;o negativi, & NegatiVUni ji ficus: . . • 

Sic 2 a in 3 b vel - 2 a in - 3 b facit "!(a b; vel 
6 b a: Nihil enim refert quo ordine pona11tur. Sic 
hiam 2 a in -:- 3 b vel - 2 a in 3 b fiidt . - 6.a b. 
Etfic 2ac in 8bcc: facit Í6abéccfive 16abc3; 
& 7 ax x in - I 2 a ¡:i x x facít - 84 a3 3'-4; & 
- 16 cy in 3 i ay3 facit -496 acy4; & - 4z 'in 
..M- 3 V a z facit 12 zv az .. Atque ita 3 iti - 4 facit 
- 12 & -3 in -4 facit n. · 

Fraéliones multiplie>antur ducendo numeratores i11 
Ímmeratores ac denominatores in denomÍnatores.i 

• . s· 2 ; 3 f: . 6 &. a : e f: . a e d 
1c T rn 1 ac1t TT; ¡; 111 -¡ ac1t bé & 2 ¡; 

~ e C'. • d e r. dé 3 a cy 
in 3 - rac1t 6 >t - ";( - ieu 6 ~ · & id 

d b d· bd' z/jb 
~ zÍaccy3 , -4z ; - 3 VtiZ: 

s bs. ; & ~ i11 ' .. 

E i fdci . 
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uzv·az a . e f: . . ac , I 't 

fa~it &- x m - x x ac1t-x .. tem 
et b d bd ·-

3 in -} facit ~ ut pateat fi 3 redueatur ad formam 
fraél:ionis + adhibendo unitatem pro Denominatore.; 

' • 3 

-Et fic 15 aaz in.za facit 30 ª :z:.. Unde obitet 
ce ce 

_ · ab a . . a b x ab 
fiota quod - & -b 1dem valent; ut & -, - x 

e e ' e e 

a a+bvcx a+b . 
&- bx nec non .. &- v'cx, & fic 

e a a 
in aliis. 

Quantltate's radi~alei efufdem denQminationis ~oc eft; 
:li fint á:mbre radices quadraticre, aut ambre cubicre, 
aut ambre quadrato-quadratiéi, &c.) multiplican
tur ducendo terminas in _fe inviéem fub eodem íig
no radfoali. Sic v' 3 in 1t 5 fac'it -Vi 5; & .Y a b in 
Vé'd fadc va6c.d. Et Y3 5 ayy ih v' jaji fadt 
• 1 . 1 E. •1 a 3 

. • 1 a b b e . . . a4 b b 
... 

3 ·35 a ay :t. t ·y - m y-- rac1t v--hoc 
· e e e e 

¡. . 

. .. Vi.de ~~p. · n. * aa b · •1 ..;,1 
De Notatione. eu -,-. Et 2 a l' a %. ,.. in j b ·r a i. 

· ., ~ j X X • 
facit 6 a b Va a"i.. i.. hoc eff 6 a a b i. Et .-:¡-. 111 

va e 
- , 2 'X e . _... 6 ,C

3 h . fl - 6 X3 E. - 4 x v' a b 
-::¡-- raclt .¡ . .. ·oc eu . · t 
rae aacc . ac 7a 

• - 3 d d v' 5 ex e . . r·i d d x v' 5 a b ex 
m rac1t · 

1oee 7oaee 

Q!t.antitates pluribus partibus conjfante"s ~ui'tiplic:in
tur ducendo íingulas unius partes in fingulas alte'.. 
rius, perinde ut in Multiplicatione numerorum . 
~fl:enfum efr. SiG e- x in a facit a c.- ax, & 
a a + 2 a e - 6 e in a - b facit a' + 2 a a e - a a 6 
""'.'- j b a e+ b ce. Nam a a+ 2 a e - be in - ó 

· íacit - a a b - .2 a ,~ b + b be,-, & 1¡i. a facit a3 + 
iaaa-
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"ii 'íú:zC-_ abe, quortlni fumma eíl: a1 + za a é - a a b 
- 3 abe+ b b c. Hujus multiplicationis fpecimen 
una cum a.liis confimilibus exelllplis fubjeéhmr 
ha bes. · · 

aa:+ .zac-~~ 
a-b 

-aab-zabc+ bbc 
a1 +2aac- abe 

a1 + zaac-aab- 3 abe+ hb9 
• - j • 

~. \" 

ab+ bb 
aa+ab ' 

aa+ zab+bh 

yy+ zay --faa 
yy-2ay + aa 

-ab - bb 
aa+ab 

~ayy + ;a1y-.;.a~ 
r-zai-4aay1+ ~}y 

(!.a *-bq y4+ 2ay1-+aayy 

Y~ *-3-}aayy + 3 a1y-.}a1 

~-v~ 
e e • 

, ·' ah b 3a ¡y--
e 

~.¡abb_aab 
e e e 

1 
6aax ·' a"J ---3ar -

' " ' 
~aax .,a1 + zax •1abb :aJ.t 
h---3ay- - .... ---. _ , 

~ ,. ... e e e e · 

B ~ 

> .• 

,,. • . 1 
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De D LV I S I O N E •. • . ., • 1 1 

r, \ 

1'f'Vijio in numeris inflituitur quterendo q~ot rvicibui 
)..~ Divifor in Pivid~ndo ~ontinetur, . totiefque aufe:. 
rendo, & f cribendo totidem unitates in Q.!1.oto. ldque ite-. 
rato Ji_ op.us efi,1 quamdfu divifor aifferr'i poteft. 

Sic !!-a <livi{.iendurri 63 per 7, q~a:i:e quoties 7 con
tinetur in 63 &emerg-ent.9._ pro ~uoto. p:ra:cis.e. Adeo
que 6,..f• valet-9. Infupei ad d.ividendum 37,¡. per 7, 
pra:figy diviforetn 7., & imprimis opus iníl:ituens in 
initialibus /iguris Pividendi proxime majoribµs Di.., 
vifore, n~ll!Pe in 3 7, die quoties 7 con- . 
tinetur i1T17r Refp; 5. Tuµi fcripto 7) 3º7I (53 
·5 in ~oto~ aufer f x 7 feu 35 de 37; 35 
& reíhi.bit · 2, cui adneB:e ultih1~m figu- _ ... 
ram Dividendi nempe i, ~ fit 2 I reli- 2 I 

qua pars :pivi~endi, 111 .q\la-pfox1mum z~ 
· opus infüttÍendum· efr. Die itaque ut 

~nte quoties 7 ~ontipetur in 2 I ? Refp. o 
3. · ~ate f.cripto 3 in QEoto, aufer 
3 >< 7 feu 21 de 2 I & reíl:abit p. U nde coníl:at 
5 3 e!fe ' numerum pra.tis~ qui o:ritur ex d.ivifione 
37~ ' per 7· ;.. . 

Atque ita ad dividendum 4 798 per 2 3, opus 
primp iµíl:ituen~ in iilitiaVbus figuris 4 7 die quo
ties 2 3 continetur in 4 7 ? Ref p. +· Scribe ergo 
2 in ~oto, & de 4 7 fübduc 2 X 2 ~ feu 46, re
fiatque ¡, cui"fubjup.ge pro:zjmum numerum Divi-. 
dendi, riempe 9, & fit 19 in fubfequens op1;1.s. Die 
itaqu_e quoties 23 contin,etur in 19? Reíp. Q. 

~are fcribe o in ~oto ; & ~e r 9 fubduc 0 X 2 3 
feu o; ~ refrat 19, cuí fubjunge ultimum nume-, 
rum 8, & fit 198 in proximum opus. ~amobrem 
(:líe ultimo quoties 23 continetur in 198, (id quod 
~x ipjtialibµs pumeris f. ~ 19 conjici potefr ani-

, . · :piad ve:rt~P9J~ 



D l PIS l O. 
madvertendo ·quoties 2 

condnei:ur in 19) r Refp, 2-J) 4798 (208,6086, ~9· 
8. QEare fciibe ª in 46' · · .! 
~1oto & de I 98 fubdu9 
S >< 23 feu l 84, refiab~t
que 14 ªdbuc dividendus · 
per 23: Adeoque Qp.o
tus erit 208~.f. Qp.od G 
lmjufmodi fraél:io rninus 
pla.ceat, poffis Di vifionel'r!. 
in Fraél:ionibus decima-
libus ultra ad libiturn 
profequi, fe~per adne

. tl:endo circulum numero 
reíiduo. Sic -reúdµo 14 
adneél:e o, fitque 140. 
Tum die quoties 2 3 fi t 
in 140? Refp. 6. Scribe 
ergo 6 in <zyoto ; & de 
i40 fubduc 6 x 2 3 feu 
138, & refiabit 2, c;ui 

) . 
19 

-

/ 

, oq 

¡60 

adneél:e o ut ante. Et fiq, opere ad arbitrillllJ 
continuato, emerget tandem ~otus 208>60 86, 
&c. , 

Ad.eundern modurn fra- 46,1).J,p.18 (9,9J63~ 
tl:io decimalis 3,5218 per 322,7 · -· 
fraél:~nem decimalem 46, --
1 dividitur?. & prodit o, , 294~ 
q1639, &c. Ubi nota qúod 2766 
in Q!..oto tot figur~ pro de~ 
cimalibus abfcindenda funt 
'Jt-fOt Junt in ultimo dividuo 
piures quam in divifor.e: Ut 
in hoc exemplo quinque, . 4370 · 
quia fex funt in ukimo di-
yieuo º?~04370 & una in :Pivifore 46,1. 

,, 
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\ . . _, 

.. 
Exeinpl~ plura lucis gra.tia. fubjuil:Ximus: 

9043) 208#115'(2305~ ·. ·72,4)209~,~(29 . 
, - ¡ 18b86 ' ' .. _·· 144~k .' 

45 2 l,5, 
45-ZÍ J 

o . 

6)16 
6516 

o 
(' ;¡ 

fo,18) i37,~~5 (2,75. 
!.'. 10036 

~2~132, 0,05 lÚ-3 (3,902? 
. 396 , \ . . 

37.63) 
35.120 

?·5º9º 
250-90 

~60 
\. '· 
.lJ6o 

- o .,. 
.:-

·1n termi~is 4.lgebraicis l)ivifio fit refol'V~n40 quicquid 
r~ mukipli~atio~ept c~nftatur ~fo a b diVifo per ~ <lat. b 
pro quot;p, 6 q b d1v. p_~r 2 a dat 3 b; & d1v. ·per 
- z a dll-t -:- 3 b. - 6 {l. b div. per 2 a dat - 3 b; 
& div. per - 2 a dat 3}. 16 a b, f; ~iv. per za e gát 
~bi;p. -:-84q1

x4 div. per -pf,i~xx .dat 7rzxx. 

I d d' 2 d 3 tf e . d' a d e ' 
1 tem 3T 1v. p~r T at 7 • b il 1v. per -¡; . at d.· 

. l . . . -

~ 21 ª f C.Y d1'v per 3!lC.1. ~t" ~ 7cyy.6 d1ºv p''er 
;:... ~ b5 . . . • . . --:--b b ·. b. 3 • T • · ~. · . z· .. · 4 · ' · 

· .. .. .. f · ·; -. . · ·t · · 3 <lat 
t.: •. 

/ , 
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~ 4:~ ;}. ~ ~ v_i9iffim ~ cliv. ¡>er f dü f feU: 3. -
joa,zd. d 15aaz. . . . ' 
~ 1v. per za at ,, ; & v1c1ffim d1vif. 

e e · e e · . ·• 

per 
1 5 ªª z dat z ª: Item "/ 15 div. per V 3 dat V 5 ~ 

. et; . . . , . . . 
t' abe d div. per Ved dat ~a b. "/'a3 e per .¡a e dat 
t' aa 'feu d. V3"35atil ;.·Q.iv. per Y3 'i a y-y dª't V37 ay z.. 

V,ª"' b b div. p~r '~ ª1 dat y' a H. r,_2 ª ,~ x_V 5 .ª~ex 
t: e ., " ' . . e e · 70 a e e , 

, . · -3dd.Y5cx -4xvab 
1 

• 
d1v. per dat · Atqu(e ita. 
' 10 e e 7 a " . . í 
a+ b V ax div. per a+ b dat V ax, & viciffim div: 
. a . . -1 

·per Y q. x dat a + b. Et . · t · b Ya x dtv. per ---:7"'b 
. a-r a+ 

. · . 1 .Yax 
.<lata\" ax; ve). _d1v. p.e:r a data+ b Yax five a+ b; 

. . d' V a X d e \ . h & v1c1ffim 1v .. per _.a+ b at a. a:terum m U7" 

jufmodi refolutionibus cm.nin.o caV1!ndum eft 1:1t 
quantitates fint ejufdem o¡-dinis qure ad invicem 
.applicantur. Nempe ut riurríeri applicentur ad nu
mero~, f pecies ad.· f pecie$, radic~les ad radicales, 
numeratores Frq.éhonum ad Numeratores ac Deno
minatores ad Denominatores , nec non in Nume
ntoribus, Denominatoribus, & Radicalibus quan"." 
titates cujufque generis ad ~uantitates · homoge-
neas. r 
·. Quod .fi quantitas dividenda nequeai jic per diviforem 
refolvf, fufficit :µbi ~n~_b¡e qua~titates funt integra: 
fubfcriberél Diviforem cum lineola interjeB:a. ' Sie 
,a,d dividenQ.u~ a fl pe+ e fcribitur ª b; & ad di vi·:' . , e 

.:l.o d -- ./ r .b. a+ b Ve x l 
~n -µ~ q + ~ r_ ~ :i, per -~ icn itur ., . a v~. 

•· a+6 
,. ¡C 



• 
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a 

' 
Ubi rvero frafJi:e funt itlte quantitates, Duc Nume-

ratorem Dividenda! quant:itatis in' Denomínatorem 
Diviforis ac Denominatorem in Numeratorem, ~ 
faflus prior erit Nume,:ator,. ac poflerior Deno-mj-

p.ator ~oti. Sic ad clividendum : per ; fcri:." 

· a d l · ¡· r · · d b b1tur ha' mu tip 1cato ~c1hcet a per & per c. 

Parique ratione i- divif. per f dat rr & 3 a ..¡ a. X 
. . 4c . 

d··r. zc da 15aa.1 cli'f. . 1v1. per -- t ~- v ax; v1. autem per 
- 5a · 8cc 

~c.Yaa-xx dat 15 ª1

" • Etadeundem 
5a v'ax SccVaa-xx 

moduW. abd divif. per e ( five per !_ ) dat abd. Et i; 
I C . 

· e)¿·.[. ad ·d be E ~ d" 
( 6.ve~ 1v1. per T l;!.t ad· t.:,,. 1v. per j 

3 E d' r d . 2 E a +b.r d' dat 1 -r. t 3 iv. per + at 1-. .t-.- ·y ex 1v. 
e 

a-4-b 1 -- a d 
Pera dat -- ve x. Et a+ b Y ex div. per - at 

ac e 

f.Z e+· be v'c x. Et ,nf -ª x x divif.,. per 3 Y e d ditt 
a ,. 

-f Yaxx 
·, ! ' •• 
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1 

- "" • 1 cd . . ax3 
l. .¡ ~ ; -Div. autem per 3 ·r - dat 1- V -d· 
- ~ . .ccd x ce 

.t 7 ' d' ··r. I .tJ d t:: y4 9 E fi . l .. ~t + ·y TI lVl • per ~ r "'f a .T. TT· t lC ~n,. ª. us. 
Q_uantitas ex plurzbu~ termzms. compojita ~1~1d1tur 

applicando fingulos eJUS termmos ad D1v1forem. 

d. ·r.. -d + XX Sic aa + 3 ax- xx lVllium ·per a. at a . 3x .- ..:_ • . a 
• · /lt ubi Div.i{or etiam ex pluribus terminis confiat, 

diviíio perinde ac in Numeris infütui debet. Sic ad dividendutn a1 + 2 a a e - a a· b - 3 a b e + ~ 'b e 
' per a - b, ~if, quo~i~s ª. c~ntine~ur in a\ nemre 
primus termmus D1vifor1s m pnmo D1v1dend1 ? 
Ref p. ~ a. Qpare fcribe a a, .in. <?Eoto & ablat? 
a - b m f1. a fi ve a1 

- a a .b de D1 v1dendo, refiab1t 
;i. a q. ¡; - 3 abe + b be -adhuc dividendum. Die 
itaque rurfus .quoties a continetur in 2 a a e ? Ref p, 
2 a c . . Quare fcribe etia:rµ 2 a e in Q!toto,, ,& a,blato 
{Z - b in 2 a c. 'five ~a a e - 2 a,b e de p,rrefato Rt1-
:fiduo, refiabit etiamnum - abe + b b c. QEam
obrem' die iterum quoties a continetur in - ·abe? 
Re[p. - b c. -Et proinde fcribe -be in Qpoto, & 
~blato denuo a-b in - .be five -abe+ bbc 
de n<?viffimo Refiduo, reíl:abit nihil. ~od indi
cat Divifionem perll,élq.m eífe, prodeunte Qpoto 
aa + 2ac-bc. -

Creterum 'Qt hujufmodi operationes ad rfqr,mam 
qua in Divifione numerorum ufi fomus .debite re
ducantur, ';t:rrmini tum dividendte quantitdtis tum Divi
fori¡ ·juxta dimenfiones litera alicujus gua ad hanc rem 
maxime idonea judicabitur, in or._dine dijponendi funt,, ita 
nempe ut 'illi primum locum occupent in quibus 
litera iíl:a· efl: plurimarum c;l.imenúonmn, iique fe.., 
cundum in quibus dimen!iones ej:,1s ad. maximas 
proximre funt; Et fic deinceps uf que ad .terminos 
qui per literam iíl:am non omnino multiplicantur~ 
~deoque ultimum locum occupabunt. Sic Íl} alla
~o Exemplo fi termini or~linentµr juxt:,; c:iimenfl-

' 
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' ·9~es Hterz á, formam Qperis exhibebit ~dj.uri.&un 

ci- b) a'+ 2 a abe -3abc+ . b ~ c(aa + z ac-li ~ 
il - ª ª ) . ¿. 

a;- aab 

o+ zaite- ·3 abe 
. 2aac-2abc 

• 1 

o. ·-;- a_bc + b~~ 
-· ,_.. abc+bbc 

o o 

Diagramma.: Ubi videre efr quod terminus a? ftvcr . 
a trium dimenfionum occupat primum locum diyj .. 
dendre quantitatis, terminique ...:_ ~:~ . in. quibus 

a eíl: du~rum dlmenfionum fecundum occupat, & 
úc pr~tere~~ · ·~ótuit" etfa~ dividenda quantitas 

flc fcribi a3 :l- 2 ~"a~ - 3 be ~1 

+ b ~e,. Ubi tei:~ 
mini fecundum locum océupantes, ltniuntur agITTe-· 
gandó. faél:ores litetre juxta quam fit ordinatió. E~ 
hoc modo fi termini juxta dimenfiones liter~ b dif
ponerentur, opus ficut in proXimo Diagrarnmate 
inilitui deberet, Cujus explicatione~ á.dneéterf 
vifum ,efr: . ' . . . . . . 

~ b. + a) C. b b - ~ +i e b + cr/ (- e b ·+ 2. a"c . 
" - aa + 2 aac + aa. 

• 

_____ ...,......;..· ---· --""" ... l i 

cbb-:-acb ' . 

0 - 2 ac h + a3 
. 

- aa : +zaac 
-2acb+2aac 
- ªª . + ª3' 

o 
;_, 

, 
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Die quoties - b continetur in e b b ~ . Refp .. ~ ,·}. 
Qyare fcripto - e b in Q?oto,_ aufer - b ~ á- in 

- . . -zac 
-cb feubbc-abc&reíl:ab1tmfecundo loto'._ , /¡~ 

- ªª Refiduo huic a.dneB:e, fi placet, quantitates in ui..-· 
a3 dº . ,, . timo loco, oempe+ & ic1terum quot1es-B 
zaa~ · 

. . - z ac b ?' R r. + 2 a c. n. ./, h; . , contmetur m _ aa- e1p: + aa. ~a.ce is m 

n.- r · . e '-+ . + 2 a e f · - i a e ,_ 
'<Eoto1cr1ptts,aurer-~ am+ aa1eu_ aa u 

;t 2 
:: ' & refrabit nihil. tJnde confrat diviíionem 

peraétam eífe; prGdeunte Q!toto - e b + 2 a e + a a 
ilt ante. 

Atque Íta fi dividere oportetaay4-aac4-yyc4 '+ y6 - zy4 ce- a6 -2 a4cc- a4 yy per y y-act 
-ce: Qpantitates juxta literam y ad hunc modum 

-a6 · - aª) + a a - a4 brdmo, y y . y6 y4+ 4 y y - 2 a4 e c. _ -ce -2ce e 
-aac4 

Dein Divifioneni ut in fubjeB:o Diagrammate in..; 
l}:ituo. Adjiciuntur & alia exempla, de quibus in
fuper obfervandum efi quod ubi dilllenfiones literre 
ad quam ordinatio fit, non in eadem ubique pr~ 
greffione Arithmetica fed per faltum alicubi proce-' 
dunt, locis va.cuis fobfütuitur nota * 

-a6 
. -a.a) 6 + aa 4- a4 4 
J Y - e e J - 2 e e Y + c4 Y Y - 2 ª e e 

-n ac4 
' 

6-áa 4 
Y - ce Y ( 

. 4 + 2 aa + a4 
y_, ccYY+aaté. 

+zaa 4 
a - a al 

' 

-f- z da 
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.,&...-- --

+ 1-aa 114 -~a"' - á+.b) ªª *-.tb (á-~ 
.._ e cJ ._aacc yy 

d 

.. 

+ t4 ªª 
+ a4 -

+ aacc YY 
.. ' ,;-. ª(; 

+ ~4 . ~ yy-:-za4cc 
,+,a q, ce - aac+ 

o - ah . 1 

- ab-bb 

o ~ 

y4-za/+ aayy 
' . . ~ o +zay:~4f aayy , 

+zay-4 aayy+2aiy 

o - ~aayy+ a
1
y 

.;;aayy+ a1y-~á4 

0 · O ··O 

ti a + a t V 2 + b b) (aa-ab.Y2+ bb 

* * +b" 

' 

a4 . * 
a4 + a1 b ..¡ 2 + a a b /; 

-a' bv2-aabb 
-a1 b v'2-2aabb-db3 Vi' 

+ a a b b + a b' ..¡ 2 + a a b /; + a b1 ..¡ 2 + u~ 
o o o 

Atiqui :bivÜionem incipiunf ab uttimis terminis; 
ted eodem recidit íi inverfo tetminorum ordine in· 
eipiatur a prioribus. Sunt & ali.e rnethodi dividen· 
d~.fed , faeillimam & commodiffimam noffe fufficit. 

Di 
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1 

e u .1v,1. numeri .alicujus 1Yadix quadratica extrahi 
d_ebet> u in Jocü alternis, i1uipiéndo ab unitate> 

punfl~ notandus .efl; , Dein figu~a in Quoto feu Radiet~ 
f aibenda cujus quadratum ji.gurte vel figúrú ante pri~ 
mum punfl:um aut t.íJql!q,le jit aut proxime min~s. Et 
ablato i!ló quadrato, Cftteite ·radicU figurt:e jigillatim in
'lJenientur divídendo rejiduum per duplum radicú eatenus 
extratla, & fingulú vicibus auf erendo e refiduo illa 
faftum a figura nov~(jime prodeunte & decuplo pradifti 
Divifori& figura illa aufti. 

Sic ad extrahendarñ radicem ex 998 5 6, imprimís 
nota cum puna:is ad hunc modum-
9·98'56. Dein qu~re numerum cu- ~/98'56 ( 3 i6 
jus quadratum ~quat_ur prima: fi- 9 
gurre 9, nempe 3; fcribeque in ___; 
~1oto. Et de 9 ablato quadrato b98 
3 X 3 feu 9, refrabit o; cuí adne-' 61 
ae figuras ante proximum pun-' 
aum, n~mpe 98 profequenteopere. 3756 
Tum negleéta ultima figura 8, die 3 75 6 
quoties duplum .3 feu 6 contine- --
tur in priori 9 ? Ref p. 1. ~a~ o 
re fcripto 1 in ~10to, aufer fa-
frum 1 x 6 r feu 6 r de 98 refiabit 3 7, tui ádneét:e 
ultimas figuras 56, & fiet 3756 nume1·us in qud 
opus denuo infütui debet. ~1are · & hujus ultim:t
figura 6negleéta;dicquotíesduplum 3 r feu62 ~onti
fletur in 3 7 5 (id . quod ex initialibus figuris 6 & 3 7 
conjici potefi animadvertendo quoties 6 c::ontinetm
in 37?) Refp. 6. Et fcripto 6 in Q.uoto aufer faG
tum 6 x 626 feu 3756, & refiabit nihil. - Unde 
f.lonfiat opus pera<fu11n eífe; prodeunte Radice 3 16 . 

.Atqué' 
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.Atque itá fi radicem ex 2~178791 ~~trahere 

opottet, iinpri.'mis falta. punltatione qurere núme
rum cujusquadratum, (íiqt}idemidnequeat zquari) 
fit proxiJne .minus fig~is ~ 2 antecedeniibus primuit) 
pw1él:'üm; & invenies effe 4: : Naim 5 x 5 five 2 5 
majore eíl: qUam 22, & 4x4 fivé :16 in:inor. ·~are 
4 erit prima. figura 
radicis. Et h.ac ita· 22'17'8¡'91 (.f709,436378ici 
que in ~ot:o (cri· 16 
pta, de 2 2 aufo~ --:-, 
quadratüm 4x4 feu 611 
J:6,reíiduoque 6ad· 609 
junge defuper pro
ximas figuras 17, & 
habebitur 617, cu
jus diviíione per 
cluplum 4 elicienda 
eíl: fecunda figura 
radicis. Nempe; 
negleét:a ultima fi-
gura 7, die quoties 
8 continetur in 61 ? 
Refp. 7. ~1are [cri-
be 7 in ~oto, & 
de 6 I 7 aufer faétum 
7 in 87 feu 609 & 
refl:abit 8, cui ad-
junge proximas du-

41io.oo 
3767 36 

' --
34264oó 
2825649 

60075100 
5651319Ó 

3561,90400 
'282566169 

·'. 

as figuras 87, & ha
bebitür 887, cuju:s 
diviíione per duplum 47 feu 94 elicienda éil terti~· 
figura. Utpote die qúoties 94 continetur in 88 ? 
Refp. o. ~are fcribi o in quoto, adjungequeulti..: 
mas 4uas figuras 9 I, & habebitur. 8879 l cujns di.! 
viíione per dnplum 4 70 feu 940 elicienda. eil ul_. 
tima figura; Nempe die quoties .94º continetur in 

88791 

/ 
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13879 ? Refp. 9. Q.uare fcribe 9 in Quotó, & ra· 
dfaem habebis 4709. · · . 

R A D l C 'tJ M. 

,Creterum cum faétus 9 X .94109 · féu 8468 1 abla .. 
ros de 88791 relinquat 41 io, id indicio efl: nume
rum 4709 qon eífe rad.icem. numeri 22178791 ·prre
cife, fed ea: paulo minor~m exifl:ere. Et in hoc 
<:q.fu , aliifq~e fimilibus fi veram radicem magis ap
propinquare placeat:, prof~quenda efl: .. óperatio in 
<lecimalibus numeris, adneétendo ad reíiduum cir
culas duos in fingulis operationibus. Sic reíiduuni 
41 lo adnexis i;irculis, evadit 41 lOoo.; cujus di:
vifione per duplum 4 709 feu 94 r.8 t?licietut figurá 
prima decimalis, nimirum 4. De in f cripta 4 in 
~oto, aufer 4 x 94184,feú 37~736 de 411000 & 
reíl:abit 3426+ Atqllle ita adnexis iterum duobus 
circulis, op:us pro lubitu continuari potefi, p.rodé
unte tandem radice 4709,43637; &c. 

Ubi ve~o rél<dix ad medieta~ém aut ultra e:Xtraéta 
eíl:, creterre figurre per divifionem fofo.ro obl:ineri 
poífunt . . Ut in hoc exemplo, fi radicem ad ufque 
novein figuras extrahere animus eífet, pofrqualll: 
quinque priores 4709, .4 extraétre funt, quati10r 
pofieriores 363 7 elici poífent dividendo refiduum 
34264 per duplum 4709+ , 

Et ad hunc modum fi radix 
ex 3 2976 ad uf que quinqu.e fi
guras ex~rahi debet ; pofiquam 
figura: punais notantur, fcribe 
t in Q.1pto, utpote cuju.s qua-
aratum I X l feu l maxÍmum e:fl: 
quod i.n 3, figura prí.mum pun:-
étum antecedente, continetur. 

l 

-A.e de 3 ablato .quadrato illo 
l, refiabit 2. Dein huic 2 -:-¡. ··· 
q..nnexis proximis figuris 2 9. 362) 21 5 (59 
Ql.u:re q1.1oties duplum l feu 2 

éontinetur in 22, & invenies quictem ph:ifquam ro; 
e fed 



' 
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fed nunqua.m licet diviforem vel dedes .imnerej 
imo .rteque novies in- hoc cafu qu.ia fattus 9 x 29 
.five 261 majar efr '1J.Uam 229 unde deberet a'llferri. 
QEare pone · tantum 8. Et perinde fcr.ipto ~ in 
Q!toto, & ablato 8 X 2 8 five z24 refiaihi·t 5. Huic 
infuper a.nnexis figuris 76, qua::re quoties duplum 
1 8 feu 3 6 continetur in 5 7, )& invenies i, adeo .. 
que fcribe I in <boto ac de 576 ablato 1 X 3t51 
fe-u 3 61 refiabit 215. Denique ad ca::teras figuras 
elicíendas divide hunc 2 1 5 per duplum I 8 I _ feu 
-3 62 & exibut1t figura:: 5 9; .quili>us etüim foriptis in 
Q.uoto, habebitut'. Radix 181,5,9. 

Eadem methodo radices etiam e decimalihus nu .. 
meris extrahuntur. Sic ex 329,76 radix eíl: 18,159 •. 
Et .éx 3,2976 radix eíl: 1,81519. Et ex 9,032976 
radix efr 0,18159. Et íic 'pra::terea. Sed ex 3297,6 
radix eíl: 57,4247. Et ex 32,976 radix dt 5,74247 . 
.Atque ita ex · 9,9856 radix e:íl: 3,16. Sed ex 
b,99856 radix e:íl: o,<)99279, &c. Q.?emadmodum 
e fubjeétis Diagrammis confiare po~efr. _ _ 

3-?.. ·97;6(5 7,424 7, &c. o,;99·85º6'(0,9991791 &c. 
25 81 

----- ........_ 

797 1885 
749 1701 - _,. ,__._ 

4860 18460 
4576 17901 

j 148)284(247 1998), 559 (279 . . 
Extfa&ÍOnem radÍGis cubida: & alíarum omnfomj 

tegula generali comprehendam, praxi potius· tntel-
1eB:u facili qüaiíí expedita. Gonful~ns, ne moram in 
eo.t:¡uod raro u(u veniet, difcentibus iñferam. Ni~ 
11Jirr:tm, tertia ~uteque figura incipiendq· ah · unitate, pr¡m~ 

punEl:if 
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punélt& notanda efl ji radix Ji.t cubica, iiut u'Jiáquitq~ . 
quinta ji jit quadrato-cub1ca, &c. Dein figura in 
!!1toto fcribenda efl c:ujus maxima poteflas (koc efl cubi
ca fi radix jit cubica, aut quadrato-cnb1ca fi radix 
fit quaarato-cubica, &c.) aut ~quetur figura val figu
rú ante primum punilum, aut p1•óxime minor jit. lit 
ablata illa poteflate, figur{l proxima elicietur · dividendl) 
refiduum proxima númeri refolvendi figura auElum, per 
poteflatem fil!toti pene-maxim~m duElam in indicem ma~~ 
ima poteflatu, hoc efl, per tri plum ~adratum. !J!tott 

, ji radix fit cubica, aut per quintuplum quadrato,. · 
quadratum ji radix jit quadrato-cubica, &c. Rur..._, 
fufque a numero refolvendo ablata maxitna Q_uoti potefta..I 
'te, figura tertia iwvenietur, dividendo refiduum ·iflud prox
ima nilmeri refolvendi figura auilum per poteflatem Q:toti 
pene-maximam duElam in indicem maximt.e poteflatis. Et 
fic in infinitum. . · 

Sic ad ext:tahendam ra.dicem c'1bieam ex 
, t 33 120 53, nuinerus ille primo punB:is ad hunc 
rnodum 1f312.053 notandus efr. Deinde üi ~o.,. 
to fcribenda e.fr illa figura ·2 cujus cubus 8, {lqui-
dem a:quari nequeat, 1 f 3 1 2 ·o 53 ( z 31 
proxime minor fit fi- -
guris i3 anteceden- aufer cub. 8 
tibus primum pun'- iz)refi.at 53 (4. atJ.t 3; 
B:um. Et ablato illo ---------
c.ub~ refrabit 5 ,quod aufor c. i 2 i67 
pro~1ma numer1 re- · t587)reíl:ati i450(7; · 
.folvendi figura 3 au- ·- - -----
B:um, & per triphuri aufer c.13312053 
quadra tum quoti 2 refia.t o 
divifum, qua:rendo , 
nempe quoties 3 ~ 4 fou i 2 cohtinetür in ~ 3' dd 
4 pro fecrnnda figura ~oti. . Sed eur,n Qpoti iz:tt 
prpdjret cubus 13 824 major quam qui auferri pof-' 
.fet de figuris 13312 antecedentihi:ts fecundum pun...i , 
frnm, foribi debet tantutn 3 in QEoto. Tu:ID. 

, · G z · Qjl6t~$ 
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Q!totus 23 in charta aliqua feorfim per . 23· multi
plicatus dat quadratum 529, quod iterum per 23 
multiplicatum dat cubum 12167, & hic de 13312 
ablatus relinquit l 145 ; quod proxima refolvendi 
n~1tneri figura o auéhnn, & per triplum quadratum 

~ Qi;loti 23 divifum, qurerendo nempe quoties 
3 .>< 529 feu í 5 8.7 continetur in 11450, dat 7 pro 
tertia figura QEoti. Tum ~otus · 237 per 237 

. ·multiplicatus dat quadratum 56169 q:u9d iterum 
per 237 multiplicatum dat cubum 133120)3, & 
hic de · refolvendo numero ablatus ielinquit nihii. 
Unde patet rádicem qua:fitam eífo 2 3 7. 

Atque _ ita ad extrahendam radicem quadrato
cubic::J,m ex 564'30820,; pct.-iGhum ponitur ad quin .. 
tam .fig,uram, & figu..! 
ra 3, cujus quad:rato- ;64'30820 (32,5 
cubus 243 proxime ~ 
minar efr figu:ds 3 64 243 
antecedentibus pun- 405) l 2 ·r 3 (2 

étum iíl:ud, fcribitur 
in Q.tioto. Dein qua.o • , 3 3 5 5 443 2 . 

drato-c.ubo 2fl.3 de 5242880) 2876388,0 (j 
3 Q4 ablato, refrat l 2 1 J 

qiwd próxima refolvendi numeri figura 3 auéhmi 
& per quinqüies quacfr~to-quadratum Q.uóti divi
fum, qurerendo nempe quoties 5 x 8 1 feu 46 5 ~on .. 
tinetur in I2rJ3 dat 2 pro fectmda fig.i1ra. ~o-

-tus ille 3 2 in fe ter ' duél:us eflicit quadrato-qua
dratum 1048 )76, & hoc iterum in 32 duél:um ef..: 
:ficit quaclrato-cubum 3 3 5 5 443 2 ; qui a numero . 
tefolvendo ablatus relinquit 2876388. Itaque 3i 
efr integra pars radicis, fed non jufia radix, &\ 
proinde fi opus in décimalibus nnrneris profequi 
animus efl:, refiduum circulo auél:um dividi debet 
per quinqui es pra-!diél:um q uadrato-qnadratmn ~o-

. ti, q~a:rendo quotiés 5 X 1048576 feu p42880 
6oatinetur üi 28763 88,o, & prodibit. tertia figura 

fivé 
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• .~ve prima decimalis 5. Atque ita ª'uferendQ qua· 
· d,r¡i~o-cubuin ~oti 3 2,5 de numero refolvendo ac 
dividendo refi.duum per quinquies quadrato-qua
drattim ej:qs, erui potefl: quarta figura. Et íic i-n 
iniinitum. 

·· Cum radix quadrato-quadraticp, extrahenda efl, opor
tet' ki(~~trah.er~ ¡a¡l.icem quadraticr¡.m, eo qua~ Y4 'IJaleat 
\.h >o·:·· · Et cum radix cubo-cubica ~xtrahenda fil, opor
tet extrahere ¡adicem cubicam & ejus radicis radic.em quq,
praticam, eo ' quod v 6 valeat Y 2 x .3 : Unde aliq.ui ra.-: 
fi,ices hafce n,oii ~ubo-cubicas fed 9uadrato-cubicas dix#ri:. 
Et ídem iri .. ailiis radicibus 'q11arum in~ices non fum 
numeri primi obferv.andum efr. 

E fimplicibus qu,antfratibus Algebraicis extraél:io 
radicum e:X ipfa Not~tic¡>ne patet. Q.iemadmodum 
quod v' a a fit a, & quoq Y a a e e fit a e, & quod 
Y 9 a a e e fit 3 ac, & quod Y 49 a4 x x frt 7 a ax. Ai-

a4 .Y a4 .. a a · a4 b b 
que ita quod v'- feu ;¡--- fi t ~, & quod Y.-· ~-.· 

e e ·re e e - · · e e 
aab 9aaz..z.. 3 az.. · 4 fit -, & quod v' --b , fit -b , ~ quod V 7 

l; 25 V 5 
. 8 b6 2 b ¡; 

fit f. Et quod v'3-- fit --. Et quod y4 aa b k 
27al 3a ., 

fit V a b. Q?inetiam quod b v' a a e e feu b in Y. <J q F F 
júz' íi~' i. 

valeat /; in a c five- a b ¡, Et quod 3 c :V---
, . ' r 25 /; /; 

3az.• 9acz. · a+3x 
valeat 3 ex -- five --'-· Et quod - ·-

. 5b 5b e 

• J4 b b. :fi4 l a + 3 X 2 b X X fi 2a b X X + 6 V X 3 -
y

8
-- va eat _. x - - iv~ . . 
1aa ¡; 9a · 9<tf · ' 

. H~c inquam patent fiquidem prop9fira~ quan
titates e radicibus in fe ~uétis produ~¡ (ut a a e¡<. 

a in a, a a ce ex a e ii1 a c., 9 a a e e ex 3 a e in 3 a e, &c.) 
prima front(( co~1fi<!_re pot~. Ubi yero q11amita;;. 

· ·, e ~ ·- t~~ 
t: ~ '( 

• 
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38 ·EXTRACTIO 
.tes plurihus terminis coníl:ant, opus petinde a'c in 
numeris abfolvitur. Sic ad extrahendam ra<lice!;fi 
quadraticam ex a a+ z ab 
+ b b, imprimis radicem aa + 2 a b + bb (a+ b 
pri1ni termini a a nempe a aa 
{cribé it). Quoto. Et ab.:. 
la~o ejus quadtato a x a o 
reíl:a:bit z ab + .b b pro.eli- --------
cienda reliqua paÍ'te radi- i a b + b,b 
cis. Die itaqne quoties --
duplum qubti [eu 2 a con., o Q 

tinetur it;i primo refidui . 
termino 2 a b.? Refp. b. Adeoque [cribe b in ~~ 

to, & ablato fa~o b in z a + b feu 2 a b + b b re
Úabit nihil. ·~od indi<;at opus petaáum eífe, 
prodeunte radice a + b. 
' Et . ík ad exttahendam tadicerti e~ a4 + 6 a3 f, 
+ 5 a a b b - 12 a b' + 4 b 4, · ih1ptímis pone in Q_uo
to radicem primi termini a4 nempe a a, & ablato 
f jus quadra:to aa x a a feu a4 reíl;abit 6 a3/i + S a ab b. 
- i 2 a b3 + 4 b4 pro teliqna radice elidenda. Die¿. 
itaque 9.uoties 2 a a contine,tur in 6 a 3 b? Refp. 
3 a b ~are fcribe 3 q b in ~oto ~ ablato faéto 

3-a b ¡h 2 a a+ 3 ab feu 6 a3 b + 9 art,b b reíl:abit; ' 
etiam~um - 4<Utbb- 12ab3 -t 4b.4 pro opere pro., 

~: + 6a;k + )a(lbb- uak3 + 4q.~(~a + ~a-b.zM 
1 (Z 

~ q,3/1 +~a ab.b. 

q -4aabh 
-4;a ab_b - 1 zab.3 + 4b4 

--· 
Q q .. 

ft;,qm¡ndod 
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fequende. Adeoque die iterum guoties duplum 
Q.uoti, nempe 2 a a + 6 a b eorúin ur in ---4 a a b b 
- uabi, íive quod perinde efr die quoties duplum 
primi tepnini Quoti feu 2 a a eontinetur in primo 
refidt:Ji termino - 4 a a b b? Refp. - 2 b b. ~t 
proinde fcripto - 2 b b in ~oto, & ablato faéto 
- · 2bb in iaa + 6ab - 2bb feu - 41Zabb- I wbi + 4bt, 
refrabit nihil. Unde confiat radicem eífe aa + 3 ab 
- 2bb. . 

Atque it.a qµantitatis ~ x- ax+ ftfa radix efl: 
x- ~a, & quantitati~ y4 + 4y'- ~y+ 4 radix 
¡y+ 2 y- 2, & quantjtatis 16 a4 _, 24'laxx + 9x4 
+ r 2bbxx - I 6 aabb + 4~ 4 radix 3 xx - 4'1ª + 2b~· 
\lt ~ fubjeétis diagramµüs ~o?fi~r~ potefr. · · 

Q 

xx-ax + ~ª .ª ('f-~q, 
x'x 

o 
-ax·+ ·!..aa 

' + . 

o o 

+ ¡6 a4 • 
-24aa - • xx- 16aabb 
+ ubb + 4b4 . 

e o 
' 

C4 
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t+4l *- -~y+4(J1-\:;J.'-~ 
l4 
o 

-----
o -4yy 
~4yy-8y+4 

9 o (). 
. ~ I 

Si radicem cubicam ex a1 + 3 a a b + 3 a h b. + f,1, 

pportet extrahere, operatio efi hujufuiodí, . Extra.h·~ 

a3 + 3 a a b + 3 a ~ -k + b1 
(a . .+ b, ·-

3 a 
3 a a), o_+ 3 a a b (b 
~ . ---------

a1 + 3. a a b + 3 a b b + b~ 
·~ ¡ 9 o o, 

. ' . ! 

radicem cubicarn primi termini a1 nempe a, & P9-: 
,... ne iri Q:!oto. Tu~ ablato ej\!~ cubo ~a1 

; dio, quo
ties tri plum quadratum ejus feu 3 a a e.ontinetur 

- in proximo reíidui termino 3 ~ a.b ? & prodit ·b: 
QEare foribe etia~ b in Q.uoto, & cubo Q_u9ti 
p, -t b ablato refl:abit nihil. Radix itaq\le eft 
a-+ h. · · · · 
· Eodem. modo radi~ ~ubical fi extrahaqu; ex 
ii:.6 + 6z.~ - 402:.3+ 96z. :- 64, prodit :tz+ :u.-:+ 
~t9ue it~ i~ altioribus '·~a~icibu~. " . · 

" 
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De R~DY~~!· P¡ .NE fRACTIO~UM 
, & R -A D 1-C A L 1 U M. 

· p. ~:rc;e~entibus , ~.P-~rat~~nibps +r,fervit r~~uél:i() 
. · f~¡iél:~r~m & rad~cah~W.- 9u~nf~tat~, iqgu_e 

vel ad mtmmos termmos yel a~ ~apdem ~eqo~~-
n.ationem. · · · · 

"De R E D u e T 1 o N E F R A e T 1 o N u M 
- ad m~nimos ter minos. 

FR,aF1iones · ad mini_mos terminas reducuntur dividendo 
· numera,tores ac denominatores per maximum commu-

J · :r, s· f .c.. a a e d . d fi ' · nem .,uvi;orem. ic ra1..LIO -b re uc1tur a im-
' e . 

. plici~rem ª: diyidendo utrumq~e a a e & b ~ perc; 

~ ! ~ ~ reducitur a9- fimp!iciorem lT dividetid,IJ 
203aac . 

• utrumqt\e 203 & 667 per 29; & b reducb 
. . . 667 e -

d 7ªª d" ·¿ d A · t\.lt a -:;,-¡¡-- iv1 en o per 29 c. tque ita. 

6a~-9acc . 2aa- ·3cc. . . . / 
6 ~a+ 3 a e eva~lt 2 a+ q . ~lv1den~o _pe~ r~· . 
· a3 -'-- a a b + a b b - b3 . ~a+ b b . • Et b · eva,d1t d1v1~ 

aa-a a 
~cn~o per a - b. · · · 

~t h~c. Methodo ~e.ruii~ pqíl: Multiplicationen\ 
".,e~ ~1v1íionem p\erumqu~ abbreviari poíhmt-. 

· 2 a'b3 · 
~uemadmodum (i multiplicare· oportet --'- per , 
· · ·' · ' · · 3 e.e 4 

I 
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9acc 'd d . . 'd hdá d'b' '1SaaMc¿ --· vel 1 1v1 ere per - - pro 1 ft · , bdd . 9acc 3 bccdi 

d . . 6 a a b b'-' s· d . h . fin & per re u~honem d
3 
.. • •• e · in UJU odi ca· 

ftbus prreíl:at ante operationepi concinnare terll?-i· 
. nos, dividendo ve.r .r.iaximunl, c?íiuiiu~e~ divi~o· 
yem quos poíl:ea. d1 v1aere , oporteret. $1$ m alfa.to 
exemplo ft dividam 2ab'3 & bdd per communeJU 
diviforem b, & 3ccd ac 9aC'c per communem di-

·r f.o.• 2abh ¡·. v110rem 3 e e; emerget ra1.,,~10 --;¡- mu tlphcan-

da per d3 da vel dividenda· per d d prodeunte tandem 
·- 3"ª 

6 a a b b {i A •. a 4 . e· d' ·. ut upra. tque ita _, m - eva it d3 . .. e b . 
a a ~ · 1 r. a a E a a d' 'f.. b di ~ m b ieu --¡- t -;= · lVl ·• per 7 eya. t a a 

. . • aa a3-axx. · ex chv1f. per b feu -b · Et 1.Q. + - ~-• XX aa a 

d. a - x , e fc a e . E 8 di ·r. , . eva it -- m - eu - - c. t 2 v1 . per 
X I X 

t evadit 4 divif. per f, feu 12. , 

' · 
De inventione Divifor.14111. • 

H u e . fpell:at invéntio diviforüm per quos 
· quantit~~ aliqua divicli poffit. · Si q~antitas 
fimplex eft divide eam per minimu'm ejus diviforem, & 
quotum per minimum diviforem ejus, donec quotus refl'ét.. 
indivifibilis, & omnes quan't'itatis divifores primos habe
bis. Dein horum dh1iforum jip.gulos binos, ternós, qua• 
ternos, &c. duc in Je, & habebis. etiam omnes divifime~ 
compofitos. Ut {j nurµeri 60 divifores onines defi~ 
_deretítur; divide eum per z~ ~ c¡uotU!Jl 30. pe.r 2,_ 

' ~ 



' 43 · DIJTISORVM. 
&quotum I; per 3 & reíl:abit quott¡.s indivifibilis ; . 
Ergo divifore~ primi funt 1.'2,2,3,5 : Ex binis 
<:ompofiti 4,6,10,1 r: Ex terms. I 2,20,30, ex om
nibus 60. Rurfus fi quantitatis 2 I a b b divifores 
omnes defiderentur, divide eam per 3, & quotnm 
7 a b h per 7, & quotum a b b per a, & quotum 
/; b per h, & reíl:abit quotus primus b. Ergo divi
fores pfimi funt 1,3,7, a, b, b; ex binis compofiti 21 

3 a, 3 b, 7 a; 7 b, a b, h h ; ex ternis 2 I a, 2 I b, 3 a b, 
3 b b, 7 a b, 7 b b, a b b ; ex qhaterµis 2 I a b, 2 I b b, 
3 a/; b, 7 ah b ; ex quinis 2 I a b b. Eodem modo 
ipfr1.1s 2 a b b - 6 a a e divifores omnes funt 1, 2, ª> 
bb-3ac, za, zbb-6aa, abb-3aac, 2abb 
-6aac. 

Si quantitas poftquam divifa eft pe/' omnes fimplices 
divífores manet compojita & fufPicio . eft eam compojitum 
aliquem divif orem habere, difpone eam fecundum dimen~ 
flanes litera alicuju5 qui:z in ea eft, & pro litera iUa f ub• 
fiitue jigiUatim tres vel piures terminas hujus progreffionis 
Arithmetica, 3, 2, 1, o, - 1, - z, ac terminas totidem 
refultantes una cum omnibus eorum diviforibus ftatue ~ r~ 
gione correfpondentium terminorum progreffionis, pojitis di~ 
viforum fignis tam affirmati71is quam negativis. · Deitt 
e regione etiam flatue progreffiones arithmeticas qua per 
omnium numerorum divifores pe/'currunt pergentes J ma
joribus temzinis ad minores eodem ordine quo termini pro
grefjionis 3, 2, I, o, - I, - 2 pergunt, & quarum termini -
differunt 'Uel unitate vel numero aliquo qui 'di'Uidit altif
jimum terminum propojita quantitatis. Siqua ocwrrit 
ejuf modi progrefjio, ifle terminu,s ejus qui fiat e regione 
iermini o progr4Jionis prima, divifus per diflerentiam te'f

minorum, & cum figno Juo annexus litera prafata, com-
ponet quantitatem per quam divifio tentanda efl. 

Ut fi quantitas fit x3 - x x - 1ox + 6 pro x 
fubfütuendo figillatim termin.os progreffionis r, o, 
- 1~ orientur numeri -4, 6, + 14 quos~um om-. 
nibus eorum div1foribus ·colloco e regione termi-
norum _pi:_ogreffionis r, o~ - r ho~ tnodo. De~~ · 

,1 



44 INPENTIO 
Dein quoniam alti:ffi

mus terminns xi per nuJ.,
lum numerum pra!ter uni
tatem diviíibilis eíl:, qna!tO 
in divi.foribus progreffionem cujus termini diffe
nmt unitate, & a fuperiorib · s ad inferiora pergendo 
decrefcunt perit1de ac termini progreffionis lat~ralis 
1, o, - I. Et hujufmodi progreffionem· unicam tan
tum. invenio nempe 4, 3, 2, cujus itaque termiti-Uíl1 
+ 3 feligo qui fiat e region~ t ermini o prog:i:effio7 
nis prima! 1, o, - 1, ten~oque 4ivifiooem per x + 3. 
Et res fuccedit, prodeunte x x - 4x + 2. 

Rurfus fi quantitasiit 6y4-y3-21yy+ 3y + zo. 
pro y f~1bfüt~o íigi~latim 2, r,0,-1, - 2 &numeras 
refultantes 30, -7, 20'3, ~~ cum 0111nibus eorum divi-
foribus e regione ~ < ., ., 

colloco ut íequi- 2130 1.2+5.6.10.15.3Q + 10. 

t ur. Et in divifo- I 7 r.7 . + 7. 
ribus hanc folam o 20 I.2.4.5.10.20 + 4; 
effe animadverto - 1 ¡ 3 r.3 + I. 

decrefcentempro- ~2 34 i.2.17.34 - 2. 
greffionem a-rith-
meticam + 10, + 7, + 4) + 1, - 2. Hujus ter· 
minorum difterentia 3 dividit altiffimum quantita
tis terminum 6 y4• ~iare terminum + 4 qui íl:at 
e regione termini o, divifum per differentiam ter
minoru'11 3 adjnngo litera! j, t entoque diviíionem 
per y + 1-ve! q:uod perinde eíl: per 3 y + 4, & res 
fuccedit prodeunte 2yl - 3 yy - 3y + 5· 

Atque itafiquantit~s fü 24a5 - 50 a4 + 49~¡ 
- 140 a a + 64 a+ 30; operatio erit nt í~quitur. 

. ' 
2 42 J. 2. 3.6.7.14.2I.42 . + 3· + 3· + 7· 
I 23 r.2 3. +1.-I. -t i. 
o 30 r. 2.3.5 .6.ro.15.30. -i. -5. - 5. 

-I 'f~7 I.3-9·1 r. 27.33.99.297. -:3. -~· ~I ~· 

. Tres 
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Tres occurrurit hic prog1;~ffiones quarum termini 
- 1 • - 5. - 5 . divifi pet differentias terminoru~ 
2 4' 6, dant tres divifores tentandos a - ~' a - t 
& a - }. Et divifio per ultimum diviforem a-~
fen 6 a - 5 fuccedit prod'eu'nte 4a4 

- 5 a3 -t 4a a . 
- zoa-6. 

Si nullus occurrit hac methodo divifor, 1 vel nul
lns qui dividit propofitam quantitate)n._conclluden
dum erit quantitatem illam non admittere di:vifo
rem unius dimenfionis. Potefl: tamen foftaífe, íi 
plurium fit quam trium dimenftonum, diviforeid 
admittere duarum. Et íi ita, divifor ille invefü..:. 
gabitur hac methodo. In quantitate illa pro .litera 
fubfliiue, ut ante, quatuor •vel piures terminos progref]io-
nis hujus 3, 2, I, o, - .t, - 2, _... 3. Divifores· --0mne.r 
ñumerorum refi~ltantium jigíllati1'n adde & fubduc qua
dratis co'f'lefpondentium terminorum progreffionis illius du.;. 
élis in diviforem aliquem numeralem. altiffimi termini 
quantitatis propojitte, & fummas diff erentiafque e regio·
ne pr,ogref]ionis colloc'a. Dein progre{ftones omnes collaii
.rales nota qUte per iflas fummas differentiafque percur.:. 
rnnt. Sit f C tefmfnus ifliúfmodi p,;·ogref]ionis qui flat e· 
regione urmini o progrej]ionis prima, :¡: B differentia qu.i 
oritur f ubducendo :¡: e de tmxino proxime fuperiori qui 
flat e regione termini I progr~{ftonis primte, A prtUliElus 
te1mini altif]imi divifor numera/is, & l litera qute in 
quantitate propojita efl, & erit A I I :!: B I :f: C di11ifo;' 
tentandus. · 

Ut fi quantitas propofitafit x-1- x; - 5 x~+ 12x. 
;._ 6, pro x .ícribo .fucceffive 3, 2, 1, o, - 1, - 2, &-: 

• prodeumes numi;;ros 39, 6, r,-6, - 2 r~ - 26, una 
cum eo~um diviforibus e regione difpono, addo
gne & fubduco divifores términis progreffionis il~ 
lius quadratis duB:ifque in diviforem numeraleni 
.termini x.¡ qui uni tas efl:, viz,. ter mi nis 9,4, r ,o, I ,4, 
&b ~ummas differentiafqu~ e .l~tere parite~ difp_?110. -

em progrnffiot1es qu:t m 11fdem obvemunt e la.:. 
tel'.é 
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tere etiam fcrioo, ut fequitur. ··Harum progre( .. 
fionum terminos 2 & - 3 qui frant e. regione ter

mini o progreffionis illius qu~ in columna prima 

j 39 r.3.13 .39. 9 - 30.-4.6.8.10.12.22.48. - 4? 6. 

2 6 I.2. 3. 6. 4 - 2.1. 2.3 .5. 6. 7. ro. - .2.' j , 

.I 1 I . I O. 2, O, O, 

o 6 I.2. 3. 6. o - 6.-3.-!2.-I.I.2.3 .6. 2.-1. 

-1 2 1 1.3. 7. 21 . 1 - 20.-6.-2.0.2+ 8.:a. 4.:.....6, 

-2 26 1.2.13.26. 4 - 22:-9.2.3.5 .6.17.30. 6.-9; 

eíl:; ufurpo fucceffi ve pro T e, Differentias qua: 

oriuntur fubducendo has terminas de terminis fu. 

perior.ibu.s o & o nemp,e - 2 &. + 3, ufurpo re· 

fpeaiv~ pro 'f B. Unitatem ítem pro A; & x pro ~ 

~t fi.c pro A l l :!: B l :!: C ha.beo divifores duos ten· 

tandos x x + z X· - 2 & x ~ - 3 x + 3, per quo-

rum utr.umque res fuccedit. . · 

Rurf ?s fi proponatur quantitás 3 f- 6 y4 + yl 

- 8 y y - 14 y + 14, Operario erit ut foquitur, 

Primo rem tento addendo & fubducendo divifores 

quadratis terminorum progreffionis 2, .t, o; l ufur· 

" pato ·1 pro .LI., fed res non fuccedit. Qy.are pro A 

" 
3 170 '27 - -7. 11 

2 38 1.::i..19.38. 12 -26 . ..-7.10.11.13.14.31.50. -7. 11 

1 · Ic;> r .2 .. 5 .. ro. 3 - 7,_;2. I. 2. 4. 5. 8.13 . -7. 1 

o 14 I.2. 7.14. o -14.-7.-2.-1. l.1 7.14. -7.- 1 

- 1 • 10 1.2. 5.ro. 3 - 7. -2. J. !2. 4. 5. 8,13. -7.-1 

-; 190 12. -7.-11 

ufurpo 3, alte111fil nempe términi altiffimi 3 y> di· 

. . viforem nu.meralem, & quadratis ifi:is multiplicatis 

per 3 hoc e!l numeris 12, 3, o, 3 addo fubducoque 

divifores; & progreffiones in terminis refultanti· 

· bus hafce duas invenio -7, - 7, - 7, -7 & 1 J. 11 

- l, -7. Expeditionis gratia neglexeram divifo· 

res·' extimorum numerorum 170 & 190. ~are 

·continuatis progreffionibus forno proximos earnm 

hi~c inde terminos) Mt-· - 7 & 1 7 fuperius, & 
-- 7, 
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;... 7, &: ':""" q in(erius,. ac ten;:o fi_ fub~uais his 
de r¡.umeris. 27 ac 12 qui íl:ant e reg1one m quarta. 
columna differentire divid:unt iíl:o~ .I 70 & I 90 qui 
ftant e regione in· columna fecunda. Et quidem 
differentia inter 27 &- 7 · ~cl. efr 34 dividit 170 & 
differentia 12 & - 7 id eíl: 1 .9 dividit 

1

J90. Item 
differentia inter 27 & 17 id eíl: 10 dividit qo fed 
differentia ínter l 2 & - 13 id eíl: 2 5 non dividit 
190. ~are poíl:eriotem prog·reffionem rejicio. 
Jux_ta prior~m :¡: e eft - 7,_ & :¡: 1! nihil ~ terminis ~ 
progreffionis nullam h!lb~nt1bus d1fferentia.m. Q!ia
re divifor tentandus Al l :!: B l ! €, erjt 3 y y + 7. 
Et c.l.ivifio fuccedit, prodeunte y3- 2y y - 2 y+ 2. 

Si nullus inveniri potefr hoc pat1:o divifor qui 
fuccedit, concludendum eíl: quantitatem propofi
ta.m non admittere diviforem duarum dimenfio
num. Poífet eadem methodus extendi ad inven
tionem diviforum dimenfionurn plurium, qureren.: 
do in pr:Edifüs furnrnis differentiifque progreffio
nes non arithmeticas quidem fed alias qu::¡.fdem. 
quarum ::erminorum differentire prima:, fecundz> 
tertire, &c. funt in arithmetica progreffione: At 
in his Tyro non eff detinendus. 

Vbi in quantitate propojita dua Junt litera, & omnes 
ejus termini ad dimenjiones aqu~ altas afcendimt; pro 
una ifiarum literarum pone unitatemi) dein per regula4 
pracedentes qutere di'Viforem, ac di'Viforis hujus comple de- · 
ficientes dimenfiones reflituendo literam i!larn pro unitate. 

U t fi quantitas fit 6 y4 - el - 2 1 e·, y y + 3 e' y + 20 c4 ubi tern;i.ini omnes funt quatuor dimeníio
num; pro e. pono 1, quantitas evadit 6 y4 - f · 
- 2 1 y y + 3 y + 1.0, cujus divifor ut fuprá efr 3 y+ 4, 
& completa deficiente dimeníione poíl:erioris termini 
}>er dimenfionem e, fit 3 y+ 4 e di~ifor qu:ríitus. 
ltafi quantitasfitx4-bx~-5bbxx+ 12/;3x 
- 6 b4; pofito 1 pro ti,' & quantitatis ref ultantis 
~~ - ~1 

- 5 x x + I 2 x - D i1.wento .divifore 

./ xx+ 
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x ~ + 2 x ..... 2, .comp,leo ejus deficientes dimenfiO-::. 
nés per qiin~nfiones b, & fic habeo diviforem qu~ 
fitum x' x + ib x - zh.b. . 
, UbÍ in quantitate propofit~ tres ve:I piures fun~ 
literz, & ejus termini omnes ad eafdem dimenfió

nes .afo~ndun~; poteíl: divifor per pra:cedentes regu
las inveniri ; fed expeditius hoc modo : Qu12re ~mner 
div.iforei t~rminorum omnium in quibus ,literar.um ali qua non 
efl, item terminorum omnium in quibus afia aliqua lite· 
rarum non efl, pariur & omniu11J ir¡. quibus tertia litera 
quartaque & quinfa _non efl ji. tot funt litertt. .Et fié 
percurre omn{:s. literas. #t e regione literarum colloca di· 
'<zlifores refpef1i7.1e. Dein 'llide fi in ferie aliqua dhtif~rum 
per omnes ~iteras pergente, partes omnes unicam tantum li
ieram Ín/VO!'llftl.tes . tOt 'llicibus reperiantur quot funt literd 
tjna zlempta in quant¡it_ate propojita ·: Et partes .duas lite·. 
ras involventes tot vicibus quot funt litera demptis duabus 
in eadem quantitate. Si ita eft ; partes iftte omnes fub 
ftgnis fuis feme! fumpta erunt di'V{(or g_uajitus. . 

Ut fi proponatur quantitas 12x3 - 14bxx+ 9cx~ 

.::.... 12bbx - 6 lmc + 8ccx + 8b 3 - I zbbc - 4bcc + 6 el~ 

terminonun 8b'~ 12bbc-4bcc+ 6c3 in qui_. 
ÓÜs nÓn eíl: x di vifores unius dimenfionis per pra::

cedentes regulas inventi erunt 2 b - 3 e & 4 b - 6 e; 
terminoruÍn . l 2 ~ 3 + 9 e X X + 8 i: t; X + 6 e 3 Ín qui
bus non e~ b, diviror unicus 4x + 3 e; ac termi.: 

norui;i 12 x3-;- 14b x ?'-: .r 2 bh x , 

+ 8b in quibusnón eíl:J, ~ di- x 2b-3c.4b-6c. 

vifores 2 x - b & 4 x ~- 2 b. Ho$ b 4 x + 3 c. 
divifores e regione literarum e 2 i-b.4x-2b, 

x,6,~difpo,riout!í.icvides. Cun~ .. , . 
tres fint litera: & diyirorum partes fing~l~ n?n nift 
fingulas literas involvant; in ferie diviforum debent 

};'artes illa: bis reperiri. At 4iviforum 4. ,6 -:-- .6 e 
~ 2 x - b partes 4b, 6 e, 2 x, b r1on niíi femél oc~ 
currunt. Extra díviforem illum cujus funt partes 

!ión reperiuntór. . Qpare divifores illos n~gligo, 
R cfl:al}f 
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Refiant tantum tres di vi fo res 2 b - 3 e, 4 x .+ 3 e 
& 4 " - 2 b. Hi in ferie funt per omnes literas 
:ic, b, e pergente, & eorum partes fingulá: 2 b, 3 e, 4"' 
bis reperiuntur in ipfis ut oportuit, idque cum 
fignis iifdem, fi modo figna diviforis 2 b - 3 e mu
tentur, & ejus loco fcrib'atur - 2 b + 3 c. Nam 
figna di vfforis ·cu jufviS-lllutare lket. Sumo itaque . 
horúni. partes omnes 2 ~' 3 e, 4 x femel fub fignis. 
fuis, & aggregatum ,,,:_ 2 'b + 3 e+ 4x diviior erit 
quem invenire opórtult. Nam fi per hunc divi-
das quantitateni propofitam prodibit 3 x x - 2 b x . 
+ zcc- 4bb. 
· Rurfus fi quantitas fit 12 x5 - I o á x4 - 9 b x4 

;.:...... ~6aax3 + 12abx3 + 6bbx 3 + z4a3.xx- 8aabxx 
._ 8 abbxx - 24b3xx - 4a3bx + 6 aabbx - 12 ab3x 
+ 18b4x+ 12a

4 b+ 32aab3- 12b5; divifores 
terminorum in qui bus X non efr colloco e regione X; 
illos terminotum in quibus a non eíl:, e regione a; . 
& illos terminoruin quibus b non eíl:, e regione 6, 
ut hic vides. Deirt illos omnes qui funt unius 

b,2b,4b,aa+ 3bb, 2aa+ 6bb,4aa+ 12bb, 
X b b - 3 arz, 2 b b - 6 a a, 4 b b - 12 a a. 

a 4x X - 3 b X+ 2b b, 12 X X - 9b X+ 6bb. 

b x,2x,jx-4a,6x-8a,3xx-4ax, 6xx-8ax, 
2 x x + ax - 3 aa, 4 x x + 2 ax - 6 a a. 

dimenfionis rejiciendos effe fentio, quia fimplices 
b, 2 b, 4b, x, 2 x, & partes compofitorum 3 x - 4d, 
6" - 8 a, non nifi femel in oinnibus diviforibus 
reperiantur; tres autem font literre in quantitate 
propofita, & partes illre unicam tantum involvunt, 
atque adeo bis reperfri deberenti Sitniliter divi
fores duarum dimenfionum aa + 36b, zaa + 6bb, 
4aa+ 12bb, bb- 3ªª & 4bb-12aa rejicioj 
quia partes e.orum a a, 2 a a, 4 a a, b b & 4 b b uni
cam tantum literam a vel b involventes non niíi 
femei' rep~riunrnr. Diviforis autem z b b ...,.. 6 a a; 

D €_IUi 
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qui Íolus refl:a:t e regione x, partes 1 h t & 6 a d. 
qua: fimiliter unicam tantum literam involvunt, 
1ternm reperiuntur, nempe pars 2 b b in divifore 
4x x - 3 b x + 2 b b & pars 6 a a in div~fore 4x x 
+ 2 a x - 6 a a. Quin etiam hi tres divifores in 
ferie font, fiantes e regione trium literarum x, a, b; 
& omnes eorum partes 2 b b, 6 a a, 4x x qua: uni~ 
cam tantum literam involvunt bis reperiuntur in 
ipíis, idque fub propriis fignis; partes vero 3 b x, 
"'ª x qua: duas literas involvunt non nifi femel oc· 
currunt in ipíis. ~are hornm trium diviforµm 
partes omnes diverfa: 2 b b, 6 a a, 4 x x, 3 b x, 2 ax 
fub fignis fuis connexa:, diviforem defidera.tum 
2.bb-6aa+4xx-3bx+ 2ftX conflabnnt. Per 
hunc itaque divido quantitatem propoíitam & ori
tur 3x3 -4ax x- 2aab- 6bi. 

Si quantitatis alicujus termini omnes .non Junt aque alti, 
complendte Junt dimerifiones deficientes per dimenjiones H· 
terte cujuf vis ajfumptte, dein per pracedentes regulas. in-' 
rvento divifore,, litera a.lfumpta deknda efl. Ut fi quan
titas fit I 2x

3 
- 14b X X+ 9x X - iz b b X - 6b" 

-+ 8 x + 8 b3 - 12 b h - 4b + 6; aílume literam 
quamvis e, & per dimenfiones ejus comple dimen
fiones quantitatis propofita: ad hu11c modum 1 zx' 
- 14bxx+ 9cxx-r2bbx-6bcx + 8ccx + 8bJ 
-12bbc-4bcc+6c3• Dein hujus divifore 
4x - 2 b + 3-e, invento dele e; & habebitur divi
for defideratus 4 x - 2 b + 3. 

Aliqu:indo divifores facilius quam per has re:.. 
gulas inveniri poffunt. Ut [¡ litera aliqua in quan-
titate propofita !it unius tantum dimenfionis; 
qua:rendus erit maximus communis divifor termi-

. norüin in. quibus litera illa reperitur, & reliquo.
rum terminorum in guibus non reperitur, nam di
vifor Ílle tótam divídet. Et fi m1llus eíl ejufmodi 
communis divifor, nullus erit divifor totíus. Ex
empli gr.atia, fi p:ropon'ltur quantitas x4 - 3 a x3 

- 8 a a. 
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.:o.- 8 a a x x. + 18 a3 :x + e x3 -....- a e x x - 8 a á i i 
+ 6 a3 e:-- 8 ()4 ; qu~~atur cornmunis 4ivif?r ter1!1ino~ , 
fUIIl -t-' tx 3 - ac X X- 8aacx + 6a3 C 111 qu1rn:¡.s C 
uruus efr tantum dimenfionis, & terminorm,n reti~ 
quorum x4

- 3 a x 3 
- Ra ax x + i8a3 

".-:-- 8 a4 .aé 
divifor ille hempe x x + 2 ax - 2a a d1 v1det , to
tarn quantitatetrii _ ~ 

Ctrterum maxímus düoruni numerom~ divifor commu__:.
nis, ji. prima fronte non in1f:otefcit, invenitur perpetua ab;;. 
latione minoris de. majori & reliqui de ablato. Nam 
qua.fttus erit divifor qui tandem nihil relinr¡uít. Sic ad_ -
inveniendum maximmn eori1muhém diviforem nu
merorum 203 & 667;. aufer t~r 203 de 6fj7, & r€
liquum 58 ter de 203, & reliquum 29 bis de 58~ 
teíl:abitque nil~il : ~bd indicat 29 eífe divifo!em 
tju~fitun.1. · .. - ,. . . . · 

I-laud fecus in fpecie6us communis divifor ;· ubi c_om:: 
pojitus efl, iñveniiur f ubducerzdo alterutram quantitatem; 
aut multiplice'?t ejus de alteta : Si modo & quantitates 
illa. & re}iduum júxta litera alitüjus di_niénfiones ut Di~ 
'Vifto!le óflenfum efl, ordinentur, & qualibet ·vite cóncín.: 
nentur divzde~do ipfas per f'l!'os omnes divifores .qui dut fim
-e_lices fun!, aut pngul~s terminos inflar ji.mplici~"'f divi
dunt. Sic ad rnvemendum communern· d1v1foreni 
Numeratoris ac Denominatods frafüonis hujus 
,x4 - 3 a x 3 - 8 a ax x + 18 a3 x - 8 a4 . • • ', 
--~-----------, rttuk:1phc:t 

x 3 
- ax x - 8 a ax + 6 a3 

_Denominatorem per x üt P.tiinüs éfi.ls terrnií1us 
~vadat ídem cum primo termino numeratoris. De.::' 
in aufor, & refi:abit . -:- 2 a x3 + i 2 a3 x - 8 a4; 

,quod concinnatutn dividendo per - 2 a evadit 
.x3 - 6aax + 4a3; Hoc aufor de Denominl}tore 
·&· re.(l:abit -:- ax x - 2 a ax + 2 a31 ~10d itideni 
per - ti divifürri, fit x x + 2 ax- 2 a a. Hoé 
·áutem per x multiplica, U:t ejus prinius termin~ 
evadat ~dem eum primo termino noviffimi abláti 
~3 

- 6aa.x + 4a', de qua' :nl.ferendum efi; & fe~
. D 'Z fti-bit 
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fiab'it - 2axx-4aax + 4m,' 'quod per- 2a 
d1vifmn fit etiam x x + 2 ax - 2 a a. Et hoc 
~um 'idem .. fit ac fuperi\ls xefiduum, proinde
qne ablatum relinquat nihil, quc:efitus erit divi
for per quem fraélio propofita, faéta Numeratoris 
ac Denominatoris divifione, reduci poteíl: ad fim-

d X X - 5 a X + 4ª a 
Pliciorem, nempe a . 

. . x-3a 
Atque ita fi hab~atur fraétio 
• 6~í + 15 a4 b- 4a3 ce- 1oa a/Je.e 

- r 9a3 b-1.7aabe-6ab'ce+ i8be3
' 

term.ini ejus imprimís abbreviandi funt dividendo 
numeratorem per a a ac Denominatorem per 3 b. 
Dein ablato bis 3 a3 

- 9aac- 2a ce+ 6e3 de 6a1 

· · . 1 n b" 15b -10bec + 15aab-~cc-1ovcc,reua lt + 8 aa 3 • 
· I e -12c 

~od concinnatum dividendo terminum utrumque , 
per 5 b + 6 e perinde ac fi 5 b + 6 e ·fimplex eífet 
quantitas,evadit 3aa-2cc. Hoc multíplícatum per 
·a aufer de3a3 

- 9a ac- 2ac e+ 6c.3 & fecunda vice 
reíl:abit - 9 a a e + 6 c3 quod itidem . concinnatum 
pei: applicationem ad - 3 e, evadit etiam 3 a(I.- 2 e.e 
t1t ante. ~are 3 a a - 2 e e quc:efitus efl: divifor. 
QPo_ invento, divide per eum partes fraétionís pro .. 
. · 2a3 + 5 aab 
pofita: & obtinebitur b b · . -

-. _ 3ª -9 e - · 
_ ~od fi divifor communis hoc paéto non inve.: 

niatur, certum efl: nullum omnino exifl:ere, nifi for
fan e terminis prodeat perquos Numerator ac D~no
minator fraél:ionis abbreviantur. Ut fi habeatur 

· a ad d - e e d d - a a e e + c4 
fraélio · , ac termini 

4aad-4acd- 2acc+ zc3 
ejus juxta diineníiones Iiterc:e d difpona.ntur ita. ut 

N d ªªdd-aacc D . um1. ..• or eva at +· 4 ac enom1-
- cc e 

. ' 
nator 
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ñator 4aa d -+ 2 ~cc. Hos imprimis opor~et 
-4 ac 2 ,, . · 

abbreviare .dividendo utrumque Numeratoris termi
num per a a - .e e & utrumque Denomin1;1.torís per 
2 a - 2 e perinde ac fi a a - e e & 2 a - 2 e eífent . · 
.fimplices quantitates, .. Atque ita vi~e_Numeratoris 
emerger dd- e.e, & vice 'Denominat0ris z.a[- .cc, 
ex quibus fic prreparatís nullus communís 'divifor 
obtineri potefr. Sed e terminis a a - e e & 2 a ;..__, . 2 e 
per quos Numerator ac Denominator abbreviati 
funt, prodit ejufmodi divifor, nempe a - e, cujus- ; 

1 ad d +. e d d - a e e - c3 . 
ope fraétio ad hanc· · · d reduci 

, 4a -2cc 
po~efr. Q_uod fi neque termini aa - ce & 2 a - 2 e 
communem diviforem habui!fent, fraétio propofita 
fuiJfet irreducibilis. 

Et hrec genera.lis efi methodus inveniendi com
rnunes divifores: Sed plerumqur; expeditius inveniuntuY 
quarendo omnes alterutriius quantit.q,tis divifores primo.r, 
hac efl, qui per . alias dividi neque,unt, ac dein tentando 
fiqui alter{lm divident abfque refiduo. . Sic ad reducen· 

4~ - a a b + a b b - b3 
• • • 

durn h · ad mm1mos term1-
. aa-a ' 

nos, invet:ú.endi funt divifores gua_ntitatis aa-ah 
nempe a & a - b. Dein tentandum eíl: an alterute 
a vel a ...;· 6 di videt etiam a3 - a rz b + fl b /¡.-.- (, 
abfque refüjuo. 

' , 
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Pe R E o u e T 1 o N E F R 'A e T I .o N u M 
~el commrmem Denominatorem. 

FR.aEiones ad communem :¡JenominatiJrem reJucuntur 
· multiplifando termines utriuhue per denominatorem 

alterius. 

~ic habitis ~ ~ ~' du~ termino.s unil,¡s : in 

_'~, ~ viciffim ierminos aiterius ~ i~ b, $<; evadent 

ad be . n.d . · b.J 6d ~ ~ d~ ~uarum co!Ilmun1s eu enom1na_tor +'• 

... · ab a qb ac ab 
Atque ita a & -: five .:.:.... & - evadunt -· & - , 

: • • V· e , r e · e f 
Ul:>i vero Denominatores communem hab'ent divi ... 
forem, f ufficit multiplicare a\tern~ per Q?otientes.. 

. a3 ' a3 ' a3d a3c 
Sic fraél:iones -~ & ad haíce -· & -- re- · 

. · · be bd ;. bcd b.cfl, 
duq:mtur, mµltiplicando altero~ per Q_uotientes f 
ac d ortos.· divifione deno~inatonun per comml,1-
p'em diviforem b; ' ' ·' · 

' 
Hrec autem reduétio pr~cipue ufui ~fl: in Addi

tione & Subduél:ione fraét'ionúm, · qui fi diverfos 
habent denominatores, ad eundem reducenda: funt 

' ' · a ·e · · 
~t.equam ~niri poff pp~. Sic ¡; + -¡ pe~ re~~-

.' . . ad be ad+bc ah 
éhonem evad1t b d + b4, ~ve . bd . . Et a+ 7 

. ac+ ab á3 ' a3 . a3d-a3c · 
~vad1t · Et b- - bd evadit ' b d vel 
! ;. e e . : e 

:. 
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'J - e c4 + x4 · • 2 ,x4 · 
- - a3

• Et --- ~-ce -xxevad1t ~-- · 
h e d e e - x x ce - xx 

Arque it~ f + f evadi~ '¿ + = ~ five r4 + 15 
. • . 21 

h íl: , 9 Et , 1 3 d' , 2 9 fi - · , ~ oc e ,,. ;r -4 eva 1t ,,- ,, iv~ ....... 
E 3 . r d" ? r fi 4 h 11. E t ·+ - 1 ,- eva 1t .. - 12 ive -¡-2 oc eu: +· . · t: 

4 fi . ? + 4 d"t l 1 + 4 fi l 5 'R • 3 7 ive , 7 eva i 7 7 ive 7 . +-~ 2 ~ "i" 

evadit 5
-/. 

Fraét:iones ubi piures funt gradatim. unirl de.,. 

S
. . 'h b' a a 2 x x . ax 

bent. ic a Ito - - a + -- - -- ; a@ 
· x 3 a a-x 

~ aufer a & reíl:abit ª ª - ª ", huic adde 
2 

x ~ 
~ X 3a 

& pr9dibit 3ª3 
-

3ªª" + 2
"

3 
unde aufer deni-

3 ax 
ax . 3 a4 - 6 a3 x + 2 a x3 - . 2 x4 

que -- & refiab1t · • 
a-x 3aax-3axx · 

Arque ita fi habeatur 3 i- - +, imprimís aggrega· 
tum 3 i- inveniendum efi nempe :.¡ liein ab hoc 
a.uferendum f & refi:a&it ~+. 

De R E D u e T I o N E R A D I e A L,.¡ u M 
ad minimos terminos. 

R Adicalis ubi totius radtx extra,/Ji ner¡uit, 'jJlerumqu~ 
concinnatur extmhendo radicem di'Viforis rilicujus: 

Sic ·v' a abe extrahendo radicem diviforis a a fít 
a v' b c. Et v' 48. extrahen~o radicem di viforis I ~ 
fit 4 v' 3. Et v' 48 a abe ex~rahendo r::tdicem divifo· 
· a'b-4.aabb+4abi 

r1s 1 6 a a fit 4 a v' 3 b c. Et v' · 
ce 

aa-Aa bb + 4b b. 
~~trahendo ra~icem diviforis ---"'-,-,----

' ? 
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Creterum h<?c reduél:io ·non tantll.m condnnan~ 
·dis radicalibus infervit, fed & eá.ium·Additioni & 
Subduél:ioni, íi modo ex parte radicali conveniant 
'\lbi ad formam fimpllciíftmam reducupq1r. Tune 
'enim uniri poíf unt, quod ali ter non fit. 'Sic v 48 

r + V 75 per reduél:ionem evadit 4 Y 3 + 5 v 3 hoc 
. ~fl: 9 v' 3. .Et v 48 - v ~ ~ per reduél:ionem evadit 

1 4ab1 
.4 v3 -~ v.'3 hoce~ 3-f v3. Et fic v -- + 
· · e e 

• 1 a
1b-4aabb + 4a41 

• • r . . e ~ ~~t~a~enqo c¡u1cqu1d eíl: ra-

. 1 di 2 b •1 a - 2 b ·' a tiona e, ~va t .- v a b + . · o; a b hoc eíl: -... 
. , · e e e 

,va 'b. Et y'3 
: 8 a1 b + r6 a4 - y3 : b4 + 2 a b3 

~vadit 2 a V3 
: b+ 2 ~ - ~· ,Y.3 : 6 + 2 q hoc . efr 

~a - ~ v' 3 : k t 2 a. , , . .. . ; . ' /)g 
. . . 
• 
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De RE D (J e T lo NE R A D 1 e A L 1 ti M 
ad ~andem delJ.ominationem. 

e U M in radicalibus diverfa denominationis 
infütuenda efi rnultiplicatio vel divifio, opor

tet oinnes ·ad e:mdem denominationem reducere, 
idque prrefigendo fignum radicale cujus index efl: 
minimus numerus quem earum índices dividun·t ab..,. 
fque refiduo, & fuffi1';as quantitates toties dempta. 
una vice in fe duc;;endo quotie~ index ille jam rna-
jor evaferit. · 

Sic enim Y ax in Y3 
: a ax eva.dit Y 6 

: a3 x 3
' in 

-.' 6 : a4
" X hoc eíl: ·•./6 : a7 x5. Et y a in Y4 : ax 

evadit Y4
: a (l in Y4

: a(' hoc eíl: Y4
: a3 IX'. ·Et Y 6 

id y4 ·; ~ evadit 1~: 3'6 in v-.4 : -~ hoc eíl: Y4 : 30. 
Eadem ra-tiope a v' b e evadit Y a a · in v' be hoc efl: 
::¡aab~. Et 4av'3 bcevaditYr6aa in .v3bc hoc 
eíl: Y48aabc. Et 2a Y3: b ~ evadit ·.y3; 8a~ 
in y'3: b + 2 a hoc efl v'3

: 8 tl b + 16 a.¡.. Atque 
. V a e fi. - · v' a e fi • 1a e E· 6 a b b fi Y 3 6 a a f;4 
ita--' t - iver-· t t--· - ·--

b v' b b b b Y r 8 a b1 y r 8 a b3 
five V 2 a b. Et fic in ai¡is. · ' 

]Je 'R :f: n u e T 1 o N E R A n 1 e A L 1 u M 
ad jimpliciores radú:ales per · extraéfio""nem 

radicum. 

RAdices quantitatum qure ex integris & radica
libus quadraticis componuntur íic extrahe. 

I)ejign~t A quantitatis alicujus partem majorem, B par-

E
, . A+vAA-BB 

f71!1 m~norem ; . ,t mt - . Z. . _ quadrat'l,tr¡t 

ma;o-



REDVCTIO . 
. . d.. & A-v AA-BB _

1 __ ma;oris partzs ra zcts; r¡uuaratum 
' 2 

pq,rtir minori.r, qut:e quidem majori qdneEJenda_ eft cum 
ftgno ipftus B. 

Ut íi quantitas fit· 3 + Y 8, fcribendo 3 pro A; 
& v8 pro B, erit Y A A - B :B = r, indeque qua-, _¡,_ ' . 

d • · · ¿· · 3 TI ·¿ ' rafum maJoris partrs ra rcis --,- i ell: 2, & 
2 . 

_.J • • • 3 - I .~.d n. E qu'l.Uratum mmoris partis -- i eu 1. rgo 
2 , ' 

radix efr r + v 2. Rurfus fi ex v 3 2 ~ .¡ 24 radix 
extrahenda fit, ponendo Y 3 z .Pro A & , v 24 pro B 
erit v A A - BB - · "18, & iride .v'3z + vs & 

· 2 
'V32- ·v'8 · · -. hoc eíl: 3 v' 2 & . v 2 quadra.ta partíum z 
radicis. Radi~ itaque efr ~! 18 - ~z. E'odem mo· 
do (t de a a + z x v' a a - x x radix extrahi deber, 
pro A fcribe a a, & pro B 2 x Y a a - x x & erit 
A A-BB == a4 

- 4a ax x + 4x4• Cujns radix 
eíl: a a - 2 x x. Unde quadratum unius partís ra
dicis erit a a - x x, illud alterius x x ,; a.deoque 
radix x + Va a- x x. .Rurfus fi ha.beatur a a+ 
5ax- 2a V"' x + 4x x, fcribendo aa + 5 ax pro 
A & 2 a V ax + 4 x x pro B, .fiet A A - B B = a4 + 6ai x + 9aa x x .cujus radix efr aa + 3a x. 
Unde quadratum majoris partís radicis erit aa+ 4ax, 
illud rninoris ax, & radix V a a -t- 4a x - v' ax. 
Denique fi habeatur 6 + V 8 - Y 1 z - V 24, ponen
do 6 + V 8 = A & - Y I 2 - V 24 = B fiet A A 
- B B = 8. Unde radicis pars majcr V 3 + v' 8 
hoc efi (ut fupra) I + Y 2, & par~ minor V 3, at· 
que adeo tadi:ic ipfa I . + Y z ~ .Y 3. Ca:terum ubi 

phu~~ 
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plures funt hujufmodi termini radicales, poífunt 
partes radicis .c!tius inveniri dividendo faétum qua
rumvis duarum rad.icalium per tertiam aliquam. 
radicalem qu:e producit quotum rat.ionalem & iR
tegn1m. Nam ~oti ifiius radix erit duplum 
partís radicis qurefüa:. Ut in exemplo noviffimo 
V 8 X v' 12 v' 8 X v' 24 v' I 2 X v' 24 

B. .A D I C A L l V M~ 

v'24 =2, v'u =4, v'8 =6 • 

.Ergo partes radicis font 1, V 2, .Y 3 ut fopra. 

Eíl: & regula extrahendi altiores radicés e:x; 
quantitatibus numeralibus duarum potentia com-. 
menfurabilium partium. , 

Sit quantitas A :1: B. Ejus pars major A. /ndex 
radicis extrahendte c. Q!tt!re mínimum numerum n, 

cujus potejlas ne dividitu¡ per A A - B B fine rejiduo~ 

& fit quotus Q Computa V A + B x v' Q_ in nume
ris integris proximis. Sit illud r. Divide :A Y Q_ pet 
maximum diviforem rationalem : Sit quotus s, .fitque 

r+ .!!.. , 
-..!.. in numeri·s integris proximis t. Et erit 

'Z s 
tsiv'ttu-n d' 

2
, ra . zx qutefita, ji modo radix extrahí 

vQ . 
pote(l. 

Ut fi radix cubica extrahenda.fit ex v' 968 + 25; 
erit A A -13 B = 343; ejus divifores 7, 7, 7; 
ergo n = 7 & Q. = r. Porro A + B x v' Q_ feu 
v' 968 + 2 5 extraéta prioris partis radice fit paulo 
ma jor quam 5 6 ; ejus radix · cubica in numeris 
proximis efr 4. Ergo r = 4. lnfuper A Y Q feu 
v' 968 extrahendo quicquid rationale efl: fit 2 i v' 2. 

Ergo Y 2 ejus pars radica.lis eil: s, & r + 7 feu !, 
2 S 2 V 2 

in numeris integris proximis efi 2. Ergo t = 2. 
1 - Penique 



R. E. v ve r ·1 o 
• I ~ '1 11 ., • tJ~ J. ( • ' 

Denique t s eíl: 2 lt2, v' t rt s ·s .·~ n1éíl: , I , &i ¡'\{ Q. fe~ 
,Y5_1 efi: i. Erge 2 v' 2 + i ·eíb .radix quai.fita :fi m.o
do radix extrahi queat: : .. T.tint0,.- itaque per inu~ti
plicationem fi cubus ipfius 2;1" 2• + l fit v 96:8 + 25 
& res foccedi t. . :, · 

Rurfus fi . radix cubica -extra.henda fit ex 
68 - . v 4374; erit A A - B .R = 250, C\l.jus di
vifores .funt 5, 5, 5: 2. ' Erg<? ,n = 5 x 2 = lo, & 

e 3------
Q = 4. Et V A+ B x v'Q_feu V 68+'v 4374 ><2 
in numeris proximis integris efl: ·7 = r. Infuper 
A vQ_· feu 68 v 4 extrahendo q'uicquid ratio1~ale 

' • 71 / ' 

.. . r +-;:- i+ !.....º ' eíl: fit l 36 Y I. Er!!o s = I, &· -- feµ _., -,-~ 
~ 2S ' 2 

in numeris integris proximis· efl: ·4 == 't:: · E,rno 
' • • ' . . 2 C, • 6 . . 3 

ts = 4, Vtts.s - n:;:: V6, ~, ~~:-- ".' 4.J~~l~ 
4 -v6 atque :,ldeo. radix tentaqda . 

3 
. · 

- - "v2· 
Lterum fi radix quadrato-cubica extr.ahenda. fit; 

ex 29 V6 + 41 v3; erit AA - ·BB-= '3, adeo
que n=3, · Q.=81, r=5, s=.Y_6·, ·t=1, 

2C 10 5 
ts=' v6, V'ttss-n = v3 &vQ_=v8.1/eu1"9. 

· v6 + v3 · · atque adeo radix ctentand.a . ,· 5 • • . 

.y · , 9 

~ Crete~um in· hujuílnodi opera~ionib~s fi quanti-: 
tas fraétio íit vel partes ejus cotnmunem habent 
diviforem ; radices dencíminatoris & faétorum fo.,. 
orfim extrahe. · Ut. fi ex v 24 2 :__ 1 2 ..;. radix cubi
ca. extra.hend~ fit; hoc, re'duais partibus ad com..-

.A..68 - 2~ . munem 9enominatorém, · fi~t ' Y · ) • P.ein 
2 

• extraéta 
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extraél:a feorfim ,n;:umeratoris ac denominatoris ra-

. .' . i'v2......:: 1 3 
dice cubica brietur ·· 

3 
•· . • Rurfos fi.ex v 3993 

v' 2 
& + v17578125 radix_ al.iqu~ extrahendaíit; .divide 

. 3 

part~s per commuri.em diviforem .Y 3," & emerget 
. . ,' . ·. 3 

'11 + .Y 1· ._ 5'. U11de quantitas propófita valet Y. 3 

in II + v' 11.), cujus radix invenietur extrahendo 

feorfim radicem faétoris ut~iufque ~3 & 1 1 + ·.y 1 2 5. 
:& . . • 

De forma JE Q U A T I O N I S. 

'JE· . ~u A T 1 o .. ~ E.1 s,";quce funt quantitatum aut 
. libi mutuo á:qualium, aut fimul nihilo a:qui-

pollendum congeries, duobus \pra:cipue mod:ls con
fiderandae veniunt; 'vel ut ultimae cohclufiones ad 
quas in Problematis folvendis deventum efi:, vel ut 
media. quorum ope finales a:quationes acquirendae 
funt. Prioris generis_-, a:quatio · ex unica t~mtum 
incognita quantitate cognitis involuta cot?flatur, 
modo Problema fit definin"!m & a;Iiquid certi qua:
rendum innuat. Sed ea: . poíl:erioris generis invol
vunt plures quantitates incognitas qua: ideo debent 
inter fe compara!i & ita: cormeéti ut ex omnibus 
una tandem emergat a:q~atio nova cui inefi: unica 
quam quúimus incpgri-J.t~ quantitas admifl:a cog
nitis. ~a: quantitas uf _éxiride facilius eliciatur, 
a:quatio ii1a variis pl~ni.wR:'ue modis transformanda 
eft, donec evadat' ·ea. fl:~gliciífuna qua: potefr, at
que etiam fimilis· alicui ex fequentibus earum gra
dibus, in quibus x -defignat quantitatem qu:t:íitam 
ad cujus dimenµ ones terni.~í, ut vides, ordinan
fUr, & p,. q, r, s a.lías ~qua{cunque quantitates ex 

· qui bus 



iJE FORMA 
quibus determinatis & cognitis etiam " determi. 
natur, & . per methodos explicandas invefiigari 
potefi:. 

x=p. x-p =o. 
xx=px +1· Vel xx-px --q =o. 
x> pxx+qx +r. x3 -pxx-qx -r=o. 
,x4 =px3 +qxx+rx+s. x4-px3-qxx-rx-:-s=o1 

&c. &c. 

Ad hotum hormam · itd.que t-erm1ni requationum 
fecundpm d.im'enfiones incognitre quantitatis in or
dinem femper redigendi funt, ita ut primu_m lo
cum occupent in quibus incognita quantitas efr 
plurimarum dimenfiohum, infi:ar x, xx, x3, x4, & 
fecundum locura in quibus ea eíl: una dimenfiqne 
minar, iníl:ar p, p x, p x x, p _~', & fic prretere~. Et 
quod figna terminorum attinet, poíf unt ea omni
bus modis fe habere : Imo & tmus vel plures ex 
intermediis terminis a1iqua.ndb deeífe. Sic xi * 
- b b x + // = o vel xi = b b x- ll, eft requatio 

" d z4+az1 +ab3 . tert11 gra us, _ b · * _ b4 = o a:quatlo 
1 • 

quarti. Nam gradus requation_um. a:íl:imantur ex 
rnaxima dimenfione · quanti~atis in<::ognjtre, nttllo 
refpeél:u ad qnantitates cognitas habito, nec ad in
termedios terminas. Attamen ex defeél:u inter
mediorum terminorum requatio plerumque fit mul
to fimplicior, & nonnunquam ad gradum inferio
rem quodammodo deprimitur. Sic enim x4= q x x 
+ s requatio fecundi gradus cenfenda eíl:, íiquidem 
ea in dnas feqmdi gradus· requationes refolvi po· 
teíl:. Nam fuppofito .x '! =y, & y pro x x in requa
tione illa perinde fcripto, ejus vice prodibit 
y y = q y + s, requatio fecundi grad-us; cujus ope 
cum y inventa fuerit, a:quatio x x = y fecundi 
etiam gradus, da.bit ~. · • 

Atquc· 
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Arque hre funt cohclufiones ad quas Problemata. 

deduci debent. Sed antequam ecrum refolutionem 
;iggrediar, o¡rns e~·it ut n:odos transform'a1~~i &: i:i 
ordinem red1gend1 :rquauones, & ex medus ehc1-
endi finales requationes abfiraél:e doceam. .fr:qua
tionis autem folitarire reduétione.m in fequentibu~ 
regulis comple~ar: . 

De crmcinnandii LEquatione folitaria. 

RE o. l. slqutt funt quantitates qut:e fe mutuo deflTu
erc, 'Uel per Additionem aut Subduflionem 

coalefcere po./funt, termini perinde minuendi funt. 

Veluti fi habeatur 5 b- 3a + 2x = 5 a+ 3.x 
aufer utrinque 2.x & adde 3a proditque 5b=8a+x. 

A . 2a b + bx b + b d 1 d -tque Ita - = .a ·, é en O a:qu1--
a 

'2,ab . bx 
Pollentes - - h = b, evad1t - = a. a a 

Ad hanc Regulam referri debet etiam ordinatio 
terminorum requationis qure fieri folet per tranifa.
tionem ad contrarias partes .cum figno contrario. 
Ut fi habita requatione 5 b = 8 a + x deíideretur x; 
aufer utrinque 8 a, vel, quod eodem recidit, trans
fer 8 a' ad contrarias partes cum íigno mutato; & 
prodibit 5 b- S a = x._ .. ·Eodem modo· fi ha:beai:ur 
a a - 3.a y = a b - b b -\:-'by ac deíideretur y; trans.,. 
pone ~ 3' a y & a b - h b, eo ut ex una parte c0n-" 
fiíl:ant termini multipli_c_~t! p_er y, & ex altera re~qui 
ter.mini, & prodibit a a"--"a b + b b = 3 a y + by, 
unde y elicietur per Reg. 5 ._ f~quentem, dividend.o 
fcilicet utramque par;eIµ p~r 3 a + b, , pro~ibjt · . 

. aa-ab+bb 
t mm ';;: y Atque ita. xquatiu ¡a-tb · · • 

. . 
•. 

.-
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1 . ' 

a b x + a1 
- a ax = a b b - za b x - x per debi-

tam tranfpoíitionem & ordinationem 'evadit 
1 

a a - a' 1 3 - a a + a3 ' _ 
X = b " + b b ve X + b X b b- o. . . -3a a 3a -a 

RE G. U. Siqua compareat quantitas per quam om· 
nes aquatioriis termini multiplicantur, dehent omnes ptt 
iUam quantitatem dh.1idi ; vel ji per éandem quantitatem 
omnes dividantur debent omnes per iUam multiplicari. 

Sic habito I 5 b b = 24 a b + 3 b x, divide ter· 
minos omnes per b & fit 15 b = 24 a+ 3 x. De
inde per 3 & fit 5 b = 8 a+ x. Ve! habito 
/¡3 bbx XX •• - - -- = · - multiplica omnes per e & pro· 
ac e e e 
. b3 b b X 

d1t - - -- = X X. 
a e 

, R E G. III. Siqua fit fiafiio irreducibilis in cujus 
aenominatore reperiatur litera iUa ad cujus dimenfiones 
aquatio ordinanda efl, omnes aquationis termini per iflum 
denominatorem, aut per alíquem diviforem ejus multipli~ 
candi Junt. · 

· Ut fi requatio ~ + b = x fecunc:h1m x or• 
a-x 

'dinanda fit, tnultiplicentur omnes ejus termÍni per 

a- x denominatorem fraél:ionis _!!:.!._ fiquidemx 
a-x 

inibi reperiatur, & prodit- ax + ab - bx = ax- xx, 
feu a b - b x = - x x, & faéta utriufque partis 
tranflatione x x = b " - a b. Atque itá fi habea-

a •~a b b . . . d' tur ---- = y - e term1mque JUxta y or i-
2 c y - c c 

handi fint multiplicetitur per denominatorem 
2 e y - e e vel faltem per diviforem 2 y - e quo y 

a3 - abb 
tollatur e denon1'1tatore & exurget 

e 
.= zn 
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. ' a3 - a b b · 

lé:: z y y - 3 e y + e e & 9rdmando . - e e .. . e 

ªª . '+ 3 cy = zy y. Ad eundem modum .- -a= x 
X • • 

multiplicando per x· eyadit a a - ax = x x, & 
aabb xx 1 . 1. d . d -- = + b mu t1p ican o primo per xx, e-c x x a -x · . . 
. . a3bb+aab 3 -aabbx · 
mpera+b-xevad1t x4. 

e 

R E G. IV. Sicui jiwda quantitczti irreducibili litera 
iUa involvat!Jr ad cujus dimenfiones aquatio ordinanda -ejl, 
c1tteri omnes termini ad contrarias partes cum fignis mu
tatis transferendi funt, & utraque pars tt,quativnis in je 
femel multiplicanda ji radix quadratica Jit, vel bis ji 
jit cubica, &c. 

Sic ad ordinandum juxta x ::equationein:v' aa - ax 
'.+ a = x, transferatur a ad alteras partes, fitque 

V a a - ax = x - a; & quadratis partibus, ad 
- ax = x x - 2 ax + a a, feu b = x x - a x hoc 

eíl: x = a. Sic etiam Y 3 : a a x + 2 a x x - xi 
- a+ x =o, tranfponendo - a+ x evadit 
V3 : aax + 2axx-xi = a-x, & partibuscu
bice multiplicatis aax + 2 ax x - xi= a3 - 3 aax 
+3axx-x',fouxx=4ax-aa. Etíicy=, 

V a y + y y - a Y a y - y y quadratis partibus' ·eva
dit yy == a y + y y - a Y a y__.... y y & terminis · debi
te tranfpofitis a y = a V' a y - y y feu y = y' a y - y y, 
& partibus iterum quadratis y y = a y - y y, &. 
tranfponendo denuo, 2 y y = a y íive 2 y = a. 

R E G. V. 'Iérmini.r fecundum Dimmfiones litera ali
ct~jus ope _Prtrcedemiifm regularum difpofitis, fi maxima 
~Jufdem litera: dimenfio per cognitam qt(amlibet quantita
tem multiplicetur, debet tota trquatio per eandem dividí. 

E Sic.. 
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Sic 2 y = a dividendo per 2 evadit y = ~ a. Et 

bx dº 'd d b - d ªª E - =a 1v1 en o per - eva at x = -b · t 
tt a 

'Z ac + a1 -1. a1 e 1 d1ºv1·~ x1 x x x - a e e - o --ce +aac +aacc 
rlendo per · 2 a e - e e evadit 

a1 
- - 2a1 e 

+ 
a a e x" + a a e e " - ª1 ce 

x3 .!::::: o, 
- 2ac-cc 

a1 + a ac aic five xi+----- xx- aax- ==o. 
zac- ce · za-e 

RE G. VI. Aliquando reduélio inflitui poteft divi4 

'dendo tEquationem per compojitam aliquant quantitatem. 

Sic enim l = + zbc y y+ 3 b e y - b be, ad hanc 

y y = - u y+ be reducitur transferendo termines 
. ' + 2C ()mnes ad eafdem partes hoc modo, y1 _ b y y 

- 3 b e y + b be = o, & dividendo per y - b ut in 
capite de divifione ofienfum efi : Prodibit enim 
y y+ 2cy-bc =o. Afi hujufmodi diviforum 
inventio difficilis efi & eam prius docuimus. 

R E G. VII. Aliquando etiam reduétio per extra4 

8ionem radicis ex utraque aquationis parte inflituitur. 
Q_uemadmodum fi habeatur x x ~:+a a - b "1, 

extraéta utrobique radice prodit x = V'faa-bb. 
QE.od fi habeatur x x + a a = 2 a x + b b transfer 
za x & exurget x x - 2 ax + a a = b b, extraaif~ 
que partium radicibus x - a = + vel - b, feu 

x = a + b. Sic etiam habito x x = a x - b b, 

adde utrinque -ax+ -i-aa & prodit x x - ax 
+ -ta a = .!,; a a - b b, & extraéta utrobique radice 

~ - ~a ::: !. V+ a a - b b feu x = ~a + Y .!,¡aa - bb 

Et., 
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Et fic univerfaliter: Si fit x x = · p x · q, erit 

~ = · .}p ,!. vf p p". q. Ubi ~ p & q iifdem fignis 

ac p & q in requatione priori afficienda funt ; · fed 
t p p femper affirmativ~ pone~~um.. Efl:que h_oc 
exemplum Regula ad cUJUS fim1htudmem requatio
nes omnes quadraticre ad formam fimplicium redu-

. 'tXXJ ci poífunt. E. g. Propofita requat10ne y y = -..,
a 

+ xx, 

cump, 

ad extrahendam Tadicem y confer 
2 ~ x 

a 

& x x cum q, hoc eíl: fcríbe x x pro.;. p & 
a . . . 

x4 XX - + x x pro !,¡p p ·q, atque orietur y = - +. 
aa a 
.1 x4 x x .1 x+ 
V- + x x vel y = --- - V ~ + x x. Eodem 

aa a aa 
modo requatio y y = a y - 2 e y + a a - e e confe
rencio a - 2 e cum p, & a a - e e cum q, dabit 

y = ~ a - e + V f a a - a c. ~lÍnetiam reqna
tio quadr:tto-quadratica x:4 = - a ax x + a b3

• 

cujus termíni impares defunt, ope hujus regula: 

evadit xx = -~aa + V-:fa++ ab\ & extraél:a 

iterumradicex= V-!,aa+v-.f a++ab 3. Et 
fic in aliis. 

Suntque hre regulre pro concinnanda requatione 
folitaria, quarum ufum cum Analyíl:a fatis per
fpexerit, ita ut requationem quamcunque propofi
tam fecnndum quamlibet literarum in ea Gomple
:x:arum difponere noverit, & ejufdem litera: íi ea 
unius fit dimenfionis_, aut maxima: poteíl:a~is ejus 
fi plurium, valorem elicere : Haud difficilem fen
tiet compara.tionem plurium a:quationum inter 
fe; qua,m pergo jam docere. 

\. E ::i D.e 
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De duaktn pluribufve tequ:ztit;ni~úJ in unam tram~ 
formandú ttt incognitte qt1antit4tes e:<:termi .. 
nentur. 

e U M iil alicujus problematis folutionem plu
res habentur requationes fiatum qurefl:ionis 

comprehendentes, qaarum unicuique plures etiam 
incognita: quantitates involvuntur; a:quationes ifire 
( dua: per vices fi modo íint plures duabus) funt 
ita conneecenda: ut una ex incognitis quantitatibus 
per fingulas operationes tollatur, & emergat requa· 
tio nova. Sic habitis a:quationibus 2 x =y+ 5, 
& i = y + 2, demendo a:qualia ex requalibus pro· 
dibit x = 3. Et fciend.um eíl: quod per quamli
bet requationem una quantitas incognita poteft 
tolli, atque adeo cum tot funt a:qnationes quot 
quantitates incognita:, omnes poífunt ad unam de· 
nique reduci in qua unica manebit quantitas ín
~ognita. Sin quantitateS incognita: fint una plu
!Ys quam requationes habentur tnm in requatione 
ultimo refultante dua: manebunt quantitates in· 
cognita:, & fi fint duaous plures quam :equationes 
habentur tum·in requatione ultimo reíultante ma
nebunt tres, & fic pra:terea. 

PoíflJ.nt etiam dua: vel piures quantitates incog· 
nita: per duas tantt:1m requationes fortaífe tolli. 
Ut fi fit ax- b r= ab-az, & bx +by =bb + az: 
Tum a:qualibus ad . a:qualia additis prodibit 
n >.' + b x =a b + b b, exterminatis utrifque y & z. 
Sed ejufmodi cafus vel arguunt vitium aliquod in 
fratu qurefüonis latere., vel calculnm erroneum eífe 
aut non fa.tis artificiofüm. Modus autem quo 
una. quantitas incognita per fingulas a:quationes 
tollatur ex feguentibus patebit. -

l 

Exte'i.':' 
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E.xtermi,,atio quantitafis incognitte per tequali~ 
tatem valorum ejus. 

e U M quantitas tollenda unius eíl: tantum di
menfionis in utraque a:quatione, valor ejus 

uterque per regulas jam ante traditas qua:rendus 
eíl:, & alter valor fi~tuendus .a:qualis alteri. 

Sic pofitis a + x = b + y & 2 ~ + y = 3 b, ut 
exterminetur y a:quatio prima élabit a+'.'- b =y, 
& fecunda dabit 3 b - 2 x =y. Efi ergo a+ x 

. ¿· d 4q-:- q, 
- b = 3 b - 2 x, five or man o x = 7 

3 
Atque ita 2x =y, & ~+ti'= y d.aµt 2x = 5 :+ x 

feu x = 5· 
ax-ab 

Etax-2by=ab,&xy=bbdant 
2

b (=y) 

b b 2 b3 
= - ; five ordinando x x - b x - - == 0. • · · 

X ~ 

I 
bbx-a4y · ayy 

tem == a b + x y, ~ b x + -
a e 

d d a b J + a a b ·e __ X ) . = 2 a a tollen o x ant b b · -ay 
_ 2aac-ayy, E d d !Jb 

t re ucen o y3 - - y y 
b c. {.(, 

zaac....:....bbc + ,b · y () e== o. a . 

Denique x + y - z. = o & a y = x z. tollen~o z. 

dant x + y ( = z. ) = ªy five x x + x y ::: a y. 
. X 

Hoc ídem quoque perficitur fub~ucenqo a~ter-: 
utrum valorem quantitatis incognita: ab altero, & 
ponendo reíiduum a:quale nihilo. Sic in exemplo
ru m primo to lle 3 b - 2 x ab a + x - b & mane-. 

4b-a 
~ita+3x-4b=o, fivex= . 

3 
E a . fix-
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• 

Exterminatio quantitatis incogniNe fubflituendo 
. · pro .ea valorem juum • • 

e UM in altera faltem a:quatione, toUenda 
quantitas unius ~~1\tum dime~fi~nis exifüt, 

valol' ejus in ea qi,ia:rendús dt ; & pro .fe in a:qua· 
tíonem altera.m fübfütuendus. Sic propofitis' 
:x y y = b; & x x + j y -:- by - a x ; ut. exterm~ne-

. .._ b3 ' . 
tur x, prima dapit - == x: ~are in fecundam 

YY . 
. b3 b6 a bi 
fubfütuo -pr-0-x, &·prodit - +y y= by--; y y y4 . - y y 
ac reducendo y6 

--:- b ys + a b' y y + b6 = o. 
Propofi.tis autem a y y + a a y = :z:.' i & y z., - a y 

. a~ = a z, ut y tollatur, fecunda dabit y = --· 
:z:.-a 

n, r. bfi" a:z:. · · d' :'Clare pro y iu 1tuo z _ a m pr1mam, pro 1t· 

a3 :z:. z ·· a' z 
~ + -- =~ fu~~ :z:.2'..-2az+aa z.,-a 
cendo, :i:,4- 2a:z:.3 + aa:z:.:i:.- 2a1 z + a4 =o. 

Pari modo .propofitis x y = z & e y+ :t. x = e e, 
e 

ad :i:. tollendum pro eo fubfütuo x y in a:quatio
c 

nem fecundam" & prodit e y + x x Y = e c. 
• e 

Ca:terum qui in hujufmodi computationibus ex· 
ercitatus fuerit fape numero contraB:iores modos 
percipiet quibus incognita quantitas exterminari 

ffi S. h b" . . b b X - b
3 

a :t. po 1t. lC a ltlS a X = & X = -
z x-b 

fi crqualia multiplicentur a:qualib.us, prodibunt 
a:qu.alia 
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2qualfa ª-~ x = a b h five x :- b. Sed .<;afus c;;ju"C:. 
modi particulares íl:udiofis .Pi:oprio .marte cúm re~ 
tulerit inv:~Qigandos lipquo. 

Exterminatio qua,ntitatis i~tognit(E qute. plurÍum 
in utraque cequatione. dimenfionu,m exiflit. 

. . : r) 

e 'U M in neutra a:quati~ne toll~ndá q\lant{~.!f~ 
unius tantum dimenfionis exifüt valoi: ~n.~xJ.

ma: potefratis ejus in utraque qua:rendus eff; P.e"'!' 
jnde fi pote.fiares iíl:a: non fint ea:G.em, a:quati~ P.Q:t 
teíl:atis minoris ,multiplicanda eíl: per tollen,R:~l.ll 
qÚantitatem aut per ejus quadratum.autcubum, &c. 
ut ea evadat ejufdem poteíl:atis cmn a:quatione.al
tera. Tum valores illarum poteíl:atttm pqn~nd;.n 
funt a:quales, & a:quat.io nov.a prodibit ubi maxi;; 
,ma potefras five dimenfio tollenda: quañtitatis di,; 
minnitur. Et hanc operátionem iteran4o quanti~ 
tas illa t;andem auferetu;r. . , . 

Quemadmodum fit x x + 5 x = 3 y y & 2 x y 
- 3 x x = 4; ut x tollatur, prima dafüt x x · = 

2xy-4 
- 5 x + 3 y y & fecunda x x = , · Pono 

3 

itaque 3 y.y- 5 x .= zx y- ·4, & íic x ad uniéani . 
3 ' , . 

tantum dimenfioneth redu~itur, adeoque tolli po
~eft per ea qua: paulo ante ofrendi. Sciliéet ~
quationem novüiimam debite reduc:~ndo pro~1~ 

9yy+ 4 
. 9 y y - 1 5 x = 2 x y - 4, five x = .· H unq 

2y+ 15 . 
itaq; valorem pro x in aliquam 'ex a:quationibus pri
mo propofitis (velut in ~ x + 5 x = 3.Y y) fupfütuo~ 
"1 • • 81y4+7iyy+16+45yy+20 
~ ontur = 3 Y Y~ 
,,. 4yy+6oy+225 2y+r5 , · 

E 4 ~1.am 
. . ' 
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Q.uam, ut in ordinem redigatur, multiplico per 
4yy + 60 y+ 225, & prodit 81y4 + 72y y+ 16 .+ 9oy; + 4o y + 67) yy + 300 = r2y4 + 18oy3 

'.+ 675 yy, five 69y4- 9oy 3 + 72yy + 4oy .+ 316 =o. 
Pra:terea .fi fity3~xyy+ 3x, &yy=xx-xy 

:,_ 3 ; 'ut y tollatur multiplico pofieriorem a:qua
tionem per y & fit y3 = x x y - x y y - 3 y totidem 
dimeníionum quo1: prior. Jam ponendo v~lores ip
fius '.Y3 fibimet a:quales ha.beo x y y ~·· 3 x = x x y 
-..- x y y - 3 y, ubi y deprimitur ad duas dimenfio
nes . . Per ha.ne itaque & ·íimpliciorem ex a:qua
tionibus primo propoíitis y y =- x x - x y- 3 qnan
titas y prorfus tolli poteíl: iníiíl:endo vefügiis prio
ris exem p li. 

Sunt & alii madi quibus ha:c eadem abfolvi 
poílunt; idque fa:pennmero contraél:ius. Que-

d 
.2xxy 

madmo um ex y y ::::: -- + x x & y y = 2 x y 
a 

H- "
4

; ut y deleatur, extrahe in utraque radia a 
cem y íicut in Reg. 7. oíl:enfum efr, & prodibunt 

X X • / x4 • / ;x4 
y= - + V - +X x, & y= X+ V - +X x. a aa aa 
Jam has ipGus .{'valores ponendo a:quales hab~bitur 

x x • I x4 + + .. I x4 + .. . - + V- x x = x V - x x, & reJ1c1-a aa aa 

endo requalia V x+ + x x, refiabit x x = x, vel 
aa ... · a 

xx=ax&x=a: 

Porro ut ex requationibus x + y+ y y = 20, & . . X 

»ex + j y+ Y
4 = 140 tollatur x; aufer y de parti· 

. . {!:X - · ' ·' .. 

bus 
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bus ~quationis prim~, ac refl:at X+ J J :::;: 2~ - y, 

X 

& partibus quadratis fit x x + 2 y y + ~ = 400 
XX 

- 40 y + y y tollendoque utrinque y y refl:at x x 
y4 .+ yy+- = 400-4oy. ~arecum400-4oy 
XX 

& 140 iifdem quantitatibus requentur, erit 400 
-40 y= 140, five y= 6~. Et fic opus in.ple
rifql.ie ~.liis requationibus contrahere licea.t. 

Creterum cum quantitas exterminanda multarum· 
dimenfionum exifi:it, ad eam _e~ req\la.~ionibus tol
fondam calculus maxime lahoriofus nonnunquam 
requiritur: Sed labor tune plurimum minuetur 
per exempla fequentia. tanquam regulas adhibita. 

R B G. l. 
Ex a X X+ b X+ e = o, & f X X+ g X+ h = o; 

Exterminato x prodir. 
-----
ah-bg- 2cf X ah:+ bh- cg xbf: +agg+cffxc=o~ 

RE G. II. 
Ex a x3 + b X X+ e X+ d = o, & f X X + g X + h =o; 

Exrerminato x prodit 

ah-bg-2cfx ahh:-1-bh-cg-2dfx bfh:+cb-dg 

x agg+ cff.: -'I 3 agh + bgg-1- dffx df '- 9. 

RE G. III. 
Ex ax4+bx3+cxx+dx +e= o, &f .xx-1-g x·~-h=o; 

Exrerminato x prodit 

nh-bg-2cf xah3: + bh-cg-2dfx bf hh: + 11gg+cff 

X chh-dgh +egg -2efh-l-3agh+bgg+dffxdfh: 

·+ 2ahh+3 bgh-dfg+effx eff: - bg- 2tth 
X ef gg ==o, 

RE G. 
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RE c. IV. 
E:t /1 x!+h x x-1-c x+d=o, & f x 3-l-g x x + h x + k. :::: 0 ' , 

Exterminaro x prodit -------
11b-hg-2cf x adhh-.i chk..:+ af<. + bh - tg- 2df 

xbdf h: - 11:k..+bb-J, 2 cg-1- 3 df x a tt k.k.: + -;;¡¡;=¡¡g 
~cck_+..2bdk_x agg+cff:+ 3 ttg h-[-bgg+dff-3dfk 

xddf-3 af<.-bh+cg+dfxbcf k.: + bf<.-2dg x bbfk 

- b b k. - 3 ad h - e d f X a g '<. = o. 

Verbi gratia, ut ex a:quationibus x x + 5 x 
:__ 3 y y = o, & 3 x x - 2 x y + 4 = o ~xtermine
tur x: in regulam primam pro a, b, e; f, g, & h 
refpeél:ive fubfiituo 1, 5, - 3 y y; 3, - 2 y, & 4· 
Et fignis + & - probe obfervatis oritur 
4 + IO J + ~8 J J X 4: + 20 - 6 y3 X I) : 

+ 4 y y - 2 7 y y. X - 3 y y = o. Si ve 16 + 40 y 
+ 72yy + 300 - 9oy3 + 69 y4::::::: o. 

Simili ratione ut y deleatur ex a:q uationibus 
J~ - X J J - 3 X = O & J J T ·X J - X X + 3 = 0, 
in regulam íecundam pro a, b, e, d ; f, g, h, & x 
fubíl:ituo, I, -x, o, - 3 x; I, x, - XX+ 3, 
& y, refpeB:ive, proditque 3 - x x + x x 

X 9-6x x+ x4: - 3 x -t- x3 + 6x X -3 x +xi: 

+ 3 X X )( X X : + 9 X - 3 x' - x' - 3 X X - 3 X = Q. 

Tum delendo fuperflua & multiplicando, fit 2 7 
-18xx+ 3x4, -9xx + x 6

, + 3~4-18x~ 
+ 12 x4 = o. Et ordinando x"' + I 8 x4 - 4 5 x x ,+ z7=0. 

HaB:enus de unica incognita quantitate e dua
bus a:quationibus tollenda. ~od fi plures e plu
rib;iis tollendce fon~, opus per gradus peragetur: Ex 
zquationibus ax== yz.., x +y= z.. & 5 x =y+ 3 '.t., 

fi 
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fi quantitas

1
y elicienda. fit, imprimí~ talle altera~ 

quantitatum x aut z, puta x fubíhtuendo pro ea. 
yz ( . . . 

. valorem ejus -;; per re~uat10nem pnmam mven-

tum) in requationem fecundam ac tertiam. Q_uo· 

b . b JZ+ _ &5JZ_ + 
Paét:o o tme untur - y - z, -- - Y 3 z: 

a a 
E quibus deinde tolle z ut fupra. 

De modo to!lendi quantitates quotcunque Jurdttó 
e'X aquationibus. 

H u e referre licet quantitatum furdarum ex .. 
terminationem fingendo eas literis quibufii':" 

bet re qua.les. QEemadmodt-Ím fi fit V a y -v' 7i a· - a y 
,. 2 a + v' 3 : a y y, fcribendo t, pro V a y, 'V pro 

V a a - a y, & x pro ,v 3 : a y y habebuntur requatio: 
nes t -'V= 2 a+ x, t t =a y, 'V 'V = a a..¿_. a Y~ 
& "'3 = a y y, ex quibus tollendo grada.tim t, 'V~ 
& x refulta.bit tandem requatio libera ab omni 
Afymmetria. 

R!fomodo R!fteftio aliqua ad tequationelll 
redigatttr. 

POíl:quam Tyro in requationibus pro arbitrio 
transformandis & concinnandis aliquamdiu ex

ercitams fuerit, ordo exigit ut ingenii vires in qure
füonibus ad requationem redigendis tentet. Pro
pofita autem aliqua ~1:dl:ione, Artificis ingenium 
in eo prrefertim requiritur ut omnes ejus conditio
nes totidem requationibus defignet. Ad quód fa
ciendum perpendet imprimís an propofitiones five 

fenten~ 

I 
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fententia: quib:us enunciatur fint omnes apta: qu~ 
terminis algebraicis de.fignari poffint, haud fecus 
quam concept~s no:íl:ri charaét~ribus g~·a:c~s vel la
tinis. Et .fi ita, ( ut folet m qua:fhombus qua: 
circa. numeros vel abíl:raétas quantitates verfantur,) 
tune nomina quantitatibus ignotis, atque etiam 
notis, fi opus fuerit, imponat,; & fenfum qua:íl:i~ 
nis fermone, ut ita loquar, analytico defignet. Et 
conditiones ejns ad aigebraicos terminos fic tran
flata: tot dabunt a:quationes, quot ei folvenda: fuf-
:liciunt. · · . / 

QEemadmodum fi qua:rantur tres numeri con
tinue proportionales quorum . fumma fit 20, & 

. quadratorum fumrna 140; pofitis x, y & z.. nomi: 
nibus numerorum trium qua:fitorum, ~refrío e 
latinis literis in algebraicas vertetur ut fequitur. 

Q!tteftio Latine enunciat(Z. Eadem algebraic~. 

Qua:runtur tres numeri 
his cond.itionibus, x. Y· ~? 

Ut .fint continue propor-
tionales, x. Y : : Y· z... five x z., = Y j 

Ut omnium fumma .fit 20. x +y+ z., = 20. 

Et ut quadratorum fum- + + 
ma fit 140. xx y~ zz = !4º· 

Atque ita. q-q;rfü_o deducitur ad a:quationes 
,XZ., = JJ, X+ J + Z. ~ iv & ""' + yy+z..z..= 140~ 
quarum ope x, y & :i::. per regulas fupra traditas in~ 
vefügandi fun t. · 

Ca:terum notandum efl: folutiones qua:fl:ionun'l 
eo magis expeditas & artificiofas ut plurimum eva
dere quo pauciores incognita: quantitates fub ini
tio ponuntur. Sic in hac qua:füone pofito x .Pro 

primo 
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r. d . yy . primo numero &y pro iecun o, er1t-; tertru.s con-· 

tinue proportionalis; . quem proinde ponens pro 
tertio numero qt1reíhonem ad a:quauones 1ic re-
duco. 

Q!f,tt{lío Latine enunciata. Eadem Algebraice: 

Q_ureruntur tres numeri con- y y 1 
tinue proportionales, x. Y· x · 

~orum fumma fit io, x +y + Y Y = 20. 
X 

Et quadratorum fumma 140. x x +y y+ É = 140,' _ 
XX 

Habentur ita.que requationes x +y + J y = 20 
X 

y4 
& x x + y y + - = 140 quarum reduétione x &y 

XX · 

determinandi funt. 

Aliud exemplum accipe. Mercator quidam 
nummos ejus triente quotanis adauget, demptis 
100 tb quas annuatim impendit in familiam & 
poíl: t:es annos fit dnplo ditior. Qureruntur 
numm1. 

Ad hoc autem refolvendum fciendum efl: quod 
plures latent propofitiones qure omnes fic ernun-: 
tur & enunciantur. 

Latine. 
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Latine. 

Mercator habet num
mos quofdam 

Ex quibus anno P.rimo 
expendit 100 fi>. 

Et reliquum adauget 
triente. 

Annoque fecundo ex
pend1t 100 fi>. 

Et reliquum adauget 
triente. 

..Et fic anno tertio cx
pendit loo fi>. 

Et reliquo trientem 
íimiliter lucratus 
eft. 

Fitque duplo ditior 
_quam íub initio. 

Algebraice~· 

x. 

x-100. 

x - loo+ ~ - too úve 4_x_-~. 
3 3 

4x - 400 - loo íive 4x- 70~. 
3 3 

4x-700+4x-700 f¡ l6x- 2Soo 
tVe , 

3 9 9 
16x - 2800 r 16x - 37 00 
-----loo uve • 

9 9 
16x- 3700 + 16>: - 3700 

9 27 

ii 
64x - 14800 

ive • 
27 

64 x - 14800 --'---'--- = 2x . 
27 

"·· 11· • d . 64x - 14800 '<.Eremo ita.que a requat10nem 
27 

':::::: 2 x redigitur ; cu jus reduél:ione eruendus efi x. 
Nempe duc eam in 27 & fi.t 64x - 14800 = 54x 
fobduc 54x & refl:at rnx - 14800 =o, feu rn x 
== 14800, & dividendo per lo fit x = 1480. 
Q.uare 1480 íb {unt nummi fub initio ut & lu
crum. 

Vides ita.que quod ad folutiones qureíl:ionum 
·qux circa numeros vel abíl:raél:as quanritatum re
lationes folummodo verfantur, nihil aliud fere re
quiritur quam ut e fermone Latino ve! alio quo
vis in quo Problema proponitur, tranílatio fiat in 
fermonem ( fi ita loquar) Algebraicum, hoc eíl: in 
Charaél:eres qui apti funt ut noíl:ros de quantita
tum relationibus conceptus deíignent. Nonnun-

. quam ·vero poteft accidere quod fermo quocum 
fiatus 

·' 
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fiatus qmdl:ionis exprimitur .ineptus videatur qui 
in Algebraicum poffit verti; fed paucis mutatio
nibus adhibitis, ·& ad fenfum potius quam verbo
rum fonos attendendo verfio reddetur facilis. Sic 
e~im qua:libet apud .Gentes loquendi forma: pro.:. 
pria habent Idiomata : Qua: ubi obvenerint, tran· 
ílatio ex unis in alias non verbo tenus infütuen<la. 
eíl: fed ex fenfu determinanda. Ca:terum ut hu
jufmodi problemata hac methodo ad a:quationes 
redigendi familiaritatem convincam & illufrrem> 
& cum Artes exemplis fa;cilius quam pra:ceptis ad~ 
difcantur, placuit fequentÍl.1m problematum folu, 
tiones adjungere : 

PRO B. l. 

. Data duorum nume1orum fumma a & differentia qua ... 
dratorum b, invenire numeras ? 

Sit eoruni minar x & erit alter a - x eorum- 1 

que quadrata x x & a a - 2 ax + x x : Q.uorum 
differentia a a - 2 ax fupponitur b. Efr itaque 
a a - 2 ax = b, indeque per reduétionem a a - b 

aa-b b 
e: 2 ax feu . ( = {- a - - ) = x. 

2a 2a 

E X E M p L ¡, G R. Si fumll}.a numerorum-'feu 
a fit 8) & quadratorum d~f(erentia. ~eu ~ I ,6; erit; 

b . ~ • 
~ a - - ( = 4 - I) =-3 = X & a - X :::::;: ~.-. 

2 a · · ·.T. 

Q_uare numeri funt 3 & 5. 

P R O B. JI. 

Invenire tres quantitates x, y & z. qüarum parís ·iuJ 
jufque finnma datur. . 

. . 
Si 
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Si fumma. paris x & y fit a ; parís x & z, b ; ac 

parís y & z., e : Pro determínandis tribus qua:füis 
x; y & z tres habebuntur a:quationes x + y = a, 
x + z = b, &-J + z = c. Jam ut incognitarum 
dure puta y & z exterminentur, aufer x utrinque 
in prima . & fecunda a:quatione , & emergent 
y = a - x, & z = b - x, quos valores pro y & z 
fubíl:itue in tertia, & orietur a - x + b - x ==e 

. a+ b-c 
& per reduéhonem x = .. . Invento x a:-

. 2 

quationes fuperiores y = a - x & ;i::; = b - x da
bunt y & z. 

ExEMP. Si fumma parís x &y fit 9, paris x & z ro, 
& parís y & z 1 3 ; tum in valoribus x, y & z fcribe 
9 pro a, 10 pro b, & I 3 pro e ; & evadet a + {¡ 

( a+ b-c 
- e= 6, adeoq; x = ) = 3,y(=a-x) 

2 -

':== 6, .& z (-:- b-x) = 7. 

PRO B. III. 

Q!_t.antitatem datam ita in partes q.uotcunqul! dividm 
ut majores partes f uperent minimam per datas difle· 
rentias. 

Sit ·a quantitas in quatuor ejufmodi partes di· 
videncia, ejufque prima atque minima pars x, & 
fuper hanc exceífos fecunda: partís /;, tert ia: partís e 
& quarta: partís ·d; & erit x + b fecunda pars, 
x + e tertia pars & x +' d quarta pars, quarum 
omnium aggregatum 4 x + b + e + d xquatur toti 
linere a. Aufer jam utrinque b + e + d & reíl:at 
. · a-b-c-d 
4x = a - b - e - d .five x = · 

4 

ExEMPL. Proponatur linea 20 pedum fic in 4 
partes difiribuenda ut fuper ptimam partem exccf

fus 
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fus fecunda! fit 2 pe4~m tertire 3 ped. & quartre 7 

. '. . . · .., · a-b"---c_:.d 
ped. Et quatuor partes erunt x ( = 1 

.· 4 
· 7.o ~ 2 - 3 - 7 . , five ) == 2, x + b = 4, x +e= 5; 4 , 
&x+d=9. .. . . 

Eodem modo quantitas in plures partes iifdem 
conditionibus dividitur. 

P R: O B. IV. ., ' 

Viro cuídam numm'Ds inter mendicantes diftri'buere ·vo~ 
lenti, defunt oElo denarii quo minus det Jingulis tres de
narios. Dat itaque jingulis duos denarios & tres denaríi 
fuperfunt. Q!fteritur numerus mendicantíu»'t. · 

Eíl:o numerus mendicantium x & deerunt 8 de
narii quo minus det omnibus 3 ·x. denarios; habet 
itaque 3 x - 8 denarios. Ex his ~utem dat 2 x 
denarios, & reliqt1i denarii x - 8 funt tres: Hoc 
eft X -:' 8 = 3 feu X = II. 

. ' 
PROB. Vi 

' ' , . .. . . 
'Sí. Tabellarii . duó, .A & B 5 9 milliaribiis dijlantes 

tempore matutino ob7;ifzm· eant, quorum A conftcit 7 miUi
aria in, 2 horis, & B 8 miU. in 3 horis, tzc B una hora 
ferius iter inftituit qua~ A: f2!!.aritur longitudo itineris 
quod A conficiet antequam conveniet B . 

. Die longitudinein illain x; & ei-it 5 9 - x lon
gitudo itineris B: Et cum A pertranfeat 7. mill. 

in 2 . hor. -pertraníibÍt fpátiutn 1' in 2 
.t • horÍs; eo 7 . 

. . 

quod fit 7 mill. 2 hor. : : x mill. 
2 

x hor; Atq-ue 
. 7 ' 

ita cum E perttanfeat -8 ínill. i11 3 hor.- pertrllníi"" 
F . 'bit 
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• {i • 177-3xh . J bit f patmm uum 5 9 - x m 

8 
oris. attt 

cum lrorum temporum differentia fit 1 hor; ut e· 
vadant a:qualia ·adde differentiam illam breviori 

· · 177 .- 3 X 
tempor1 nempe tempon 

8 
' & emerget 

1 + 177 - 3 x = ~. Et per reduétionem 3) = "· 
8 7 

16 X 
Nam multiplicando per 8 fit 1 8 5 - 3 x = -. 

7 
Dein multiplicando etiam per 7 fit I 295 - 21 x 
= 16 x, feu 1295 = 37 x. Et dividendo denique 
per 3 7, exoritur 3 5 = x. Sunt itaque 3 5 mil!. iter 
quod A conficiet antequam conveniet B. 

,.. ldem generalius. 
\ 

· Datii duorum mobilium A & B eodem curfu pe;l,ttz.· 
tium celeritatibus, una cum inteY'Ua!lo locorum ac temporum 
a quibus incipiunt moveri: Determinare metam in qua 
convenient. 

Pone mobilis A eam eífe celeritatem q_ua fpatium 
t pertranfire poffit in tempore ¡; &: niobilis B eam 
~{fe qua fpatium d pertranfire poffit in tempore g; 
& locorum intervallum eífe e, ac h temporum in 
quibus moveri incipiunt. 

·e As u s r. 
Deinde fi ambo ad eafdem p~agas tendant, & A 

lit mobile quod fub initio motns longius difl:at 
a meta: Pone difl:antiam illam eífe x, jndeque au· 
fer intervallum e, & refl:abit x - ·e pro diíl:antia. 
B a meta. Et cum A pertranfeat fpatium e in 
tempore: f, tempus 'in quo pertraníibit fpatium x 

erit 
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trit f x, ·eo qnod íit fpat.l~m e ad tempus /, ut 
e 

fpatium x ad temp11s i'Jf. Atque ita cum B per-
c 

frainfeat 'fpatium din g., tempus in -quo pert:i:aníl-

bit fpatium x - e erit g x-; ge. Jam cum horum 

temporum diiferentia fupponatur h, ut ea evadant 
a:qualia adde h breviori tempori, nempe tempori r-

f x fi modo B prius incipiat moveri, & evadet: 
e 

f x gx-ge . cge+cdh - + h = · Et per reduéhonem · · 
e d cg-df 

l ge+ d h - s· A. . . • ve . d - x. m ·. prrns moven -111c1-
g ..:..~¡ ' 

• · r1¿ h .g_x~ge d fx z. piat 'a.u e tempor1 -· ¡ · & eva et - =,, 
. e 

gx-ge . · cge-cah + d , & per reduéhonem cg-df = :x. 

CA SUS II. 
-

Quod fi mobilia obviam eant, & x ut ante po-
natur initialis diíl:antia mobilis A a meta, tum 
e - x erit initialis diíl:antia ipíius B ab eadem meta; 

&f:ic tenipus in quo .A conficietdifrantiarnx, arque 
e 

ge-gx . B fi. ¿·n. . d tempns m quo con c1et 1u:ant1am. 

fuam e - x. ~orum temporum minori, lit 

fupra, adde difterentiam h, n~mpc tempori f x íi B' 
q 

J? ,z, priµs 
. / 
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Prius incjpiat -moveri, & fic habebitur f x + ¡, 
. e 

ge-gx . . . cge-cdh = d ,&perreduéhonem cg + df = x. Sin 

ge-gx 
Á prius incipiat moveri, a~de h tempori d 

, fx ge-gx . . . 
& evadet ~ = ·h+ d , & per: réduéh9nem 

·cge + c_dh = x. 
c.g + df 

Ex E M P L. I. Si _quotidie Sol unum gradum 
conficit & Luna tredecim, & ad tempus aliquod, 
Sol fit in principio Cancri atque pofi trés dies Luna 
in principio A,rietis: ~reritur locus conjunltionis 
proxime futurre. Refp. in rot gr. Cancri. Nam 
cum ambo ad· eafdem plagas eant, & ferior fit Epe
cha motus lunre qure longius difl:at a meta: Erit A 

L B S I cge + cdh 1 . d . . . l 
una, o , & dj' 011g1tu o 1tmer1s una-

cg -
ris, qure, fi fcribatur r 3 pro e; I pro f, d, ac g'; 90 

J3 XI X 90 + I3 XI X 3. pro e; & 3.pro h; evadet ------'-----"'-----=-
13 x r - r X r 

Hos itaque gradus ad~ 
1209 

hoc efi --, five 1 oof. 
!2 

jice pincipio Arietis & prodibit I of gr. Cancri. 

Ex E M P L. U. Si Tabellarii duo 4- & B 5 9 mií
liaribus diíl:antes tempore matutino obviam eant, 
quorum A conficit 7 millia<ria in 2 horis~ & B 8 mil
liaria in 3 hori~, & B tina hora ferius iter iníl:ituit 
quam A: ~lreritur iter quodAconficiet antequam 
eonveniat B. Refp. 3 5 mill. Nam ~um obviam 

& A . . fi' . . cge+cdh. 
eant . pnmo m ituat IFer, erlt +dif' iter qua:-

'i '. 
fitum. 

' ' 



~ RIT H M ET Je A R·v M. 8; 
fitum. Et hoc, fcriblJ,tur 7 pro e, , 2 pro f; 8 pro 
d, 3 pro g, 59 pro, e, & I pro h, evad~t 

7 x 3 x59-+7x8Xr h n 1295fi 
:__..:;:.......;...;:...._:--:~--; oc eu -, - 1ve 35· 1 , 

7>q+sx2 . 37 

PROB: Vl 

Data agentis alicujus poteflate, invenire quot ejuf modi 
agentes datttm effeElum a in dato tempore b producent. 

Sit ea agentis potefias qua effeél:um e producere 
potefi in tempore d, & erit ut tempus dad tempus· 
h, ita efteél:us e quem agens ifl:e producere potefl: 
in tempore d, ad effeétum qnem potefi producere 

in tempore b, qui proinde erit b; · Deinde ~~ uni.us 

• ffc .a. b e d . ~ .a. -. agent1s e e1...LUS d a omnrnm erre1...i.um a, it~ agem~ 

ifre unicus ad omnes agentes: Adeoque agendu~ 
. ad 

numerus eri t -b ! 
, e 
Ex E M P L. Si fcriba. in 8 diebus I 5 folia defcri

bere poteft, quot ejufmodi fcribre requiruntur ad 
defcribendum 40 5 folia in 9 diebus? R efp. 24. 
Nam G fuhíl:ituantu.r 8 pro d, I 5 pró e, L\-º 5 pro d 

a U 405 X 8 & 9 pro b, numerus -b- evade¡: · hoq e~ 
f 9 XI? 

3240 ---.--, five 24. 
13 5 

PRO B. VII. 

Dati.r plurium agentium viribus, tempus x determinare 
in quo datum effeEl:um d conjunEl:im producent. 

Agentium A, B, C, vires ponantnr qux in 
temporibus . e, ¡, g producant effeél:ns a, .b, e 
refpeéfive; & b~ in tempore X producent effeél:us 

" F 3 ._ <'~ 
. ' 
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a X b X ' X • a X b X· e i 
_, -, -· '"'·1ar..e eít - + f + - ::;. d, & 
e f g x; e ' g· 

. tf 
per reduéhonem x = - b--- ~+-- +-.:. 

e f g 

E x E M P L. Tres mercenarii opus aliquod cer
tis temporibus per cer~ po{funt, Viz... A femel in tri· 
bus feptimanis, E ter in Q~O feptim~nis, & e quin· 
quies in duodecim, feptima.nis. ~reritnr quanto 

· tempore fünul abfolve11t? ~1Jht itaque Agentium 
A, B, C vires qure temporiqus 3, 8, 12 producant 
eff~étus 1, 3, 5 refpe&:ive: Et: qu~ritur ~empus 
quo abfolvent effe~u.m I. ~a.re P!·º a, b, e; d; 
e, f, g fcribe 1, 3, 5, 1, 3, 8~- r 2, & proveniet 

x = , -~ + r fiv~ .} f~pt-. hoc eít 6 dies 5f 
T+T TT 

hora:, tempus quo fi.qrnl a,bfolvent. 

PRO B. VIII. 

·Diffimiles duarum p!uriumve r'erum miflur-as ita com· 
ponere ut res illte commifta datam inter fe rationem ac-
quirant. · 

Sit unius mifrurx data quantitas d A+ e B + 
f C, alterius eadem quantitas g A+ h B + k C, 
& eadem tertia: l.A + m B + n C ubi A, B, & C 
denotent res miíl:as, & d, e, f, g, . h, &c. Propor
tíones earundem in mifiuris. Et íit p A+ q B + r C 
.mifiura quam ex his tribus oportet componere; 
:fingeque x, y & z.. numeros eífo per quos íi tres 
da.ta! mifiura: refpeétive multiplicentur,. earum 
fumip.a evadet p A + q B + r C. 

dxA+exB+ fxCf 
Efl:itaque +gyA+hyB+kyC =pA+qB+rC, 

+ lz..A+mz..B+nz..C 
A deo· 
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Adeoque c~llatis terminis d x + g y + l :t. = P> 
ex+ hy + mz.:;: q, &f x + ky + n :t.= r, & p,er 

p-gy-l-z., q-hy-mz. 
reduétionem x = _ d == 

e -
r-ky-nz p-gy-lz., = f · Et rurfus a:quationes d -

._ q - h y - m :i:. . q - h J. - m z., _ r - k y - n -z., 
- & - j' e e 

. ep-dq+dmz-el'Xf 
per reduéhonem dant d h · eg-

fq - er+enz..-jmz.. 
(=y) :z:: f h _e k : ~re, fi abbr~: 

vietur fcribendo ct pro e p - d q, fJ p.ro d m - e l, 
JI pro e g - e h JI pro f q - e,., ~ pro e n ..:... f m, & 9 

ct+az JI+~ 
pro f h - e k, evadet , = - 6- • & per re-y . 

. 6tt-')IJI ct+~z 
duéhonem :r ~ - Ji 6 = :i:.. Invento :t. pone --;- =y 

p-gy-lz.. -
& d -x. 

Ex E M P L. Si tres fint metallorum colliqu~faét
orum mifiurre, quarum prima: pondo continet ar
genti J I 2, reris J 1, & fl:anni J 3, fecunda: pondo 
continet argenti J 1, reris J 12, &-Itano1 Jh ~& 
tertice pondo continet reris J r4, 4anni J 2, & 
argenti nihil; ftntqure hre mifl:urce ita componend~ 
ut pondo compofttionis contineat argenti J 4 reris 
J 9 & fl:anni J 3: Pro d; e, f; g, h, k; l, m, n; p, q, 
~· fcri?e 12, 1, 3; 1, 12, 3; o, 14, 2; 4, 9, ~ refpeétive, 
& en t d. ( = e p - d q = I X 4 - I 2 X 9) --: -:- I 04, 
&í3C-dm-el= 12x14-1><-0) = r68;&íic 
~ = - H ·3, cf' = 24, ~ = -40, & O= 3 3· Áde-. 
. . . o d. - i' ~ - 343'2 + 343 2) -
oque :t. (= = = º• . . '}'~-~ª 5720- 5544 

F "1- . y C= 
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,··(= ~ + ~ %. ~ """:"' 104 + 9) = _s & (-- p-gy-:-li , 
J . - . , - i i' X d . 

y - 143 . -
. . 8 . . 

·- 4 - TT) = .¡T· Q?are fi mifceantur T\- parte$ 
12 

pond~ mifhlr<E fecund~, ·.)¡. partes p9ndo prima: 
& nihil terti<E aggregatum erit pon~9 continens 1 

quafücr uncias argepti, nove:¡n <Eris, ~ tres ~a~ni, 

PRO B. IX. 

Dati~ plu~ium ex iifdem rebus mijJura:rum pretiis, & 
proport1.onibus miflorum ínter Je, pretium cujz¡,fvis ~ - 11JifHs 
determinare. 
,, '_ Cujufvis rerum A, B, C, niiíl:ur<E JA+ gB+ lC 
ptétiüm efro 'p,' mifl:uiCE e A + h B + me .pretium. 
q, & mifl:ur:r f A + ~ B + n C pretium r; & rerum 
illarum A, B, C qu<Erantur pretia x, y & z. Utpo· 
.te pro reb~s A, B, & G fübfl:~ t~e earum pret:ia x, 
j & z, & exurgerit a:quationes d X + ·g1 T 'lz, ·= p, 
ex + h y + 1'J!- z = q, & f x + k y + n z == r., ex 
quibus pergendo ut in pracedente Problemate, eli· 

. . . ·¿ ~ lt. - :r J' · a:+ a z 
c1entur ltl em ? _ n 9. - ~; ~ - - ¡, 

y~ p •. " 

. p-gy-lz_ · · 
& -X. 
. d . 

Ex E M p 1. Emit quidam 40 modios tritici, 24 
modios hordei, & 20 modios avena: íimul l 5 libris 
12 folidis; Deinde coníimilis grani emit 26 modi· 
os tritici, 30 modi_os hordei, & 50 modios avena: íi· 
mul i 6 ljbris: Ac tertio coníimilis . e~iam grani 
émit 24 mqdios tritici, 120 modios hordei _& 100 

··modios avena: · fimul 34 lib. Q.la:ritur quand . 
~ftimandus íit modius tujufque grani? Refp. M9-
q.ius tritici 5 folidis, hordei 3- folidis & avena: 2 ·, 

folidis. Nam pro d, g, l; e, h, m; f, k, n; p, q, [$(. 

r fc.!iben4o refpeéHve 40, z4, ~Q; 26, 30, 5 o; 24, 
I 20, 



\ 

.ARITHMETIGARVM. 8, 
í-Zo, ·100; 15-h 16, & 34; prodit"' (= ep-dq 
' 26X 15f-40X 16) ·= - 234{-; & B (=dm 
-el::;=40X5?-2tp<2~) =1480. Atque ita 
,, .. -:;- 576, I' == - 500; ~ = 1400~ ~ 9 = ..;;._ 
. d l - 6ee.-,,J\ - 56256?-288000 
2400. A eoq;:i:.~ - 7 11 - • ·· • h-fh -:-8064po+35pooo 

,_ n4560 )-' •. (_ct+.Gz_ mz34f+148) - -xo,J\- -
. 2~5~0 ,, ~5~ 
- 3 E (-p-gvy-l1.. _ tf}~..!.f':"".'.:'!2,. 
- 20• t X - - ......-..---~'I 

d . 40 
= +. ,Confritit itaque modius tritici- + ·fi> feu > 
folidis, modius hordei ,;. fu fon 3 folidiS, & mo".'. 
diUs a.v-en~ ...;. Th feu 2 folidis. 
'" .. , ' 

' PRO B. X. 

. Datis & miflurte & miflorum gravitatibus /pécifi'cis 
iwuenire pr_oportionem mi(lorum ínter fe. · 

Sit e g11a:vítas fpt;cifica míüura: A+ B cujus A' 
g!_'.1-V~tas fpecifica efr a, & B gravitas b: & cum 
gravitas abfoluta feu pondus componatur ex mole 
~orporis & gravita.te f p~cifica, erit a A pondus ip..:. 
fius A, b B pondus ipfius B & e A .+ e B pondus 
flggregati A + B, adeoque a A + b B = e A+ e B, 
indeque ~A-eA.=eB-bB feu e-b. a-e:: 
~R . 

· E'xEMP'L. Sitaurigravitasutr9, argentiut_rof» 
& Corona: Hieronis ut r 7; eritque ro. 3 (: : e - b. 
a- e:: A. B) : : moles in auri corona, ad inol<?m 

¡¡.rgenti, vel t.9'). 3 r (:: r9x lO. 10-f x 3:: a,x e - k. 
b x ~) : : pondus auri in c'arona, ad pondus a.1·4 

gept;, & 2 2 r. 3 1' ':' :· pond us corona:, ad pond us 
a.rgenti. 

PROB. 



·' -. 
PRO R XI. . ' 

. ·si bov~.r a 4~pafcant prat~m ú fn tempore e; & borve_~ 

.d dep.afcant ¡ratum aque hp,n11m.e in tempore f, & gra· 
men uniformite-1 c-1efeat: QtJ,ter{titr quot hoves depafc~m 
prat!"m ~jimife~ in tempore 'h. e·. 

Si hoves tf in tempore e d~p~fcant pr~tum b; _!um 
~. ~ . ' 

~er analogía.~ pove~ ~ a in'eodem_tempore .c, ve! 

l.. ec . f, ec . 
,..oyes hf q. l~ ·tp.¡n~ore , vel po~es bh a 111 tem~ 

pore h, depaf~ent pra~uw e: · 11uta fi gr~men poª 
.tempus e non crefceret. Sed· cum propter graminis 
incrementum hoves d in tempere f, depafcant fo. 
lummodo pratmn e, ideó gráminis in prato e in· 
~r~iµentµm illu,d per tempus f :-- e tantull\ erit quan· 

tUill per fe f~!~cit p~fc~ndis bopus d- e;; per 

tempus f, h_o~ eft q~~n~ul}l fuffi¡::it pafoendis pobus 

' . dj eca h E . · h b - b h per tempus . t 111 femli'ore - e per . . 

analogiam tantum erit incrementum quantum per 

fe fufficit pafcendis ~obus ; . ~ in d[ - e;: 
fi 

bdfh-ecah-bdcf fa e ce• 
l "e Hoc i' ncre-
• bfh--bch .. · • 

_a e e 
mentum adjice bobus b.h & prodibit 

bdfh-ecah-bdcf+ecfa b 

f 
· numerus oum 

b h-bch 
quibus . pafcendis fufficit pratum e . per tem· 
pus h. Adeoque per analogiam pratum g bobus 

bdfgb 



:AR11'HMETl'CARVM. 
t d f g h - e e a g h - b de g f + e e f g a ídem 

b e J h - b e.e h per 

tempus h pafcendis fufficiet. . . 
Ex E M p L. Si 1 2 boves depafoant 3-f jugera pi:ati 

in 4 feptimanis; & 21 bqv:es depafcant 10 juger-a. 
coníimilis prati i119 feptimanis; qua:ritur quoc ~0-
ves depafcant 24 jugera.in 18 feptimanis? Ref p. 3 6. 
Hl:e enim numerus invenietur fobfrituendo in 
bdf g h- ecag h-b d cgf + ecf g a 

b ef h _be eh _ numeros 1·21 

3-f, 4, 2 r, 10, 9, 24, & 18 pro literis a, b, e, 4,. e:i 
j; g & h refpeétive. Sed foJntio forte haud miny~ 
expedita erit fi e primis principiis ad forma,m fo~ 
lutionis pra:cedentis literalis eruatur. Utpot~ íi r~ 
hoves in 4 feptimanis depafcan~ 3-f jugera, J:'\lll! 
per analogiam 36 hoves in 4 feptimanis vel 16 gg
ves in 9 ,feptirnanis vel 8 boves in 1 8 feptimaqis 
depafcent 1 o jugera: Puta íi gramen non crefceret. · 
Sed cum propter graminis incrementum 21 boye!i 
in 9 feptimanis depafcant folurnrnodo 10 jug<;:ra, 
illud grarninis in 1 o jugeris per pofieriores 5 f~pti
manas incrernentum tantum erit quantum per fo 
fufficit exceílui boum 2I fupra 16, hoc e~ 5 bp
bus per 9 feptimanas, vel quod perind~ efi + bobus 
per 18 feptimanas pafoendis. Et in 14 feptimanis 
(exceffu 18 fupra 4 primas) incrementnm illud 
graminis per analogiarn tantum erit quantum fuf
ficiat 7 bobus per l 8 f~ptirp.a11fl.~ Pflroep~H$; ~fl: _ 
enim 5 fept. l 4 fept. + hoves 7 boves. QEare g· 
bobus quos ro j ugerq. fine in.cremento gran1inis 
pafcere poífunt per 18 feptifUana.~ adde hofce 7 bo
ves quibus pafcendis folurn incr,.ementurg gi~mipis 
fufficit, & fomma erit l 5 boves. Ac qenique u 
10 jugera 15 bobus per l 8 feptimanas pafceqd is 
fufficiant, tum per analogiam 24 jugera per idenÍ 
tempus fufficient 36 bobus. 

PR OB. 



R:(olutio ~céjlionum -

P R O .B. XII. 

. Datis fphtericorum corporum in eadem reéla motorum; 
fibique oceu:rrentium magnitudinibus & motikus, determi
nar~ motus eorundem pofl reftexionem. 

Hujus refolutio ex his dependet conditionibus, 
1,lt corpus utrum(:]ue tann1m reaét:ione patiatur 
quantum agit in alte~um, & uf eadem celeritate 
poft refl.exionem recedant ab invicem qua ante ac
cedebant. His pofitis fint corporum A & B celeri
tates a & b refpeét:ive; & motus (fiquidem ~o~
penantur_ e"!' mol~ & celer.itate corporum) . erunt 
a A & b B. ~t fi corpora ad e~fdem plagas tenclant, 
& A celerius movens infequatur B, pone x decre
mentum motus a A, & incrementum motus b B per
cuffione exortum; & poíl: reflexionem motus erunt 

- · aA-x 
·4 4 ·- x & b ~ + x; ~ c~l~r~t'J-tes A ' ac 

~· B +X . d'd". . ··¿·rr 
. B- quarum 1rrerenua requatur a - b meren-

. ti;E celeritatum ante reflexionem. · Habetur itaque 
, r 1 l 

· . bB + x aA-x · . . d 
zquat10 · B · A = a - b>, ~ ~n e per 

. 2aAB_:__zbAB · 
reduéhonem fit X == e • A+ l3 t quo pro 

. . 1 . 'b q A - X b B + X 
" m ce_ ~r1t~~1 us · ·A & B fubfütutq 

aA-aB+zbB 
prodeurlt . A ·:.,..:·B. . celerii:as ipfius A~ 

' 

& 
2 ªA - b A + b B celeritas ipfius B poft · re.

A+ B 
flexionem. 

Q.uod 



ARiTHMETICARVM~ - 9i 
·Q_uod fi co1pora obviam eant, tum úgnó ipfius 

b ubique mutato, celeritates pofl: reflexionem ertint 
a A -:- a.B :_,.. 2 b B 2 a A + b A - b B 

A+ B & . A + B Q_na.--

rum alterµtra fi forte negativa obvenerit, id argÚit 
motum illum pofi reflexionem ad plagam dirigi 
ei contrariam ad quam A. tendebat ~nte re~exi
onem. Id quod etiam de mot~ ipfü1s A in 'cafu 
priori intelligendum eft. 

Ex E M P L. Si corpora homogenea A trium libra
rum cum celeritatis gradibus 8, & B novemlibrarum 
cum ceJeritatis gradibus 2 ad eafdem plagas tendant: 
?Une pro A, a, B & b fcribe 3, 8, 9 & 2; & 

( aA-aB+2bB) d" (uzA-bA+bB) 
A + B eva 1t - 1, ac A + B 

5. Recedet itaque A cum uno gradu celeritatis 
pofr reAexionem, & B cum .quinque gradibus pro-' 
gredietur. · 

P R O 13. X1Ii. . 

Invenire tres numeros continue proportionales qucrum 
fumma ftt 20, & quadratorum fumma 140. · · 

Pone numerorum primum x, & fecundum y; erit-

. YY d + + YY que tertrns -, a eoque x y - :::; 20; & x x. 
X ' X . , 

4 • + +y y+ L = 140. Et per reduél:ioneip. x ·x Y" 
:xx -20 

+yy·=o, & x4 + YY.Xx+ ·y4=o~ · Jam .ut 
-140 . 

exterminetur x, pro a, b,c, d,e, f, g & hin Reg.+ 
fubíl:itue refpeél:ive i, o, y y- 140, o, y4; 1, y 

-20, & yy; Et emerget -yy+ 280.XJ6
: 

+ 2yy-4oy + 260 ><26oy:-4oy5 ; · + 3.Y~x 
. . 1'"; 



Refolutio R!!_(2jlionum 

j4: - 2 y yx y6-40 y5 + 400 J 4 : =o. Et permul· 
tjplicationei:p. 1600 y6 

- 20800 ys - 67600 y4 =o. 
,ftc reducendo 4y y"- 52 'y+ 169 ==o. Sive (ra· 
.dic'e extraB:a) 2 y - r 3 -:- o feu J == 6~, Id quod 
etiam brevius alia metho~o fe~ rninus obvia. fupra 
ínventum eft. Porro ut mvematur x fubfütue 6' + . T 

pro y in requa~ione x x _ 
2

; x +y y== o. Et ex-

urget X X - 13~ X + 42.¡. = o' feu X X = I 3+" 
+ 42 f. EtextraB:aradice x = 6-} + vel -v'31r_. 
Nempe 6f + Y 3-/;r- eft maximus qua:!itorum trium 
numerorurn, & 6f-v'3-/ ... minimus. Nam x 
alterutrum exttemorum numerorum ambigue de
figriat, indeque gemini prodeunt valores, quorum 

• 1 

alteruter poteft effe x, exifl:ente altero R. 
·X 

Idem ali ter. Po.litis numeris x, y & y Y ut ante, 
x_ 

erit :x +y+ y: = -zo, feu ·~ :x = _:~x-yy&ex· 
JraB:a radice x = 10-+y +V 100-1oy-fyy 

prim~s numerus: H1;mc .&y aufer de 20 & reíl:at YY 
•• • - • X 

·= IO_;;_~ y-V 100- 10 y- f y y tertius numerus. 
, Efique fumma quadratorum a tribus hifoe numeris 

400 - 40 y, adeoqu~ 400 - 40 y= 140,úve y:::= 6~ . 
· lrivento medio numero 6.;., fu.bíl:itue eum pro y in 
primo ac tertio numero fupra invento; & evadet 
primus 6{:- +Y 3-/cr ac_ tertius 6f- V 3-!0 ut ante1 

PRO B. XIV. 

. °Jnveñire quatuor ñu~eros. continue proportionales r¡u1J
rum duo medii jimul (onflituant r 2, & fi,uo extremi 2 o. 

Sit 
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r.- 1 • ,.'.. ... ¡ .. • '. r ' • 

Sit x fecundus oume~s; & erjt 12 :__ x i:ertius) 
X X , r 144 ~ 24x . .+°'X .X 1 •. • - , 

· primus; & . qu'artus; a.;; 
12-.X X 

• X X + I 44 - 24 X + X X _ 
deoque , , - 20. Et 

12-.x 'X < 

per reduétio~em x 'Jf, =· ~ 2 x .-:-- ~ ~~ feu. x :3: 6 
+v5-f. Q!.10 mventoca:ter1 numen e fopenoribus 
da.ntur. ' 

·PROB. XV. 

Jnvenire quatuor nufnéros coniinüe proportionales, quo
rum datur fumma a, & Jumma quadratorum h. 

Et!i defideratas qua1~titi;ites ~t plurimum i~me_, 
diate qua:rere folemus, !iquando ta~en dua: cbve-: 
nerint ambigua:, hoc eíl: qua: condit.iorubus ·b'!Iln:i~ 
no fimilibus pra:dita: funt, (ut hic duo medii & 
duo extremi numerorum quatuor proporrionalium) 
pra:frat ·alias quantitates non ambiguas qua:rere per 
quas ha: determinantur, quemadmo,dum harum 
f ummam vel differentÍaJ'.!l vel rettangulum. Pona
mus ergo fummam duorum mediorum numerorum 
eífe s, & reétangulum·r; _ &: erit fumma extremorum 
a - s, & reétangulu_m e~i3:m.r propter proportionali-, 
tatem. Jam ut ex his eruantur quatuor illi nu:.. 
meri, pone x primum '&y fecundmñ;. eritque :r.:...:J 
tertius; & a - s ~ x quartus; & reétangulum , 
fub mediis s y - y y = r, inde<rue Ihedii 
y=.}s+1T ss-r & s-y _. +s-v~~s-r: 
Item reétangulum fub -extreínis a·x...::... ·s"--Xi·~·r, 

. . a-s · .. ¡ss-~iiF·\-aia -
mdeq; e:xtrem1 x = - ~ + V . - . r, 
. . ' 4 < - ~ • 

- 4 .- s . .;¡' • 5 s..__. 2 a)s -T a a &a-s-x---- -r. _ 
. "lo • 4 

· Sµmma 



96 ~efolutio R!!~.flioflath 
Suním:i quadratorum ex hifce quatuor ñ\unet!s 

efr 2 s s - '2 as + a a - 4 r qua: efl: = b. Ergó ~ :::: 
1!... s s - .:- as + ~ a a - ~ b, quo fubil:ituto pro y 
prodeunt quatuor,numeri ut fequitur. 

1 r + .11 b _ r + 1 ~ • 1 

d
.. -,; s Y+ + s s ªas - + aa. Duo me 11 . 

~ s-v.;¡.b_;ts j + ~~s -:;f aa; 

D~o exttémi a.::_ s ___ -+_ iti-s + V-:i-b--'-ss· 

-- -Vfb-fss. 
2 

Refl:at tamen etfañiiiiull ÍnquÍrendils vafor ipfius 
s. Quare ad abbrevia.11dos terminos pro numeri~ 
hifce 1ubfl:itue. · 

a-s 
~s+p. - +q: 

2 
& 

' r -zS-p. 
a-s 

2 
-q. 

Et pené reél:angulum füb fecundo & quarto re
quale quadrato tertii fiquidemhcec problematis con· 

d
. , · d . . as - s s 
1tlo non um lllJ.pleatur, ef1tque - ~ q s 

4 
pa-ps · · ' :+ - p q = -!.; s s - p s + p p. Pone etiani 

2 . 

reél:angulum fub primo & tertio cequále quadratd 

fc d
. . as-ss . -pa + p~ 

ecun 1, & ent + -i- q s . - P1 
4 2 . 

= -i- s s + p s + p p. Harum cequationum pri
orem aufer e pofl:eriori & refl:abit q { - p a + p s 
~ 2 p s, {eu q s = p a + p s. Refl:itue fam 

y'~{;-
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'176-.¡.ss +~as -{-aa in locum p, & v'f_b - +s s 
in Iocum q, & habebitur s Y { b - -i- s s = .a+ s ')( 
-.':}b-7s s +.;;as-~ a a .. -Et qua.drando s f= 

" . • b r. /J + - - . .t + !. a a - ..;. , ieu s = - --. r n 2 
¡·, • 2 a. · 

- b b v--- + } a a - -} b, quo invento dantur qua.tu-
4ª a . fi . , {i . 'b f>r numen qure 1t1 e uper1on us. . 

..) . J![ 

PROB. XVI. 

Si penjio annüa li6rarum á per qulnque minos prbxime 
fequentes folvenda, ematur parata pecunia e, qute'Yitur 
quanti aftimanda jit ufura ufurte centum librarum p;et. 
'annum. 

Pone I - X ufuram ufurre pectlnire X in ~nrí.ó; 
hoc efi quod pecunia 1 pofi annum folvenchi vaJeat 
x paratre pecunia:; & per arralogfa.m pecunia a poíl: 
annum folvenda valebit ax paratre pecuni:r, poft / r , 
duós annos ax x, pofi tres a x 3, pofi quatuor a x4 
& pofi quinque ax5. Adde jam .hos quinqu~ r
minos & erit ax>+ a x4 +a xJ +ax x + ax = t, 

feu x5 + x 4 + x 3 + x x + x = ~' requatio qu!n-
a 

que dimenlionum, cujus ope cum x per t regulas 
poíl: dotendas inventum fuerit, pone x. I : .: roo: y. 
Et erit y - 100 ufura ufurre centum librárum 

. per annum. , 
Atque has in qurefüonibus ubi folre quandta.

t-nm pr ortiones abfque po.íitionibus linearum coh
fiderandre veninnt_, iníl:antias dediífe fnfficiat: Per
gamus jamad Problematum Geometricorum folu-

. tiones. G Quq4 

i Nempe invenltndo ftgurM primas radicü per co11flru fiionr..11J 
,'}u11m'IJh mech1111ic11m & reliq111111 pcr metl?udrim rietfi;. 



I 
I 

. .. 
Refolutio Rt!_a!jli'o~~m · 

'RuGmodo 0!.Jtflipn;s GeometrÍctE.:atl-.!.i:fq1ldt~J • 
• '· · 1 1 nem . rédiga11ftlr. i · - · • 

1 ) • l 

, n u. a:fiiones. be'umetrictt ea_dem· ía~mt:ate .iiidem· 
'<.... que leg1bus ad requationes nonnunquam ·re· 
cligípolTunt ac qna: de abfiraél:is quantitatibus pro· 
ponuntur. Ut íi re&a A B 
in eKtrema & media propor-
tione fecanda íi~ in e, hoc ]). 1 
efi ita ut BE quaaratum ma-
:ximre partis jit a:quale reél:- A 

E----. 

. ] 
· :~~g~iq "Bp Ju~ t~ta~.& mi- . .e 

.nore parte contento: Po.fito . , . _ 
'k.B::;:::: a, & BC = x erit AC =a- x;·& xx=a 
i?_. /!- - ,, ; -requatiQ qua: per reduél:ionem dat 

• x.-.:· 7 ~a +-.v-.~ a a. . . . 
·"Sed in rebus Geometricis qua: fréquentius oc· 

J [urr.qn t, a variis linearum pofitioniOus & relatio
,nibµs cumplexis it~.: dependere fofont ut egeant uJ· 
_i «'.w~ inventioh.e (& artilicio quo ad Algebraicos 
f mii;íos deduci poffint.-Et licet in hujufmodi ca· 
hbus diffidle .lit: a!iquid p'ra:fcribere, & cujufque 

-iñg~nium fibi debeat eífe operandi porma: Cona· 
bor tamen difcentibus viam pra:fiernere. Sciendum 
eR: ita que quod qureíhones e ir ca eaf dem lineas ~e
finitó quolibet modo fibi invicem relatas, poffim 
varie proponi, ponendo alias atque alias qurerendas 
eífe ex aliis atque aliis dat:is. Sed de quibufcun· 

-que támen dátis ".el qua:fitis i~fütuitur qua:fiio, 
· folutio ejus e,at!em plane methodo ex A.n yfeos fe
rie perficietur, nulla omnino circumíl:antia variata 
przter fiétas linearum Ji;>ecies uve nomina quibus 
datas a qua:íitis folemus difünguere. ~emadmo· 
dmn fi .qurefüo fit de Ifofcele C B D in circulum 
jnfcripto, cujus 'latera B C, . B D, &' baíi.s CD 

C\llll 
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_ .e 1 ~um di~metrp circuli AB · /J? -. "co~e:i;enqa ~fun.t:: ·. Ea ~etµr.o~ 
L.._ ., ;PP,p,1 PeF~ift !:1e ~nvefiJ~at1one 

A - , - :B dzaihetr:i ex aat1s Iater1bus-..&: 
1 . .. .. ".I ~ rr ... .. . . -.. ., 

' baíi, vél de invéfriga~iofie ba .. 
. · · · ' fi,7 ~:x éfat:is fateriBüs•·_;&: · dia- . 

. ~ · -l1 " · . :· '-metr6, Jv_el den"ique .. dé~ inve- · 
, lüg~~.~one la!eruin 1e:t9~~1'i ~~i~_&_ di~~étrp! Sea ut
~cunque propc¡n1i.t*r;_ ·te4~ge_~~ ::rd. requat·'l.~ne~ '~er 
eand~m fehem Analyfeo_s. ~t Nempe "Íi' quremtur 

,Diameter-p_qno . .A¡.B = 'f» ~ .W: . . a, &. ~,C ~~I .J3, D 
= b; · Tum ( duéta A C) propter fim1ha triangula. 
ABC-& CBE efi AB. BC :: BC. BE, five 

. ~ . . b b . . . . ~-) ; ... 
X.' b: :1.b. n E. ()uare BE= -· Ell: & CE=' . 'e X 

V .}"CD five ' ~ a : ~Et proptér anguluri\_ e E~ r~SbHn; 
. b4 

. C .E.q-\-¡ BE q·= JlC q; hoc efi ~a a+ - =b'!l •. 
' . \ . . ' . ., "' ., 0~.J.~ :~ .. ~"' ; 

~a: a:quátio per reduél:ionein dábit qua:fitum x.· _ 
.Sjn q~¡t-J.'atui: _ Bafis, pqno A.B =e, CD =r, .x & 

. B C vel _B D = b. T-urh (duéta. A)C)' 'pr6pter·~ ri
. milja trjangula AB C & C B E eíl: A 1;3. B C ~ : B C • 

. · , . . . bb ' 
B E, íive c. b : : b. B E. Quare B E :::: _; Eít'& 

. e • 
· CE = .;. C D five ~ x, & propter· anguhuri. -GE B 

, reB:um CE q + B Eq :---- B~ q hoc eíl: 7x~+ ~4 

- !lo ~ 1 ! ¡ J C1C 

= b b; requatio qure pet reduél:ibnem .dabit»qu.re- · 
finuh x. · 

Atque .ita íi Latus B C 'veliB D qure.tattfr,..,Pono 
A B = e, e D = a & B e vel -B D = X. ' Et f. A-)C 
ut ante_ du~a) propter .fimilia triangulaJAB C ,& 
CBE eíl: AB. BC::BC. BE; íive c •• x;::x._BE. 

~are BE = X:. Efi & e E .-~ CD -ú;e . .;. a; 

. & propter anguluni C E B rethün efi CE q +BE q 
G i · . BC q, -



r 

Í6o ~· Refolutio {2.gteftionum 
' "+ ·= B C tf., hoc eil: fa a + -- = "x; requa.tio quz ce 

per red~étionein dab.l.t. qua:fitum x. 
Vides itaque quod m unoquoque cafu calculus 

quo pervenitur ad a:qua.tionein! p~r otnnia fimilis 
fit & eandem a:quat10nem par1at, excepto tantum 
q\;otf lineas aliis atque aliis literis d~fign~vi ~rout 
datre vel qurefita: ponuntur. · Ex díverfis qu1detn 
datis & qua:fitis oritur diverfitas in reduétione re· 

. . . N . . T + fj4 H ·quat1onis mventa:; am a:quat10111s +a a ~ =: ºº 
• . X X 

n. d . b ' zbb alia en re ~ého ut o tmeatur x = _ · 
v4bb- aa 

valor· de A B, & a:quationis T x x + b4 == b h alfa . . ce 
· · ib ' ' • 

reduétio ut obtineatur x = --Ve e - b b yalor de . e 
x4 . e D; & crquationis ~ ªª + - = X X reduél:io Ion ge 
ce 

alia ut obtineatur x = V {- e a .:: ~ e V e e - a a 

• b4 
valor de B C vel B D: (permde ut ha:c fa a + -

• G é 
== b h, ad eliciendum e, a, vel b diverfis modis re
duci debet :) fed in harum requ::ttionum inventione 
nulla fuit díverfitas. Et 'hinc .eíl: quod jubent ut 
nullum iriter datas & qurefitas quantitates habeatur 
difcrimen. Nam cum eadem computatio cuique 
cafui datorum & qurefitorum competat, convenit 
ut fine difqimine concipiantur & conferantur quo 
reél:ius judicetur de modis computandi: Vel potius 
c:onvenit ut fingas qureíl:ionem de ejufmodi datis 
& qurefitis p\ opo!itam eífe per qua.s arbitreris te 
pofie ad <1quatione11t facillime pervenire. 

Propojite 
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-Propojito igitur aliquo Prohlem.9t~, quantitate~ quas i~ . 
'ZJplwit confer, & nullo inter datas (;r· qutefitas hah.i!o .di.fa 
crimine, perpende quomodo· ali~ ex aliis d,ependeant . ut 
cognofcqs quanam fi aJ!umafl-tuf ~ hnthetice grq~ien_i:loJ . '· 
dabunt ctEtf!r'as. Ad -q-qod .fac1~ndum non opusr eft . 
ut prima. fronte d¡; modo cogites quo· alia: ~x-a:líis -
per calcttlupi Algebr.a.icum ded.uc.i poffint, fed (uf.: 
ficit animadverfio genera.lis quod poffint directo 
nexu quomodqcunque deduci: Verbi. grafüi.; ~ , 
qurefüo fit, de circuli diametro AD tri9ufüucfH-
neis A B, B C, & C D in femicirculo infcriptis, 
& ex reliquis datis qureratur B C; primo inn;dt~ · 
manifeíhim eíl: diametrum AD determinare femi
circulum, dein lineas AB & CD per infcriptionem 
determinare punél:a B & C atque adeo qúa:fitum a e, idque nexu ma.xime direél:o; & quo paél:ó 
tamen ~e ~X his datis per Analyfin erua.tur non 

ita. manifefrum efr. Hoc 
idem quoque de A B veJ. 
e D fi ex reliquis da.tis 
qurererentur, intelligen
dum eíl:. Quod fi A D 
e'l' datis AB, BC & CD. 

(._-----~-'D qua:reretur, reque pa.t_e~ 

ig _ npn fieri poífe ~ynthe~ 
tice; fiquidem punél:orum A a~ D ~i~antia dep~n
det (tX angulis B & e, & illi anguli efe ~irculo cut 
data: linex funt infcribenda:, & ille circuh1s nop. 
datur ignota. AD diametro. Rei igitur natu.ra. 
pofrula~ ut A D non Synthetice fed ex ejus af
fnmptione qureratur ut ad data' fiat regreíf us. · 

Cum varios or.dines quibus termini · qurefüonis 
fic evolvi poffint perf pexeris, E fyntheticis quoflibe( 
adhibe, a./fumendo lineas tanquam datas a quibu,s ad. ali
as faciUimus 'l.lidetu"r progrejfus & ad ipfas viciffim dif-

. ficillimus. Nam computatio ut per varia media. 
1offit incedere, tanlen ab ifris lineis initium, fume~; . -. . ' G 3 . - .. , . a.e& 

. - r 



í&i · . Refolu,Íd @1ftion'rtm' ' 'J · 

a~· proµl'PHus' peffidetuf ·fiti"gh{'cfo' qurefti~rl~nf'eJuf .. 
niotl.i -~ífe ac fi de~ ifiís· da'.ris' & cftjrefith a1iqtib'\ á~j 
iíl:i& fac!Ilim~ prbd!turb ittll:.itue"rehir~ . · qulrlb. d~ 
quillorie·'prout ~~".et~':pfopbfilhit cogitindó:. · Sfo 
iií '. é:i'empl9 jám ailato. (i ¿~ r~fiquis dai:is-qua:Htur 
'./\¿)Y; ¡ cpm'. id f thetíce 'fM:i· !1bn · poífd · per~íp~ai~, 
.fed ab ípfo tanien, íi'ftlo~tl' d'aYetur, tlífcu~fum ad 
alía: ~ireétó · n6:u1 incédere, · aff~mo A :P ' tanquam 
d;ib

1
1m & abírtde' compút':(tione111 noli {écus;·ifi,cipío 

q1.1am fi revera daretU'.r · & · alit¡'ua- ék dá.ti's A B, 
B·C & CD quctreretur. ~-' Atque hac m'efh~d~ 
c9mputádohem ab aílu)mptís· a:d. ca:teras .... ~ü~p.tita:o. 
tes eo :more prómovendo ~1;16 l'i'nea:n1ni ~efat'i:on:e·s 
ctirigurit, a:qú'átio ta11denf i'nter duo's eju1fdem: a-H
cujús quañtitai:is valores fé.giper' obtine15itur, five· 
e?' v_:;ilodbús 'ul'lus·Bt litel-á fub i?i:tió qperis' qtútn~
i:itati pró. fi?miné imp6Rta, · & alter pér 'computa· 
t ionem· inve~tu's, fivé ut_erque per computationem 
div.erfimode infritU:tam inveniatur. · 

Creterum '!bi_ terminas qua:füonis fic in genere 
comparaveris, plus artis· & inventionis in eo requi· 
ritur trt' a:dvertas particulares ifros nexus five linea• 
rP.m .¡-elationes qua: computationi acc'ommodantur. 
~am qµre laxius perp~ridentí videantur imniediate 
& rela:tione proxima conneéti, cmn illam r~laticr 
ti.ero algebraice defignaie vblumus, circui'tufu pl~ 
r:umque quoad cbníl:ruél:ioi1es Schemán~m d~ hovo 
molie~das & computationém per gradus ' promo· 
:yendam exiguf?:t :. ~em~~pw'duni d'y B '~ éx 4_ p, 
A B & O D c'olhgen~o c0níl:are pbteíl:. Per eJúÍ
.modi 'enim propofitiones· vel eriunciátiones folum
" #iodo gradíendum ~fi qure apt'a: funt ut · termiiíi~ 
algebraicis defignentu:r,. quales- páfertim, ab Axi
~m. 19~ Prop. 4:.1ib. · 6, ~ ~.róp .. 47~ ~fü. 1. f-lem'. 
l'rqvennmt. · · · '· ' · · ' · ; ' 
! ; _Imprimis 'Ítaque prothovetU!l" cakulús 'perii.dditi· 
onein vel fubduétione:nr linearum' eo ut éx \;al:Ori-
t f'~I\ ]-',J f~\:':.,· ·, ' e;_, / • ~· ·· ;, ·~ '· (: .. . :' bi.1$ 

t ;., 'J 
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9us partiuin obtineatur valor totil.Í$, vel ex va.To.,.. 
rjbus -fütíus_ 43: unius partí~ ... obtirie,aEtjr .v~lor ~H:~;: 
rius. - · · ·'· ···- - ·. 
• Sectmdq promovetur ex linea:rum proportionali~a.' .... 
~e: ponimus' ením (ut fup-1-a) faétum a ~ect.\i 
tern~inis divifum per alterutrum extremorum eífe· 
valorem alteriús. Vel quod petinde efr, li.•valoreS
omnium quatuor proportiorialium prius habeantify¡ 
pon'imus ~quali't:ateni inter· étos extremormti.' « 
(aél:os mediorum. Linearum vero propórtionalita~ 
ex triarigulorum fimilitudine maxime; fe ¡1rodit, 
qua: cum <'¡~ a:quali~ate angulorum dignof~atur,"iif 
iis compara:ndis Analyfl:a debet eífe perfpicax', ·at~ 
gue adeo non ig1wrabit Prop. 5, 13, 15, 23}, & fz; 
lib. i. Prop. 4, . 5, 6, 7, & 8. lib. 6. Et Pt<;>p.) 2ó, 
z 1, 22, 2.7 ac 3 i. lib. -3. Elementorum. ~ibtls 
etiam referri potefr Prpp. 3. lib '. 6, ubi e~ PIº"' 
portionalitate lipearum colligitur angulo mm· -~~4 
qua.litas & contra. Atqne ide1µ aliquando er~:-
ftant Prop~ 3 5 & ~ 6. lib. 3. -· r. ...);. 

Tertio promovetur per additione'ín vel (ubduél:i., 
onem quadratorum. ln riangulis nempe reél:an-gu""!' 
Fs addimus quaqrata minorum laterum µt Cíbtirte~ 
atur quadratum maximi, vel ~ quaqrato m'axímf 
lateris fubducimus quadratum µn_i'"1s f minorW"u~ 
p~ obtineatt!r quadratu.m alter!us. . 

Atque his paucis fnndamentis (4 ad~mnere~ul! 
f rop. 1 . lib. 6. Elem. cum de íuperfi~i~b\ls -agi~ 
tur, ut & aliqua: propoíitio11es ex lip. Ir&. ·12~ 
~efumpta: cum agitur de fol.idi~,) totaA.rs.i\nalyti:.. 
ca quoa<;I. Geometriam rell:ilineam innititur-.' ~in 
.etiam a4 folas tínearum e~ partibus ~ompo.{ifió-i:~ 
& fünilitu~ines triangulorum poífunt omn'es :frq'.". 
p~~mat-pm 9-ifficultates redU<?Í; 'adeo Ut non' opu~ 
fit al~a. Theoremata. adhib~re' quippe qua: 01!19ia.. 
in hrec duo réfolvi poífunt, & proinde folutiont~ 
~~i~m c¡ua: ~~ iíl:~s ~eprom~ntur. , Jn~ue hujufl:s r&r 

9 ~ . ~? .. ªH~ 

'. 
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~ lt. r. 1 1 1 ~I • 4 \. ... 

Ulnantlam fubJunxi Problema de perpencliculo 1h 
bafem obliquanguli trianguli demittendó fine ad'.. 
jumento Prop. 4 7. lib. ·I folutum. Etfi vero ju
vet fimpliciffimft. principia a quibus problematum 
folutiones dependent non ignoraífe; _~& ifüs folis a'd
hibitis poífo qua:libet folvere; expe~itionis · t~mel'f 
gratia convenir ut non fo!um Prop. 47. lib. i. Ele~. 
cujus i1fus eíl: fre ·entiffimus; fecf & alfa. etianí1 

Theor~mata nonnunquam adhibeantur. 
Q_uemadmodnm íi perpendículo in bafem obli

quanguli triangu i demiífo, de feginentis bafis ad· 
~alculum promovéndum agatur ; ex. ufu erit fcire 
q.~od, Differenfia"" quadratorum e lateribus a:qne
tur duplo r~él:ahgulo fub bafi & difl:antia perpendi-, 
culi a: .qiedio bafis. . . . . 

Si t rianguli alicujus verticalis angulus bifecetur, 
computatiopi pon folum inf erviet quod baíis fece'ur iq ra.tione la erum, fed 'etiam quod difforentia 
faél:orum a lateribus & a fegmentis baíis a:qnetur 
~uadr~to linea: bifecaritis ang'ulum. • 
_ . Si de figuris in circulo · nfcriptis res eíl:, Theo· 
rema no,n raro fubvepiet quod lnfcripti cujuílibet 
GUadrilateri faél:ns a djagoniis a:quetur fümma: fa. 
éi:orum a lateribus oppofitis. 

Et hujufmodi plura inter exercendum obfervet 
'Analyíl:a, & in p~num forte refervet; fed parcius 
Jltatur fi pari facilitate at1t non multo difficilius 
poffit folutionem e fi¡npJicioribus cómp~1tandi prin
_cipiis extruere. Qyamo~rem ad tria primo propo· 
_fita tanquam n0tió,ra, fimplicío.ra, magis generalia~ 
pauca, & oinnibus tainen.íuffiéieatia animum pra:
fertim advertat, & omnes dífficultates ad ea pra:-
ca:teris reducere ~ó1¿t.;_1r. . . ) 

Sed ut hujufmodi Theoremata ad folvenqa :Pro
blemata accommodari poffint, Schemata plerumque 
font ultra con(lruend,a, idque fapilfune prqducendo 

. aliquas ex lineis. done~ fecent alias, ª"1~ fint affig
pat~ 
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ñat:.t longitudinis; vel. ab infigniori quolibet 
punB:o ducen~o lin~as aliis.. paralle!as aut perpen
diculares, vel mfignrora punéta con1ungend0, _ut-& 
aliter nonnunquam coníl:ruendo, prout exigunt . 
fiatus Prol:>lematis~ & J'heoremata qua: ad ejus fo
fütionem adhibentur. Qp.emadmodum fi dna: non · 
tloncúr.rentes linez datos angules cum' tertia qua- . 
dam efficiant, producimus forte ut c.oncurrentes . 
confl:ituant triangulúm cujus anguli & proinde la~ ~ 
terum rationes dantur. · Vel fi quilibet angulus~ 
détur, auj: ftt alicui a:qualis, in tciangulum fa:pe 
c0mp-l~mus fpecie datum, aut alicui fimile, idque _ 
vel ~roducendo aliquas ex· lineis in · fchemate vel . 
fubtenfam aliter ducendo. Si triangulum fit ob~ 
liquangulurn, in duci reél:angula fape refolvimus, . 
dem'ittendo perpencficulum. Si de figuris ·multila- _ 
teris a:gat'ur, refolvimus in triangula, ducendo Ji:- ~ 
neas diagonales: Et fic ip_.ca:teris; ad hanc metam 
femper collimando ut Jchema in triangulá rvel data, : 
'IJet- jimilia1 'Vel reEfangula refolvatur. Sic in exem-

J \ plo propofito duco dia-.. 
gonium B D, ut Trape-

:B ........... ·'\~ zium A B C D in duo 
... \ d triangula, A B D . reét~ 

angulum, & BDC ob~ 
liquangulum refolvatur . 

.A D Deinde refolvo triangu-
lum obliquangulum in 

dup · re~angula clemittendo perpendiculum a. qno:-i 
libet ejus angulo B, C, vel D in Iatus oppofitum: 
fIUemadmodum ~ B in CD produéfam ad -E utht+ic 
perpendicul'o B E occutrat. Interea vero ci;rm an
guli B AD & BCD duos reél:os (per 2 2. 3. Elem.) · 
pehhde ac B CE & BCD confrituant,; percipio 
~ngulo~ B .f.. D & B CE a:quales eífe, adeoque tri..: 
¡ipgula B C E ac D A B fimilia. Atque ita video · 
.~omrltationem (aífumendo AD, A.a & B_C tan-

quam 

,. 
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quam fr CD qua:ieretur) a.d , hqn.c. m~wn:-ip{ij-tui.. 
poífe, viz ... AD~.& ·A B."(prop~er, tr,~ .. 'rA~Ar!;)á:.~ 
d~nt B D. 4 Ji),_ A B, · B D_ & ~ G (proiitttr. !Jm;, 
tri. AB D ·&·<;:: E B) rumt JitE &.GE..- BJ)1&J~Ji:. 
propte~ triang. BE D, ·teét.) dapt· :B l>; ·8' ,~·Dt 
..,,... E C dat CD. Un~e óbtifl:ebitu~~qwiti~ foty~1 
valorem ~de.. C B • fi.c mventum _& liL_teramc ,p11~ e~a, 
foff eél:am: , . fuífumus etia.Iru (&' m~ÍpJ.iJ.nl;. 1p~r~~)li 
fatius eíl: quarii 'Qpus. i,n ferié . t,0ntiot1..:J..~ I1i'~i~ 
profeq~li,) a.diverfts principtis iromp:uta.~iolJ.e.m. ini 
cipere, a'lit fal~em diverfis:z;iodift q,& e~tle.m q\\lJ.JV.".. 
libet conclufionem promovere, · ht;Ciuq~ tailíl®.m..o~ 
tÍneantur ej.ufdeni cuj11fviS"'qUat].ii1ratis . va;lQ.il!~~~q\'li 
zquales p~ma~tur. :sic . A D, A ·B ,, & U~ <J.ant 
B D, BE & G f. 'ut prius; deinde G :p + ,GE <;lat 
E D; ac ~denique B D r '&i E:D .(p.ro.ptéx1~t;tl-ang, 
xeél:. BE D} ~ant B B. .Poteff etiam computati9 
hac lege optime infütui ·ut: ~v.a1ore.s.· (l}Uª-J:!¡ita~um 
inveíl:igel'l:tlu~ quibus alia. :Quzpiañr refat:ii -cognit~ 
int(fr¡>edit, & ·illa deinde -refat~o iqll~tioqefü"dábir. 
Sic·~cum: relat~o ·!nter lipeas B D, :P,·C, B G ~ C :!; 
ex Prop. í 2. lib. ·2. lilem. conft~.t; nempe quo~ 
fit -BDg-BC q--C Dq = 2 <S,.DxC E~ ~a:rQ 
B D q ex aíf umptis AD & A•!3_; ªe C E ex aflu.111p
tis .A:P, A-B ~ B C . . Et aífupíend9 .-denic¡\1e C p 
fac10 ~Dq-'B~ q- -~ D:1. .. z·CD x CE .. ~d 
hos modos & huJufmod1 confüus duérus,. de fene 
Analyfeos, d~que fchemate propter ea,µi coi1íln1-

• endo femper cfebes una pmf pjt;e·r~~· ~ . · J 

Ex his credo manifeíl:um eíl: quid·· qqi velin_q 
Geomet~ cum jubent pu te$ fa:él:.P!Jl .~-~e qu_o.d qlJ.re
ris. Nullo enim inter cognita.s,& jncpgnita~ qµan· 
tita~es habito dffcrimjqe:, · q:ua.Qib.et ~~ .f11i;upqu11~ 
calculum aíf umere potes quaµ o1PJ1es ~~ pr~,vi~ fo
lutione fuiífetat nota:, ~ nón ampli~ ~e (olUitione 
Probl~matis,_ fed de probatione folgt:ÍQ.1.1i~ ttgeretur. 
Sic in primo ex túbus j.am .defcriptis .~0Jl1p~ta9~J 

~C?)Sl, 
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1nodis,. etfi forte A :q-reve,ra qu::er.atur, fingp: tq.ip.e_p,, 
CD qua:rendum efle, qu~fl veqe~ . .ei;oba~e -~}11 ~!9~ . 
ejus ab A :P' periv~tus ~.uadyet,cum, e fas q;t.2r!J-tj,_mq; . 
priu~ cogmta. Sic euam m duobu~ pofie)i~?p~q~, 
It1od1s pro meta. non propoi;io ·qua1~tmttem al~~lP.e!!ln 
qurerenda~ .eífe, fed reR_uat10nem e_ rela~on¡~~s -li:ri· 
nearum ut~unque eruendam: .f,t ·m eJps . re1,;gfijr ~ 
tiam a~umo omn~s AD, A B, B,<;;, ~ C DI ~apqp.:p~,. 
notas, ·perinde ac fi ( qurefijon(( pi;!us foluta), ~~\ t~Il:;' 
tamine jam ag.eretur an ·conditionibus ejt!~· hm·p:i;o
be fatisfaciant, quadrando cum quib.uD:fü'1tJ ~g:~~ 
tionibus quas linearum relatioµ~s pr0duD.t Qp-~ 
quidem qac ratione & confiliis prim:t froq_te aggF~f;
fus· fum, fed cum ad requationem devent-i;i~ en ,f en
tentiaim m~to? & quantitatem de.fideratam p.er ~fi.ius 
requationis reduB:ioµem & folutionem qurero. Si~ 
aeniqu~ plures quantitates ta~quam cognitas fape;
¡rnmero ~f(umimus quam in fratu qure~Honis' (?cp#
muntur. Hujufque rei infigne~ in 5 i º fc;_:qu'en.ti- . 
um problematum infiantia'.m 'videre efi,' ubj a, 'h & e' 
in requatione a a + b x + ex x = y y,. p,rp, qeter
lllÍnatione Seétionis Conicre aífumpfi, ' ut & "alias 
etiam lineas r, s, t, 'V de quibus Problema prGllt pr<r-" 
ponitur nihil innuit. Nam qu'.l-9ibet guanti~at~ . 
aflumere licet quarum ope poffifüle ·fit ad a:quat;i
~mes pervenire: Hoc folum cavendo ut ex illis ~tó.t: 
a:quationes obtineri poffint quot aífumpta! fmit 
quani:itates · !evera. incognita:. . 
· · Poíl:quam de computandi methodo. confiat ·& , -
prnatur fchema, quantitatibus qure computatioperñ • 
ingredientur (hoc efr ex quibus affumptis aiiap:¡m!: 
yalores derivandi fünt, donec tandem ad a:qriatfo.,.. 
nem perveniatur) nomina. impone, ddeg.e11dq quab 
problematis .omnes conditiones invohruntv &; .aperi¡ 
prre ccrteris -accommodatre videntur, & con.olufuj ... 
nem ( quantum poffis conjiCere) fimpliciorem red-._ 
dent, fed non plures tamen quam propofito fuffi
ciunt. !taque pro quantitatibus qua: ex aliatum 

vaca ... 
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vocabulis facile dedud poffint, prbpl'Ía -"«OcaoU.la 
vix tribuas. Sic ex tota linea & ejus -J?artibus, ex 
tribu.s lateribus trianguli reél:anguli, & . ex tiribus 
vel qua:mor proportionalibús unum aliqvod J?ini
nlim fine nomine permittere folemus, e0 quod valoi: 
ejus e .rehquorum nominibus facile derivari poffit. 
Quemadmod.um iq et'..: - 1 ' 

emplo jru;n allato fi di
cam A D = x & A B = a ipíum ~B P nuÍla. 
litera: defigno quod fit 
tertrnm la.tus triang~i 
reét~nguli AB P & pi;o- A:. -n 
inde valeat Y :is x - a a,: . , 
Deiti fi dicam B C = b, cum triangula p A B & 
B' CE 'íint fimilia & inde linere A D. A B: : B C. 
CE proportionales, quarum. tribus 11. .i>,. A :B, & 
B C ipipofüa funt nomina·; ea· propter quartam 

.~E fine npmine permitto,' & ejus vicé valorem 

ª b ex hac p1iopor.tiona~itate deteétum ufürpo. At-
x -

que ita fi D C vocetur e, ipfi D E norrien -non af
figno quod ex partibus ,ejus D C & C ~~ ' five ~ & 
.ab ab ' 1 

J 

-, valor e+ -.- prodeatl 
'! ' ~ 

Czterum dum de his moneo, Problema ád re
·quationem pene redaétum e.fb. Nam .poftquam li· 
tercr pro fpeciebus principalium linearum prrefcript:r 
funt, nihil aliud agendum reíl:at quam ut ex iftis 
fpeciebus valores aliarum linearum juxta metho
dum prreconceptam eruantnr, donec modo quovis 
provifo in zquationem coeant. Et in hoc cafu 
nihil reilare v.i~eo nifi ut per triangula reél:angula 
.B C f. & B D E dupliciter eliciam B E. Nempe eft 

BCq 
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B C tJ •...... 9 E: q .five]1 ~ - --;;-) = B E q; ut &: 

· · · · ' ' zabc : aab!J 
BDq-DEq (1ive x.x-.aa-cc--- --) 

X XX . 

' E · ( · , d 1 aa/1/,) = B E q. t. hmc utrob1que e eto -- :Equa.·• 
XX 

. . hbb ,_1.. .· 2abc 
tionem a e o o o = x x - a a - e e - - : 

X 

+aa 
~re reduél:a. fit x3 ':e:: + b b x + z ah c. 

+e e . 
Cum vero de folutione Problema.tis hujus piures 

modos edi non multqm diffimiles in prrecedenti'"". 
bus recenfuerim quorum ifre de Prop. 12. Lib. 2. 

Elem. defumptus fit creteris quodammodo concin
nior; eundem placet etiam fubjungere. Sit ita.
que AD = x, A B _:, a, B C = b, & C D = e> 

etitque BDq = xx-aa, & CE= ab üt pri-
x 

us. Hifce dein fpeciebus in Theorema. B D q 
...., B C q - C D q = 2 C D x C E fubfritutis orie-

~ ah c - - . 
tur x x - a a - b b - e e = --) & faél:a. redua:-x . 

+aa . 
' ÍOne X 3 = + b b X + 2 a fj c. .U t ante. • r. • 

+e e 
Sed ut pateat quartta .fitin folutionum inventione 

varietas, & proinde quod in ea.s incidere prudenti 
Geometrre non. fit admodurµ. difficile: Vifum fuir 
plures adhuc modos hoc ídem perficiendi docere. 
Atque equidem duél:o Dia.gonio B D fi vice per
pendiculi BE a punél:o B in la.tus D C fupra. de
miffi demittatur perpendiculum a punél:o D in la.
tus B C vel a punél:o C in la.tus BD, quo obliqüan~ 
gulum triangulum. B C P in duo reél:a.ngula. utcún-
1 que 



íli o · : · 'Jiifo/gt'UJ /2t!ll!jli1mum 
QUy re{olyatur, •'ii~dem forme quas jam defcripü 

4 methodis ad a:quay~o.nem pe'rvelii(!e licet. Sunt & 
alii mo i -.ab ifüs fatis differentes. 

1
•• ""'~1emadmodum) fi éliagonii duo AC & &Ddi:t· 
canru:i;,.,qabitur B D ex · :B ~ 
-aflum'p'tis A D & ·.&B; ut 
&. A C ex aíf umptis A D 
& CD , ..deinde .per no
tum Theorema de figu
ris quadrilateris in cir- ' 
culo infcriptis, nerhpe JY 

quod fit ADx·Bc+ ABxCD:::: ACxBDob· 
· tinebitul' a:quatio. Stantibus itaque 'linearum AD 

A B, B C, CD •voeabulis x, a, b, e; erit B D d 
--- ~ 

V X X - a a 8f A e = . .¡X X - e e per 4 7. I. Elem· 
.Et his l~1earum fpeciebus in Theorema jam recen· 

fituin fubíl:itutis, exibit xb +a e= v'x x-" 
X Y:x X _, a a. Gujus requationis pa.rtibus deni· 
que quadratis & reduél:is obtinebitur iterum 

·+aa . 
·xi = + b b x-+ 2 a b c. 

+ é c. • J .. 
Ca:terum ut pat.eat etiam quo paél:o folutiones ei 

iíl:o Theqremate petita: poffint inde ad folas trian· 
gulorum fimilitudines redigi; erigatur B H ipfi BC 

.. ptnp~n~icularis & occurrens A C in H, & fient tri· 
angula B CH, B D A fimilia, propter angulos adB 

-reét:os, & ad C ac-D (per 2i. 3. Elem.) a:quales;ut 
& triangula BCD, B HA fimilia, propter a:qua· 

· les angulos tum ad·B (ut pateat demendo commu· 
nem angulum D B H a duobus reél:is,) tum ad D 
ac .A (per 2 r. 3. Elem.) Videre efi ita.que quod ex 

_ proportionalitate BD. AD : : B C. H C detur H C; 
ut · & AH ex proportionalitate B D. CD:: A B. 
'A H. 'l:Jnde cum lit AH + H C ;;;;:. A C, habe· 
· · - bitut 
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1bitur ~qtiatfo. · Stanlibtis e'rgo 'f>r~fatis- linearum 
-v0 caoulis x; a, b, e, ' nec non ipfaruin 1A C & B D 

t \.. ; J • - ,l • ~1 . ' , , j ' 

\va~orihus ~x x,~ "'~- Y x °':; a ·~kpnma~propor .. 

' ti6naiieas clabit· iI e:.._ · ""·. · ,:& r~ctlnd:tük· 
. Vxx-4a 

"J - • a e · · · · · •· . 
bit AH= . Unde propter AH+ HC 

. vxx-aa 1 
e· 

. 1;·,_+-ác - · · = A e er1t = v' X X - ce; a:quatio qua: 
.Yxx-aa -

, . ' . -
(multiplicando per V x x - a a & quadrando) redu· 
cetur ad formam in pta:cedentibus fa:pius defcrip-

-tam. - · - · 

. Adhrec ut magis. pateat quanta fit fotvendi co-
~ p1a; producantur B C & AD donec convenianb-in 
F, & fient triangula. AB F & CD F fimilfa,, quippe 

, ' 

quor'u.m angulus ad F communis efr, &anguli AB F 
& CDF (dum complent ang. C DA 'ad düos re
B:os per 13. 1 & 22. 3. Elem.) reC¡:u:tfes. ~iµno
brem fi pra:ter quatuor ~rminos· de qúibqs .inffi
tui tur qua:frio, dal'etur A F, proporrio A '.B. 1 A~ : : 
CD. C F da1et C Fi·, ,ItémAF-•AD daret: D ·F. 
& proportio CD. B ·F: :<AB BF 'dai:et B F1;"unde 
(cum íit B F - C F = B C) emergeret reqpa~io. 
Sed .cum duz quantita.tes ins;ogñít~ AD ac .DF 

. tanquam data: aífumantur, refiaf alf:t"reqtiáltiol1ih· 
venienda:. Demitto.érgo B G in'A P ali re'etdSran· 

gulos 

/ 
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. gulos,, & proportio A D. _·A B : : A B. A G: da.bit 

A G; quo habjto, 'I'heorema e 13. 2. Ele,m. 17e. 
titum, nempe qttod fit B F q + 2 FA G = A B q 
H- A F q; dabit requationem a.lteram. Stantibus 

. f!rgo a, -b, e, x ut · prius, & diB:o A F = ·y: erit 

, (infifiendo vefl:igiis Theorire ja.m excogitat:Jf) . ~ 
. -- -y-xxa = C F. y- x = D F. . 

6 
· = B F. Indeque 

j 

y-x><a cy b. . i : E . . . '----- - - = , requauo prima. rit .et1am 
e a 

· a a A G d . a a y y - 2 _4 ax y + n a,,: x - = , a eoque , 
x ce . . 

H- ..2 ª:Y = a a + y y, req\tatio fecunda. ~re dure 

pe'r reduB:ionem dabunt requationei:n defideratam. 
Nempe valor ipfius y per requationem priorem in· 

fl a b e + a a x . . r d r. bfl. ventus eH ' qui rn iecun am iu uitu• 
aa- ce 

tus, dabit requationem ex qua reB:e difpofita fie; 
+aa · 

""3 = + b b x + 2 abe, ut ante. +e,· 
Atque ita fi A B a.e D C producantur donec fibi 

mutuo occurrant, folutio haud aliter fe habebit, 
- nifi forte futura fit paulo facilior. Quare aliud 

hujus reí fpecimen e fonte multum diffimiJ.i peti· 
·tum potius fubjungam, qua:rendo nempe aream 
-quadtilateri propofiti, idque dupliciter. Duco igi· 
tur diagonium B D ut in duo triangula qu:idrila
terum refolva~úr. Dein ufurpatis linearum vaca-

. bulis x, a, h, e ut ante, invenio B D = v' x x - a a 

. indeque ~ a "X X - a a ( ~ A B X B D) arearn tri· 
. anguli fo. B D~ Porro demi.ff o B E perpendicularit~r 
~ 111 



GEOMETRICARVM irj 
in C D, ( eri t propter fiIIJ.ilfo. triangula A B D;__ 

BCE) AD. BD:: BC. BE, & proinde BE::, 

f¡ ·' . n, . e e ·' ( ' 
- 'Y " " - a a. x. uare et1am- ..- x x - a a ::;:, 
X , 2X 
~CD x BE) erit area triangulf B C l). Hafée jaro 

areas addendo orietur ª " + b e V x x - a a area to-· 
2 X 

tius quadrilateri. Non fecus ducendo diagonium 
A C & qua:rendo areas triangulorurn A C D & 
A C B, eafque addendo, rurfus obtinebitur area. 

d 
.
1 

. ex+ b a . 
qua rI aten V X X - e c. QEare panendo' 

2X 
há.fce areas a:quales & utrafque multiplicando per 

2 x, habebi tur a x + be V x x - a a = e x + b a >e 

V x x - e e, a:quatio qu:r 'quadrando ac dividendo 
per a a x - e e x redigetur ad formam fapius in~ 

+aa 
ventam x3·= + bb x+·2abé. 

+ce 
Ex hls éonfiare pote.O: quanta fit folvendi copia. 

& obiter quod alii madi ftnt aliis multo eoncinnici
res. ~apropter ft in primas de folutione Proble- . 
ínatis alicujus cogitationes modus computationi 
male accommodatus inciderit, refationes lineariun 
iterum evolvend~ funt donec modum quaril poteris 
idonenm & elegant€1? machinatus fu~tis. Nam quce 
leviori cura: fe ofterunt laborein fatis molefium 

B plerumqüe parient fi ad 
opus adhibeant:ar. Sic in 
Problemáte de quo agitur 
nil diffieili us foret in fe
quentem inodum quam in 
aliquem e pra:cedentibu~ 

incidere. Demiífi.s nem pe B R & C S ad AD no r 
H malili>ys 



'114 Refolutio fl!!teflionum · 
Jn~Ubt!s, -µt & C T. ad B R, figura refolvetur in 
triangµla. reé):angula. Et videre efr quod AD & . 
AB dant AR, AD &CD dant S:D; AD-AR 

- - S D · dat R S vel 'I' C. lteffi' A B & AR dant 
B.R, -CD & SDdant CS vel T R, & BR-TR 
dat É T. Denique B Tac T C dant B C, unde 
Óotinebitur requatio. Siquis autem hoe modo 
computationem aggre.ífus fuerit, is in termines 
Algebraicos profuíiores quam funt ulli prreceden
tium incidet & ad finalem ~quationem regrius re
ducibiles. 

Et hrec de fóludone problematum in reltilinea. 
Geometría; nifi forte opera: pretium fuerit annq
taífe praterea quod cum anguli íive pofitiones li
t1earum per angulas expre.ífre fratum qua:íl:ionis in
gredi untur, angulorum vice debe.nt adhiberi lirierei 
átlt linearum proportiones, tales nempe qua: ab an· 
gulis datis po.ífunt per calculum Trigonometri~um 
derivari; aut a qui bus inventis anguli . qurefiti per 
eundern calculti.m prodeunt; hoc efr qua: fe mutuo 
deterrninant: cu jus i:ei plures infrantias videre efi 
in fequentibus. 

Quoa ád Geometriam circa lineas curvas atti
net, 1 ill<E defi gnari folent vel defcribendo eas per 
motum localem reél:arum, vel adhibendo requatio
nes indefinite e-xprimentes relationem reél:arum cer· 
ta aliqua. lege dif poíitarum & ad curvas deíinenti
um. ldem fecernnt Veteres per feél:iones Solido
rum, fed minus .. commode. Computationes vero 
qua: curvas· primo modo defcriptas refpiciunt haud 
fecus quam ín pr:rcedentibus peraguntur. ~em
admod_um ·fi A K C fit curva linea defcripta per K 
terticale punél:um norma: A K 1/1, cujus unum crus 

·A K per punél:um A pofitione datum libere dila-
~itur, dum alterutn K <p data: longitudinis fuper 
f~él:am AD pofitione datam promovetur, & qure
ratur pun&:um (:: in quo re&á qua:vis CD pofitl- · 

one 
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éne .. dáta hanc curvam fecabit; duco reél:as A C F 
qua: notmam in pofitione qua:fita referant1 & rela..., 

tione Iinearum (fine aliquo dati & qua:füi difodmi-· 
neautrefpeél:u ad curvam) coníiderata, percipio de· 
pendentiam ca:terarum a C F & qualibet ha.rum 
quatuor B C, B F, A F & A C Syntheticam eífe; 
quarum duas itaque ut e F =a & e B =X a{fu .... 
mo, & inde computum ardiendo fiatim· lucratus 

fum B F = .Y a a - x x & A B = x" . prop-
v a a - x x 

ter ang. reél:um C B F, lineafque B F. B C : : B C. 
A B continue proportionales. Porro ex data po
fitione CD datur A D quam itaque dico b, datur 
etiam ra'tio B C ad B D quam pono dad e '& fit 

ex e x 
B D = - [ & A B = b- -¡-· Efr ergo b -

ex xx . · 
-d = - . - =, a:quat10 qua: ( quadrando partes 

Vaa-xx 
& multiplicando per aa - xx &c.) reducetur ad hanc 

- bbdd . . . 
2bdex3 + xx- 2anbdex +aabbdd 

formam x4 = aaee • 
) 

dd t ee 
. H 2 :u~d~ 
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unde demum e datis a, b, d, & e erui debet i per 
regulas poft tradendas, & inforvallo ifto X five Be 
aéta. ipú AD parallela reB:a. fecabit CD in qu:t
fito punéto C. 

Q_uod .fi non defcriptiones Geometrica: fed a:
. quationes pro curvis lineis de.fi gnandis adhibeantur, 
computationes eo paB:o faciliores & breviores eva· 
dent, in quantum ejufinodi a:quationes ipfis lucro 
cedtmt. ~emadmodum fi datre Ellipfeos A CE 
interfea.ioC cumreéi:a CD pofitionedataqureratur; 
pro .Ellipfi defignanda fumo no~am aliquam requatio· 

nem ei ptbpriam, ut r. x - ~ x x =y y ubi x inde.

fini.te ponitur pro 
qualibet axis par
te A b. vel A B; & 
y pro perpendicu
fo be vel B C ad . i\i,__--=-~--~~...l 
curvam. termina to; 
r vdro & q dantur ex dat.1 fpecie Ellipfis. Cum 
itaque CD poíitione detur, dabitur & AD, quam 
<lío a; & er~t B D a:- x, dabitur etiam apgulus 
ADC & mde_ ratio BD ad BC quam die 
1 ad e, & erit BC (y) ::::: e a- ex, cujus 
quadratum e e a a -:--- 2 e e a x + e e x x a:qua· 

. r , 
b1tur r x - - x x. Tndeque per redu~io

'I. 
2ae ex+rx-aaee r. 

nem orietur · x x = r , ieµ 

ee + !... 
'l 

ee+-q 
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Q_uinetiam edi Cu:-va per cl~f~riptione1?1 Geo

ínetrica.m vel per ,(eéhonem folid1 defignétur, po- / 
tefl: tamen inde zquatio obtineri qua; naturam 
Cu.rva:: definiet, adeoque huc omnes Proble'matUm 
qua:: circa eam proponuntur difficultates reduci. ' 

Sic in exemplo priori fi A B dicatur X & Be y, 

t~rtia. proportionalis B F erit y:, cujus quadra~ 

tum una. cum quadrato B C requatur C F q, hoc eíl: 

Y
4 

+y y = a a; t.i,vr y4 + $f x y y = a~ x x. · Eíl:-
x x . . 

que hzc requatio qu~ ~urv~ A I<: C ~nuipquodque 
PlJ!lét:Um e unicuique pafis longitudini A B CO~l
gruens (adeoque ipfa Curva) definitur, & ~ qua ·· 
proinde folutiones P~oblematum qure de hac curva. 
proponuntur petere liceat. . · . 

Ad eundem fere modum cum curva non datur 
fpecie fed determinanda proponitur, ·poffis p~b ar-:. _ 
bitrio a::quationem fingere qua:: naturam ejus gene-· 
raliter contineat; & h~nc pro ea defignanda tan- , 
quam fi daretur aífumere, ut ex ejus aíf umptione 
qump~docunque perveniatur ad ~quationes ex qui
bus affümpta tandem determinentur: · Cujus rei 
exempla habes in nonnullis fequentium problema-. 
tum·qua:: in pleniorem illuíl:rationem hujus do
~rina:: & exercítium 4,~fcentium ~ongeffi, qua:quc; . 
Jam pergo , ~rad~;e. 
' ' . 

I 

• 

H 3. PRO~ 



'i 1 B Refolutio R.!!.teftionuriJ. 
) 

PRO B. I. 

Dttr4 reéla terminata B C a cujeu extrfmitatihm 
dute reé1re B A, <;A d~cuntur in dasis angu. 
lis A B C, A C B : lnvenire A D aititudi .. 
nem concurfsu A fupra ·datam B C. 

SIT BC=a)&AD=y;& ~ 
cum angulus ABD detur,

1 Y 
dabitur (ex tabula. finuum vel ¡ 
tangentium) ratio ínter lineas . ¡ 
AD & B D quam pone ut d ad ~ ~ ~ 
e. Eíl: ergo d. e : ~ AD (y ). B D 

.Q.?are B D = e¡. Similiter propter datum angu~ 

lum A C D dabitur ratio in ter AD ac D C quam 

pone ut dad f & eritDC = 1¡ · AtBD.+DC 

. ey fy 
= Be, hoc e~ d + T = ll. ~re redu"i~~a 

multiplicando utramque partem a:q~ationis per d, 

a9 divid~ndo per ~ + f evadit Y= e a_:/ 

PROB. 
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f R O B. Il. 

Cujttjlibet Trianguli A B C datü laterihtu A B,: 
, A e, & Bafi B c. quam perpendicu!um A D ab 

angulo verticali jecat i¡¡, D: Inwnire feimen-e_ 
ta B D ac DC. 

S I T A B = a, A C =. b, 
B C = e, & B p = x, erit~ 

gue DC =e -x. Ja.ro cum 
ABq-BDq (aa.....,xx) 
=ADq; &ACq-DCq 
(kb-cc + 2cx-x x) = ADq: 
Erit a a - x x = b b - e e + 2 ex - x x · 
' ' 

aa-bb+cc 
reduB:ionem fit · = ~. 

:1. e . 

qu:E per: 

Ca:terum ut pateat omnes omnium Prob~ell).a~ ' 
tum difficultates per folam linearum proportiona.~. · · 
litatem fine adminiculo Prop. 4 7. primi El~men
torum, licet noh abfque circuitu; enodari poffe; 
placuit fequentem hu)ns folutionem ex abundanti 
fubjungere. A punB:o D in latus A B demitte 
DE norrnalem, & fiantibus jam pofitis linearum . 
nominibus, erit A~. B D : : B D. B E. 

(1, X : : x. X X Et B A - BE ( ~ - " .~) ) 
a a · 

=EA. Nec non E A. AD:: AD. AB adeo
que E Ax.AB (aa-xx) =ADq. EtficraÚo
cinando circa triangulum A CD invenietur iterulll;~ 
ADq:::: bb- ce+ zcx-xx. Unc;le obt~ne~\-:. 

aa-bb+cc 
t~lr ut a~te x = •, 

2C 

. ' 



íío Refolatio fl!!..12flio1111m 

P R O B. III. 

1ritJnguli reéfanguli 4 B C perimetro & are1. 
datis invenire hypotermfam B C. 

E S T O perimeter a, area. b b, 
. Be= X; & AC =y; eritque 
A B =V x x - y y; unde ·rurfus pe
rimeter (B C + A C + A B) efr 
x+ y+ v'xx-yj, &a.rea. G:AC 

:x A B) · eft + yv'x ~ - y y. Adeoque x .+·y+ .. 
,V x x - y y= a, & +y v' x x-y y = b b. 

Harum a:quationum pofierior dat v' x x - y J 
r 2 b b fc .b 2 b b .! • . = -- qua.re cr1 o~ pro vxx-yy m :E-

.y y 
quatione priori ut aíf ymmetria tollatt¡r; & prodit 

"+y+ 2 
b b = (1., five multiplicando per y, .& or .. y . . . . 

·dinando y y = a y - · x y ;__ 2 b b. Porro ex parti
bus a:quationis prioris aufero x +y & refiat 

v x x - ·y y = a - x - y, cujus partes quaá~a~do 
ut aífymmetria. rurfus tollatur, pródit x x -y y = a a - 2 a x - 2 a y + x x + 2 x y + y y, qua: in 
ordinem redaél:a · & per 2 divifa fit y y = a y - x y 
+·ax-.;; a a. Deniqueponendo a:qualitatem in
ter duos valores · ipfius y y, habeo a y - x y --- 2 b b 
.= a y- ~y+ ax - -i- a a, q~a: reduél:a fit + ~ 
. 2 b b _... -- =x. 

(1 

ldem a!iter. 

Efio f perimeter = a, area. = b b, & B C = x, 
~ritque A e + A B =:; 2 .a.- x. Jam cum fit X X 

' . . (BC~} 
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[BCq) =ACq+ABq,&4bb=2ACxAB,· 
erit "i'° t 4 b h = A C q + A B q + 2 A C x A~....: 
quadra-to ex A e + A B = quadrato ex 2 'a -. X= ; 

4 a1z ....;.i.~ ax + xx. Hos eíl: ·~ . .?e,-f '4bb =4 aa 
l: . ' : ~ ' b b ' . 

-4ax + x.x; qua: reduél:a. fit a- - = x. 
a 

PROB. IV. 

Dato trianguli reélanguli 1erlmetto & perpendi- · 
culo, invenire triangu!um. 

e 

& 
t~ ·D B 

TRianguli A B C ftt C te-' 
· a:us angulus & CD per

pendiculum inde ad bafem 
A B demiff um. Detur A B · 
+Bc+AC=a,&CD=b. 
Pone bafem A B = x, & erit 

la.terum fumma ~- ~· Pone laterum differentiam 

y, · & ~rit ·~ajus latus AC = a-x+ 1; mÍnus · 
- 2 

e a-x-y J . 1 . . B = · · am ex natura tr1angu 1 re ... 
. 2 . 

aanguii eíl: A C q + B C q = A B q , hoc eft . 

a a - 2 a X + X X + y y - Eíl A B A e .. --------..... -xx. u & . .• 
2 

BC. DC, adeoque ABx D C = AC.xBC, hoc 
aa-zax+xx-yy . 

eft b x == · Per pr10rem re-
4 

quationem eft y y = ·x x + 2 a x - a a. Per pofl:e-
riorem y y = x x - .z ax + a a - 4 b x. , Adeoque 
xx+ 2ax- aa = xx-2 ax+ aa-4 b.x. Et 
per re~üél:ionem 4 ax + 4 b x = 2 a a, five x.,..:_ 

ªª 
Geom~ 



~ ii.: R.efalutio R..u~jlionum 
Geometrice fic. ln omni ' tri4ngulo ~étangulO' 

ut eíl: fumma perimetri ~ perpendiculi ad perime~ 
.trum., ita d!midium pe.rünetri. ad bafem. · · 

. · ab 
Aufer 2 x de a, & reíl:abit a+ b exceífu~ late• 

rum fuper bafem. ·Unde rurfus, Ut in omni tri'." 
~ngulo rel1:¡:¡,ngulo, fumma. .Pe~imetri & perpendi. 
culi ad perimetrum, ita perpendicul".l~ a4 exce f"". 
f um la~erum fuper bafem. 

PRO B. V. 

Datu trianguli reél'anguli hafi A B, & Iumm~ 
perpendicu!i & !aterum_ ~A + C B + ~ D1 
invenire triangulum. 

ESto CA+ CB+ CD:::: a, AB=b, CD=x, 
& erit AC + C B =;; a-x. Pone AC-CB=y~ 

, . a-x+ y .· a·-~-·, ·· 
& er1t A C.=· -, & C B = - ·'----__:c 

2 2 

E:l.l: autem A C q + C B q = A B q, hoc efr 
·~a - 2 a X + X X + y y = /; b. Eíl: & A e X e B 

• • • 'Z 

. AB CD h 11.aa-zax+xx-yy = X , oc eu . = h x. ' 4 
Q.uibus comparatis · fit 2 b b - a a + 2 ax - x x 
=y y= aa-.2 ax+ xx-4bx . . Et per redu· 
él:ionem x :>6 = 2 a x + 2 b x - a a + b b, & x = ~ 
~ ¡, - -V 2 a b + 2 b b. 
. Geometrice fic. In omni triangulo reB:angulo 
de fumma perimetri & perpendiculi a.ufer mediam 
proportionalem inter eandem f umrn¡:¡.m &·-d.uplUlD¡ 
bafis, & reftabit perpendiculum. 
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ll.J ' . 

ldeni aliteri 

Sit CA+ CB+ CD= a, AB = b,&AC:;::x;· 

. . BC ·' b CD xvbb-xx E & er1t = 'Y b - x x,. = -. ·· b · t 

~+ CB+ CD= a, fiv~ G~+ CJ?-= a~·x, 
b +X·' 'E arque adeo ---¡- r b b-.,.. ~ x =a....,. x.· L t ·qua.-· 

dratis partibus atque multiplicatis per b b, fiel: 
-x4- 2 bx3 + 2 b3 x + b4 = aabb-2abbx +bbxx. 
,Q!ia. requatione per tranfpo.fitionem partil-µn 

ad hunc modum ordinata .x4 + 2 b-x3 ++J b bb x ·x 
2 a · 

:.F z b3 + b4 . ,, t/b + 4 b3 . 
'+ 2 a b b x + 2 ª b; = + 2 a b x x + 4·a·b b ~. 
' +aabb ' · + 2 b4 ~ . b; ·+ bP & extraéta. utro ique radice, ori- -. za 
etur x x + b x + b b + a b == x + b v 2 a b q. 2 b 11. · -

Et extraéta iterum radice x =-~b +V ~bb,;-1--}aú. 

~ V b Y+ b b + .;. a b - 2+ b b - ~ a b. .. ' 

A. 

' 

_Con.ftruélio Geometrica. 

PDEC!p 
1 ! 1 1 1 

Cape igitur AB = + b, B C =~a, CD= ~AB,, 
'A E mediam proportionalem inter b & A C, & 

· E F hinc inde mediam proportionalem ínter b & 
DE_, & erun~ _B F, B F duo latera trianguli. ~ 

1 " f RO B. · 
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PRO B. VI. 

1)4tis in triangt1lo reélangulo A B C fumma la~ 
terrt.m 4 C. + B e, & perpendicttlo CD inv~ .. 
~ire triangf'lum. 

SIT AC+BC=a, CD·= '1,. AC = x, &erit 
BC = a-x, AB = .Yaa- 2ax+ 2 xx. Efr 

A ax-xx 
& CD. AC;: BC. AB._ Ergo rurfus B_= b . 

. Qiiare ax-x x · bv aa-.2 ax+ 2 xx, & par-
.b dr . & d. . + ªª _tl us qua aus or mat1s x4-- 2 a x 1 _ 

2 
b b x~ 

H- 2 a~ b x - a a b ~ = o. Add(f ad utramque pa~· 

,tem a a b b, + b4, ~ fiet X 4 - 2 'f- X l .::!: 
2 
r!J X X 

F-t 2 a b b x + b4 = a a b b + l,_4• Et extraéta 
_utrobique radice x x - a x - b f; = - b. x 
:"a a + b b, & radice iterum extra& x = -} 4 

~V-:raa+ bb-bvaa + bf>. 
.__ 

A 
' 

Conflruélio G~omet~ica. 

D 

'.!3 G ..... .J ...... Jr 
e 

F 

~11-peAB = BC 
== + a. Ad C erige 
perpendículum C D 
\'. b. P_roduc D C 

:.... td E Ut fit DE 
= DA. Et inter 
C D 8{. C E cápe 
mediuin p'roportió
uale C F.' Centró-

E que F, .radio B C 
. defcriptus circulus 

G H fecet reB:am B C in G & H, & erunt B G & 
:S H latera .duo tri~ngqli. {.dem, 
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ldem aliter. 
. . 

Sit AC+ BC =a, AC-BC =y, AB =$; 
a+J a-y · 

acDC=b, &erlt-- =A C, - == BC, 
- 2 2 

a a+ yy· aa-y'J = A e q + B e q == A B q =. x x. ,_ , 
2 - 40 ' 
ACxBC _ = DC = AB = x. Ergo 2 xx-aa=yy 

= a a -4 h x, & x x = a a - 2 b x, & extraB:a ra.
dice x = - h + .Y h h + a a. Unde in fuperiori 
ronfuuél:ione · eft CE Hypotenufa trianguliqurefiti. 

F ·-... G di culo tam in hoc quam 
~ Data autem baJi & perpen; 

1 . in fuperiore Problemate; 
e E triangulum fic expedite 

· coníl:ruitur. Fac parallelo-
grammum C G cujus latus CE erit bafis trianguli.' 
latus alterum C F perpendiculum. Et fuper CH 
defcribe femicirculum fecantem latus oppofitum 
F G in H. Age C H, EH, & erit C H E trian~ 
gulum qua!fitum. 

PRO B. VII. 

In triangulo reélangulo, datts [umma laterum; 
& fumma perpendicuti & bajis i(Jvenire 
Triangulum. , · · . 

S 1 T laterum A C & B C fumma a, bafis A B 
. & perpendiculi e D fumma b, latus A e= X~ 
bafis AB - , y, & erit BC =: a-x, CD =:b-:-y., 
aa-2 ax+ 2 xx=ACq+ B Cq =ABq =yy, 
1ix-xx = ACxBC = AB >< C.D =by-y y 
._::; by-i.- aa + 2 ª"~ 2~x, & b i-: aa-a~ 

~X~ 
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·+X x. Hujus ' quadratum a4 -2 a3 X+ 3 a a Xi 
'_..;.. 2 ax 3 -f x4, ·pone :rquale y y in b b, hoc efl: a:~ 

,.... q~ale ,ª a b b ~ 2 a b b x + 2b b x x. . Et ordinata. 
· ·. + 3 aa -za3 

a:q?atlone fiet: x .4 - 2 a x3 - 2 h b x x + 2 a b b x 

±:·:bh. =o. Ad utramquepartem~quati?nisadde . 
. · +3ªª -za3 

/J4..i.. a ah b, & fiet x!- 2 a x3 -2bb: "'· x + zabbx 

:+a4 · · 
- 2 a a b b = b4 - a a b b. Et extra.B:a utrobique ·+ b4 
ra~ce x x - a .x + da - b b = - b :V li h - a a. 

at· radice iterum extraét:a 

~· =~a+ Y h b-),,aa-bibb-aa. 
' - -

Conjlrttélio Geometrica. 

€ape R mediam proportionalem ínter b + a & 
b - a, & S mediam proportíonalem ínter R & 
fi _; R, & T mediam proportionalem inte:r +a + S 
& +a - S, & erunt +a+ T & ~a -T, latera 1 

_trianguli. 
PRO B. VIII. 

'Iriangttli cu}ufcunque A Be, datú areá, peri. 
metro, & uno angulorum A, ceetera det~r· 

- minare. 

E,, S TO perimeter = a, & ' e 
•area == b b, & ab ignoto-· ~ 

:llUm angulorum alterutro e ad 
latus oppoíitum A B demitte ..... 
perpendiculum C D; & prop- .$ A D 
~er ·angulumA datum., erit AC 

ad 
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,ad e D in data ra~ione; puta d. a.el.e., ,Dfo ergo· 

A e= X&' erit e b = .e;> ,per quam divide dti~ 
- . . ,: 2.b b d -

Plam aream, & prod1b1t -- =AB. Adde AD ex 
X 

(nempe v A e q - CD q, five -¡ v d d -;<e e ) & ~ 
. 2 bb d X.! , ' . 

inerget BD = - + d Ydd-ee; cUJUS qua~ ex . 
. · . 4b4dd 4 bb· 

drato adde CDq& onetur --+ xx+ - x ee x x e 
.¡ d d - e e = B C q. Adha:c a perímetro aufer AC 

. bbd . 
& A B, & refiabit a - X -

2
-- = Be, cujus . ex 

4abbd 4bbd quadratum aa-2 ax+ x x- + --
ex e 

. 4 b4 d d ' . . . + · -- pone ~quale quadrato pnus mvento e eexx > 

&, negleét:is a:quipollentibus, erit 4 b b Y d d - e e 
. . e 

4 a b b d 4 b b l ' ' , = aa-2 ax- + --. Et hrec, aífu.; ex e · 

d f d . . . . +4bbd 4bb men o 4 a pro atlS termm1s aa -- - - x: 
e e 

·' . . 2 b h d rdd- ee, & reducendo, evaditx.x== 2fx--~ - e 

.five x = f + V f f - 2 
b b d • 

~ . e 
Eadem a:qnatio prodiiífet etiam qua:rendo tru~ 

AB; nam crura AB & A C fimiliter fe habent ad 
omnes coRditiot~es problematis. Q_uare fi A e po-, 

naturf-Yff-~ er-it AB f+ Vff~ 2 b_bd; e.. , e . . & 
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& viciffim; atqtle horum fuintna. 2f fubduéta de 
perímetro relinquit tertium latus B C = a - zf. 

PRO B. IX. 

DatiJ altitudine, baji, & fumma laterum im>e; 
• nire triangulum. 

S 1 T a.ltitudo CD =a, bafis A B dimidium =h 
laterum femifumma =e, & femidifferentia ==z'· , 

eritque ma jus la.tus, puta B C = e + z., & minus 
AC =e- z. Subduc CDq de BCq & ACq, & 

exibit hinc B D == v' e e + 2 e z. + z. z - a a, & in· 
'de AD= v'cc-2 cz. + z:t.-aa. Subduc etiam 
ABdeBD &exibit iterum AD=v'cc+ zcz+zz-aa 
- 2 h. Q..uadratis jam valoribus A D & 
ordinati~ terminis, orietur b b +· e z :: 
hv'c e+ 2 cz + z z- aa. Rurfufque quadrando 
& redigendo in ordinem obtinebitur e e z z .... 

• b h a:. z = b b e e - fJ b a a - b4. Et z. :: 

b VI - ª ª f; b. Únde dantur Íiitera. ce-

PROB. X. 

Datü bafi A B, fumma laterum A C + B C, & 
angulo "l.Jerticali e, deierminare Latera. 

S.J~ ~afis . a, femi~ma later?m = b, & femi· 
. d1fterent1a = x, er1tque . maJUS la.tus B e = 

b +X &'minus A e= b- x. Ab alterutro igno· 
torum angulorum A ad latus oppo- · e 
fitum B C demitte perpendiculum 251 .. 
AD & propter angnlum e datum D . ,/ 
dabitur ratio A C ad C D puta d /,, 

ade. &proindeeri.tCD=.eb-ex. 'B É A . .. - d. 



GEOMETRICARVM ~ --, 
1.119 

. ACq-ABq+BCq 
E,ítetiam per q.Il.Elementorum 

2 
BC . 

2bb+2xx-aa · 
hoc eft :::: C D; adeoque habe ... 

2 b + zx 
tur :rquatio ínter valores CD. Et h:rc reduéta. fit 

·' da a+ 2 e b b- 2 d b b U d · d .,- 1 x = v · · n ~ ·antur ª"" 
2 d+ 2e 

tera. . t 1 

Si anguli ad ba!in qu:rrerent~r, tonclu!io foret 
concinnior; utpote ducatur E C datum angulum 
bifecans .& ba!i occutrens in E; & erit A B. A C 
+E C (:·:A 'E. A C) : : !in., ang. A CE. fin. ang. 
A E c. Et ab angulo A E e ejufque CQmpleme~~ 
to BE C fi fubducatur dimidium anguli C r.elin ... 
quentur anguli A B C & B A C. 

PROB. XL ., . 

DatiJ Triang,ali lateribus in:Venire dngr1/rJs. - -

DEntür latera A B 
·=a, A C = b, 

B C = e, ql_la:ratur. an
gnlus A. Demiífo ad 
AB perperidiculo CD 

o 

q'uod angulo ifii op- D -E 
ponitur, erit imprimis , . 
bb- e e= A C q - B C q =AD q-B D q .:._ 
AD+~DxAD-BD=AB x 2AD_;AB:::::: 

bb-cc , , 
2ADxa- ·aa. Adeoque .;.a+ , =AD. 

za . . 
Unde prodit hocce primum Th;árema. - , 

l. Ut A B, ad A C + B C, ita A C - B C; ad 
, AB+N • . -· -

quartani proportiona.lem · N. _: A D. 
• 2 

Üt
1 
A C ad AD, i.ta rá.dius ad Cofün.1m anguli A. 

I · Adha:c 

' ' 
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Adhrec D e q = A e q - A p q 

= 2 a q b ~ + 2 a a e e + 2 b b e e - a4 - b4 - c4 

4ª a . 
---ª + V-t- ex a+ b- e X a- b +ex - a+ b-t e 

4ªª 
Unde multiplicafis numeratoris & denominatoris 
radicibus per b, copflatur hocce Theorema fecundum. 

U. Ut 2 a b ad medium proportionafo ínter 
.... - - . 

a+ b_+ cxa+ b-.c, &a-b+ i:><-a4°b+c, 
ita radíus ad finum anguli A. , 

lnfuper in A B Cape A E= A C, & A.ge CE, 
& erit ~ngulus E CD requalis dimidio anguli A. 
Aufer AD de A E, & i:eíl:abit DE= b -+a 
~bb-cc _ cc-aa+2ab-bb _e+ a -b)(c-a+b. 

2a 2a 2a 

Ud DE _c-t a-bXc--1 a-bXc-a+bXc~ 
. o e q- . 

4ªª 
Et hinc confit Theorema tertium quartumque, ruiz,, 

III. Ut'2ab ad e+ a- b x e-a+ b (ita ACad 
:O E) ita radius ad finum verfum anguli A. 

IV.Et, utmedinmpropórtionale ínter a+ b+c,& 
a + b - e ad medium proportionale ínter e + a -b, 
& e - a + b (ita CD ad D E) ita radius ad 
tangentem dimidii anguli A, vel dímidii cotan
gens ad radium. 

Przterea efl: C E q = C D q + D E q 
'2abb+bcc-baa-b3 b = = - xc+a-b>< c-afb· 

a a 
Unde Theorema quintum & fextum. 

V. Ut medium proportionale in ter 2a & 2 b ad me· 
diumproportionaleinterc+a-b, &' c-a+b, vel ut 

. . . e+ a-b c-a+b 
1 ad med1. proport10nalemter , & b 

2 lZ 2 

(ita A C ad ~ C E vel CE a.cÍ ·n E) ita radius ad 
finum dimidii anguli A. VI. 



GEOMETRICARVM. 131 
VI. Et ut medium proportionale inter z ti & 

·,, b ad medium proportionale inter a + b + e, 
& a+ b - e (ita C E ad CD) ita . radius ad 
cofinum dimidii anguli A. -

Si prreter angulos defideretur etiaxn area trian
guli, duc C D q in -~- A B q, & radix viz,. 

~!/Va+ b+ ex a+ b-c X a- b -t- e X -a+·b+c, _. 
erit area. illa. qua:fita.. 

PRO B. XII. 

Trianguli cujufvis reélilinei dat~· lateribm & hajip 
invenire jégmenta bajis, perpendiculum, aream"' 
& angutos. 

TRianguli A B C dentur latera A C, B C & bafis 
A B. Bifeca. A B in 1 & in ea utrinque pro

duéta ca.pe A F & A E aoqua.les A C, atque B G & . 
e 

. I ...... ·····/71\ 
.. ::·:·.: . ·/ . 1 \.\ ............ 4 

F .A. H I D E ..E Gi 

B H a:quales B C. J unge CE, C F; & a C ad bafom· 
demitte perpendiculum CD. Et erit ACq- BC q 
::;ADq+ CDq-CDq-BDq =ADq-BDq 
== A D + B D x A D - B ~ = A B. x 2 D I. 

Ergo AC; A:Cq =DI. Et 2 A B. A C 

+ B C: : A C-:- B C. DI. Q_uod eíl: Theorema 
pro determinandis fegmentis bafis. 

De I E, hoc e!l; de .A C - ~ A B aufer D 1, & 
I 2 refia"" 

.-
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n. bº DE_ BOq-ACq+zAC><AB-ABq 

reJ.La 1t -
2 

A B , 

BC.+ AC-AB><BC-AC + AB 
hoc eíl: ::::: 2 A B ' 

HExEG . 
five = B . Aufer DE de FE five 2AC,& 2A· 

ACq+ 2ACxAB+ABq-BCq 
reíl:abit F D = , 

2 
A B , t 

. AC+AB+BCxAC+AB-BC 
hoc eíl: = 

2 
A B > 

FGxFH . 
five == B · Et cum fit CD medrnm pro~ 

2A 
portionale ínter DE ac D F, CE medium pro
portionale inte: DE & E F, ac C F ~edium 
proportionale mter D F & E F : ent C D 

_ vFGxFHxHExEG CE=·'ACx:HExEG 
- 2AB ' v . AB ' 

AcxFGxFH 
& C F = .¡ A B · Duc CD in .:. A B 

& habebitur area = -;f V F G x F H x H E x E G. 
Pro angulo vero A determinando prodeunt Theo
remata multiplicia, viz... 

1. 2 A B x A e : ·H Ex E G (: : A c. n E) : : 
radius ad íinum verfom anguli A. 

2. 2ABx·Ac. FGxFH (::AC. FD) :: 
radius ad coíin. verf. A. 

·-=--=--=-=----=--=-------3 · 2 A B X A c. .¡ F G X F H X HE X E G (:: 
-A C. CD) : : rad. ad fin. A. 

4. v F -G x FH. v' HE x E G (:: CF. CE):: . 
rad. ad fang. ~ A. 

5. v' HE x E G. v F G x F H (: : e E. Fe) : : 
rad .. ,ad cotang. .;. A. · · 

6. 
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6. 2 v A B x A c. v' HE x E e (: : F E. e E) : = 

rad. ad fin. ~ A. - ------- \ -7. 2 v' A B x A <=· v f G x F H (: : FE. F C) : : 
rp9. a4 co~n. ~ A. -

• 
PRO B. XIII. 

Datum 4ngttlum C B D reéla data e D fuhtende
re; ita ut. ji 1 termino 'ijlitu reéfte D ad pun
Bum A -i~ reffrz C ~ produlla datum /!l.gatur 
AD, f11erit ar;gu!ys AD~ ttqu~lú angulo 
4 ª !?~ . - . 

-

;;;j ' .. . ) 

\ ...!<J 

e J3AE .. · 

DicatUl' CD= a, AB = b, B D = x, & eri~ 

B D. B A: : CD. D A = f!.!:.. Demitte per-
x 

pendiculll;m DE, Eri t B E = B D q :-~~ 1. + BA q 

. · aabb+b'-
x~--- " . , 

XX 
- _

2 
b • Ob datum angulu.m. D BA 

pone B D. BE: : b. e, & habebi~ur iterum ~ E
1 
= , 

e~ . aabb · · 
-, ergo x x ...- -- + bb = ux. Et .%4-zcx~ 
b xx ' 
t b b X X - fl: a b b .= ~· 

P R -O B. 
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PRO B. XIV. 

lnvenire Triangulum A B C cujus tria latera 
A B, A C, B C & perpendicu!am D C, fant 
in Arithmetica progre!/fone. 

D IC AC =a, BC =xi 
& erunt D C = zx-a, 

& A B = 2 a - x. Erunt eti-

am AD(=v'ACq-DCq) 

=.Y4ax-4xx & BD 
------

(==v'BCq-DCq) =v'4ax-3xx-aa. 

;Atque adeo rurfus A J3 = V 4 a x - 4 x x 

·+ .Y 4 a x - 3 x x - a a. ~are 2 a - x :: 

y 4 a x - 4 " "'' + V 4 ax - 3 x x - ~-;;, five 2 a -

x - V 4 ax - 4 x x = Y 4 ax - 3 x x - a a· Et 

partibus quadratis t 4 a a - ~ x x .--4 a+ 2 x x 
v4 ax-4xx =4µx-3xx-aa.; five 5aa 

-4ax = 4a-2xv4ax-4xx. Et partibus 
iterum quafiratis ac terminis rite difpofitis 
J6x4-8Óax'+r444axx-104a3x+25 a+= o. 
Hanc a:guationem divide per 2 x - a, & orietur 
8 x 3 - 3 6 'ª x x + 5 4 a a x - 2 5 a 3 =: o , requatio 
cujus refolutione dabitur x ex affumpto utcunquea: 
Habitis a & x confütue triangulum cujus latera 
erunt 2 a - x, a, & x; & perpendiculum in latus 
2 a - x demiífum erit 2 x - a. 

Si pofuiífem differentiam laterum trianguli eífed, 
{3c perpendiculum efie ~; opns evafiífet aliquan
to concinnius, prodeµnt~ ~.andeJil ;fquatione 
~ 3 = 24 rJ d x + 1S tPr 

PRO~· 
( 
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p Ro B. XV, 
[nveilire , Triangu!UIJ') A Be c11jus ·tria !ater4 

A B; A C, Be, & perpendiculttm C O, funt 
in Georl'}_etrtva progre/ji.~né. 

D ~X IC AC ::- x, & B C =a; & erit AB::;:; -. 
a 

EtCD= ªª. Eíl:& AD (= .vACq '-. c~lql-
. ·X . r 

. . 
· • ¡·---a-4 x x • I a4 • /---ª-. 4- · • 

+Vaa--, íi.ve--.V aa-::- -=V xxi--. 
XX a :XX ;>fX. r 

E 
'b . · . . d . x4 . 2 X~ -< 

t part1 us zquauonis qua. rat1s, - - --· x 
. aa a 

.1 a4 
Vaa-- + aa

xx 

a4 a4 
- ·=xx--, 
XX XX ' 

hoc efr ... 
x.4 - a a x x + a+ . 2 a ax V x x - a a. E.t. pa~~i-:. . 
bus iterum quadrat1s x 8 -2 aax6 + 3 a4x4- za6xx 
+a 8 =4a4x4-.4a6 xx. Hoc eíl: x 8-2aax6 

- a4 .x4 + 2 a
6 

x x + a8 = o. Divide hanc zqua
tionem per x4 

- a a x x -:- a4, & orietur x 4
- a ax x 

- a4
• Quare eíl x4 =a ax x + a4

• Et e:k.traáa ' 
radice x x = .¡.a a + V+ a4, íive x = a V~ + v f. 
Cape ergo a five B_C cujufvis longitudinis, & fac 
~C. A C : : A C. A B : : r. v ~ + v {; & trianguli 
A B C ex !¡is lateribus confiituti perpendiculnm 
·D C erit ad latus B C in eadem ratione. 
J I • \ . • ',: 1 

. J 1 ldem 
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Jdem a!iter• 

Cum fit AB. AC:: 
B C. D C dico angulum 
.J\. C B re~upi eíf<;<. Nam 
ft negas age C E confü
tuen tem angulum E C B 
reétum. Sunt ergo tri
angula B C E, D B C fi. 

milia per 8. VI. Elell}. ªdeoque E B. E C : : B C. 
D C. hoc efi E B. E C : : A B. A C. Age A F per
pendicularem CE & propter parallelaii A F, B G, 
erit EB. EC: i A E. FE: 1 AB. FC. Ergo per 9. 

1V. Elem. efi A C = F C, hoc efi Hypotenufa tri· 
anguli reétanguli a:qualis la~eri contra 19. J .. E~em: 

Non efl: ergo angulus E C B reétus, & proinde ip· 
f um A C B reét:um eíf e oportet. Eíl: itaque A C q 
+E C q = A B q. Sed .eíl: A C q = A B >.. B C, ergo 
'AB X Be+ Be q = AB q, & extraéta radice 
AB--~BC+v{- BCq. Quamobrem cap.e. BC. 

'AB . T +y 5 . AC ¿· - . l 
: : I. ---, & me iam proporuona em 

2 

inter B C & AB, & triangulo ex his lateribus con· 
fijtuto, erunt AB. AC. B C. D C continue propor-
iionales. ' 

·' 

f R, O B. 
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P -·R b B.. X\?:t_: · 

St.1per data baft A B tri~ngulum A B C conjlita
·ere, cujus vertex C erit ad reélum E C pofiti
one ~4.tam, b11,fts autem !fedium exijfet Arith
meticum inter latera • 
• : . • ' • ~ ! 

B Afi.s A B bifecetur in . 
F, & producatur do

nec reét:e E C pofitfone 
da.t~ occurrat in E, & 
ad ipfam demittatur per· 
pendiculaiis CD; diCl:if- - . 
que AB =a, FE= b, & BC-AB = x, .erit BC 
=a+x, AC =a-x. Et per 13. II. Elem. -BD 
._J3Cq-.ACq+ABq , · , 
~ - , 

2 
A B . ) = 2 x + 2 a. Adeoque 

FJ?=zx, ÜE= b.+2 x, & CD(= v'CBq-BDq) 
= v' fa a - 3 x x: Sed propter datas pofitiqpes ~.., . 
ltarum CE & A B, datur angulus CE D; adeoque -
& ratio DE ad CD; qua: fi ponatur dad e dabi~ 

analogiam d. e : : b + 2 x. v' -f a a - 3 x :!f. · -U nde>, . 
multiplicatis extremis & mediis ~n fe, oritur 

:rquatio e b + 2 ~ x = d v' ta a ·- 3 x x, cu~ 
i )1¡s partipus ~uadra~is 8l rite difpofitis, fü: . 

lddaa-;-eebb-4eeb~ . · 
xx = 4 

. · • Et rad1ce extraéta. 
4ee+3dd 

.~~~~~~~-::---.-:-:---

-He b + dv3 eeaa-3 eebb + ?,; ddaa 
x= • 

4ee+3dd. 

:Qato autem x, datui: B ~ .. (!+X & A c = 4- "· 
\ . ' •• .,ti 

PRO B. 
i •\ ... , .. 
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PRO B. XVII. 

Datú Parallelogrammi cujufaunque laterihus 
A Bt B D, D C & A C, & una linea 
diagonali B l.' invenire alteram diagonalem 
-AJ). 

SIT E concurfü~ diagonali· 
um, & ad diagonalem. B C 

demitte normalem A F, & 
per 13. II. Elemento:r:um erit 
ACq-ABq+ BCq _ 

2BC - - C F, 
. ACq-AEq+ECq 

atque~t1am 
2 

E C = C-F. Q.uare 

cum íit E C = ..;.. B C, & A E = + A D, erit 
ACq-~~q+BCq _ ACq-+ADq+ +BCq 

zBC - J3 e· ' & 

· faét:a. r.d.uB:ione AD=v 2 ACq + 2AB q- BCq. 
Unde obiter in quolibet parallelogrammo, fum

ma. quadratorum laterum éEquatu:r- fumm~ guadra· 
torum diagonali um. 

P R O B. XVIII . 
. 

Datir 1rapezii A BCD angulis, perimetro, fP 
area, determinare tatera. 

LAtera duo qua::libet D 
AB ac D C produc u 

donec concurrant in E, /((?.· 
fitque A B = X & B e =y ··-....... . 
& propter aríguJos orones A :S ............... ::.-.,,.'] 
da.tos dantur ta.tiones B C · 

' ~d 
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ad CE & BE; quaspone dad.e &Í;&erit·C-E =e]. 
1 

6l BE= fJ ad~oque A E= x +f} Daqtureti~IÍJ · · 

rationes AE ad AD ac DE; ql:las poneg & h ad d; 
dx+ fy dx +JY- · ¡ 

& erit AD== & ED = ., ade0que 
g h --

1 dx+Jv ey . . · 
CD=. h · ---¡, & fumma ommum laterum . 

d X+ ÍJ d X + f J e J x+ ,+ + - -d; qua:, cum de--g h - -
tur, efro a,_ & abbreviemur etiaín termini fcribendo 

l pro d~to 1 + !!:_ + ~' & r_¡_ pro dato ·1 + f + L 
,. g h r g h 

- !.., & habebitur a:quatio P x + q y = a. 
d . r 

Adha:c propter datos omnes angulas datur ratio 
B C q ad triangulum B C E, quam pone m ad n & 

erit triang. B C E ::::: .!!:... y y. Datur etiam ratio AEii m . 
ad triangulum AD E; quam pone m ad d;· & erit · 

. ADE_ddxx+2dfxy+ffyy n, 
triang. - d m . ~are cum, 

area A C, qua: e.fi: horum triangulorum diffcrentia~ 
. ddxx+ 2df:icy + ffy y- dnyy · 

petur, eíl:o bb & ent d m . · ::::r;.b.h. 

·Atqne ita habentur dua: a:quationes ex ql~arwn re
dufüone omnia deter¡ninantur. Ne¡npe_ .fuperior 

ra-qy ra-qy 
;requatio dat --·-· = x, fcribendo p1:0 ---9C p p 
. . . . . drraa-zdqray+ dq ·q'l)y 
m mfenor1, proven1t · . . .1-

p p rn 
-!'zafry-2fqyy +ffyy -dnyy _bb v bb ... 

• -- , ~ ,J - • i;. t a revia p"' f~ 1'11 . .. 

tis 
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tis terminis fcribendo s pro .dato d q 9._ - ':.Í!l.. ... /f - n 
pp f d ) 

adqr afr 
& s t pro dato + -- - -, ac s t 'lJ pro dato pp p 
l l drraa . + r . 
u I? w - ' or1tur y y = 2 t y t v ieu y = t + ___ pp 
Vtt + tv. 

PROB. XIX. 
,. . 
Pifair;am A B C D perambulatorio A B C D 
- E F G H dat t1t aret1t, & ejuf dem ubique iati· 

tudinis circundare. ' 
·' 

( . 
t • -

N. Et ESto perambula-
,.....,...-,_...,..-...,.,- . ..,.,.. torii latitudo x 
.,_B---c~'::: ... O & ejus area a a. Et 

a punétis A, B, C, D, 
ad lineas E F, F G, 

.~----D-! ... :· ··· p G H & H ~ dei:iif
;......__,___ __ _,___ __ -=l...,."_... ... JH fis perp~nd1cularibus 

o . .t\. ~(, B L, B M, C N, 
C O, D P, D Q.., A 11 peramoulatorium divide
tur in quatuor trapezia I K, L M, NO, P Q_ & in 
quatuor parallelogramma AL, B N, C P, DI, la
titudinis x, & ejufdem longitudinis cum lateribus 
dati trapezii. Sit ergo fumma laterum (A B + . 
B C + CD + DA) = b, & erit fumma paralle-
lograrnmorum -:-- b x. · 

Porro duél:is A ~' B F, C G, D H; cum fit Al 
-::AK erit ang. AE I = ang. A E K = ~ I E K íive 
'.} D A B. Datur ergo ang. A E I & proinde ratio 
ipfi.us A 1 ad I E, quam poned ad e; & erit I E 

ex 
5= -;¡· Hanc dpi:; in +A I 'íive ~ x & fiet area tri· 

~i1guli · 

1 • 
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exx 
anguli A E I = -d · Sed propter requales all'gu..: 

. 2 

tos & latera, triangula A E I & 'A E K funt requa~ 
lia, adeoque trapezium I K (== 2 triang. AE I) 

::: ~. Siínih modo ponendo B L. L F : : d. h 
d ' 

&CN. NG::d. g, & DP. PH::d. h, (nam · 
i!lC? etiam rationes dantur ex da.tis angulis B, C> 

ac D) habebitur trapezium L M =f ~x, NO= g~x, 
hxx exx fxx gxx 

& p Q = -d-. ~amobrem - d + ---¡-+d. 
hxx pxx . f · , + --;¡,- five d fcnbendo p pro e+ + g + h; 

erit requale trapeziis quatuor I K + L M + N O 

+ P Q.; !3c proinde p ~ x + b x, requabitu~ · to~i 
perambulatorio a rz. Qux requatio dividendo om

ne~ terminas per ~ & e~trahendo radicem ejus; 

d _-db+"v'bbdd+4aapd L . . 
eva et x - · at1tu-

2 p 
dine Perambulatorii fic inventa facile e.ft ipfum 
defcribere. 

PRO B. 
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PRO B. XX. 

A i/1ito punc1o C rellam lineam c.F dttcere qnt 
cum aliis duabus pojitio~e datts reélis A E 
& A F ·triangulum datie magnitndinis A. E F 
comprehe_ndet 

e A GE e D parallelam 
.·:· .... ~ AE, &CB ac EG 

/~ ~ ·· ... ¡ perpendiculares in AF, fitque 
_ 7 ¡ AD = a, C B = b, AF == x, 
!l :SZ(dF & trianguli A E F area e e, & 
. _ propter proportionales D F. 

'AF (: :D c. AE) :: e B. EG, hoc efr a+ X . x: :6. 
bx · b x E G H d · . AF -- er1t -+ = . anc uc m ~ , & 

a+x a x 
bxx . A 'd emerget quant1tas area: E F qua: p.rom e 

2a+2 X 

a:quatur e c. Atque adeo a:quatione ordinata efi 
2 e ex + 2 e e a fc e e + Y c4 + 2 e e a b 

" x = b eu x = b · 

Nihil fec-µs reél:a per datum punétum ducitur 
qua: triangulum vel trapezium quodvis in data ra· 
tione fecabit. 

' 

PRO B. 
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·p R ·O .B. XXI. 

Ptmél-am e in data reEla linea D F determinare, 
(e quo ad alia duo pojitione data V'd P · 

a. A & B d a. a i e rop. IJ-S'· punv" a u"" te revfl &e 

A C & B C datam habeant dijferentiam. 

A Datis punéHs ad .:B 
datam reétam At=:1. ~ . 

demitte perp~ndicular~s : . ~ 
AD & B F, & die : . : 
AD = a, B F = b, D F ~ : 
= e, D C = x, & erit D F C 
AC=.Yaa+xx, FC=x-e,&BC= 
vbb +X x- 2.C X+ e c. Sit jam data harum dif
ferentia d, exiíl:ente A C majori quam B C erit 
.¡a a+ x x - d =Y b b + ·X x - 2 ex+ e c. Et 
quadratis partibus a a+ x x + d d-2 d.Y aa+xx 
= b b + x x-2 ex+ ce. Faél:aque reduB:ione & 
abbreviandi caufa pro datis a a + d d - b b - e e 
foripto 2 e e, emerget e e+ ex= a.Y a a -t x ·x~ 
Iterumque quadratis partibus e4+ z·e e-ex+ e e 3oc 
= d d a a +· d d x x. 

. zeeex + e4-aadd 
Et requat10ne reduét:a. xx = d d , , 

-ce 

feu x = e e e + .¡ e4 d ~J:-=: a a d4 + a ad de e. 
d d- ce . 

· Haud fecus problema refolvitur fi lineá..r.um.A C 
& B C fumma vel quadratorum fumma aut diffe
rentia, vel proportio ,vel reél:angulum vel an~ulus 
ah ipíis comprehenfüs életur; vel etiam fi vice 
·reét:a: D C, circumferentia. circuli, aut alía qurevis 
curva lir)ea adhibeatur, modo calculus· (tn hoo ·l:il
timo prrefertim cafu) referatur a<l linea~ conjun
gentem punél:a A & B. P R Q B., 

.•. 
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P R ~O · B. XXlI. 

.Datis pofltione tri~us reéfis .AD, .A E, . B F, 
_qu-fl.rtam D F' 4ucere, rnjus partes DE ' EF 
prioribus interteptce, datarum, erunt longitu· 
dinum. 

r • 

' AD B F d,emitte perpendicularem E G, ut & 
obliquam E C parallelam AD, & reétis tri· 

bus pofitione datis concurrentibus in A, B, & H, 
die AB=a, BH=b, AH=c, ED=d, EF= e, 
& HE= x. Jam propter fimilia triangula AB~ 

· · ax ECH, efr AH. AB:: HE. E.C = -· , & AH. 
. , e 

bx 
HB:: HE. CH=-· Adde HB, & fit CB, 

e 
bx +be . . . . 

- ·. · Infuper propter fim1ha triangula FEC, 
e 

.'F· ebx+ ebc DB, efr ED. CB:: EF. CF = . De-
. de 

• - ECq-EFq 
ruque• per 12 & 13· II. Elem. efr 

2 
FC , 

_+ ~- FG 
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HEq-ECq '+ ~ F C ( = C G) = 

2 
CH - +CH, hoc efr 

aaxx aaxx --ee xx---
cc +ebx+ebc= ce 

2ebx+21:be 2dc 2bx 
bx Si ve 
2e 

de e 
a.adxx-eedee + ebx + ebc = eex-aax-bbxj 

ebx+ebc d d b 
Hi bb . d. {¡ e e - a a ..... b b e b 

e, a rev1an 1 cau a, pro b -;¡:' 
. . aadxx-eedce ebc 

fcr1be m; & er1t ' b + b + -d = m x ,· e x e e , 
ac terminis omnibus multiplieatis per x + e, fiet 
aadxx-eedec+ebex+ebee _ + 

eb -d- --d--mxx mcx. 

aad r . ehc . 
Iterum pro -1..- - m; icribe b pro me- - fcr1be 

e~ d 
ehee eedcc . 

~p q, & pro - d + ---;-¡-- fcr1be p r r, & evadet 

xx=2qx+rr, &x=q:::.Vqq+rr. Invento 
X five HE, age E e parallelam a B, & Cape F c. 
B C : : e. d, & aéta. FE D conditionibus qu::cftio
nis fatisfaciet. 

J>R OB . . 

• 
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P R O B. XXIII. 

Punétum z determin.are a quo ad quat11or fO/i
tiom &latas reétas lineas FA, E B, F C, G D, 
fl alit:e quatuor line~ ZA,· ZB, ZC, & 
:Z:..,D in .datis angulis ducantttr, duarum e du .. 
Sis ·:z A & ZB reélangulum & aliarurn 
d1'arum Zé & ZD fumma detdr • 

.. ··<K: 
., .... z ... -tt" 

.... :::::.::-··\. ,.. .. . . 
..... ·· ·· .. "'···· .... ·. ~ ···" .. I D 

.SJ " .... ... ..... 

E Lineis elige aliquam pofitione datam F A ut 
& pofitione non ·datam ZA qu~ ad illam du· 

c~tur_, ex q~arum, longitudinibus punétum z de
terminetur, & creteras pofitione datas lineas produc 
donec his, fi opus efl: etiam produél:is, occurrant, 
ut vides. Diétifque EA= x, & A. Z =y, pÍ'opter 
angulostrianguli A~H datos dabitur ratioAEa~ 

A H qua.m pone p ad q, & erit AH = q ". Adde 
p 

A Z, fitque Z H =y + q ". Et inde cum propter 
p ' 

da.tos angules trianguli H Z B detur ratio H Z ad 

B Z fi ea ponatur n ad p habebitur Z B = P Y + q x. 
n 

P.rzte• 
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Prreterea fi data E F dicatur a, eri t A F = a - x, 

indeque, fi propter datos angulos trianguli A F I 
fratuatur A F ad A I in ratione p ad r, evadet 

r a ·- rx 
A I = · Hanc aufer ab A Z & refiabit 

p . 
ra-Yx . . 

I Z =y - · Et propter datos angulos p ' 
tri::i.nguli 1 C Z, fi ponatur I Z ad Z C in ratione 

py-ra+rx 
m ad p, evadet z e = . . m 

Ad eundem modum fi ponatur E G = b. A G, 
A K: : l: s & Z K. Z D: : . p. l. obtinebitur 
ZD=sb-sx-ly. 

p 
Jam ex íl:atu qurefiionis fi duarum Z C & Z D 

py-ra+rx sb-sx-ly 
fumma + ponatur re~ 

m p 
qua.lis dato alicuif; & aliarum duarum reél:angulum 

pyy+ q X J requalegg, habebuntur durerequationeS pro 
n 

determinandis x & y. Per poíl:eriorem fit x = ngg - pyy. 
qy 

& hunc ipfius x valorem fcribendo pro eo .in 
. . . · d py- ra + rngg-rpy1 pr1on requauone, eva et ~ 

. m mqy 
sb-ly sngg-spyy + ' - =f. Et reducendo. 

p p qy 
_apqry-bmqsy+fmpqy+ggmns-ggnpr E 

YY- • t ppq-ppr-mlq+ mps 
apqr-bmqs+fmpq · 

abbrevi. caufa fcripto 2 h pro ' 
· . ppq-ppr-mlq+mps 

. -
gg mns-ggpnr 

& kk pro . fietyy =zhy 
ppq-p pr-ml q +.mps 

K z +kk 

,. 
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+ kk, five y= h + vh h + kk. Cujus zquatio_. 

nis ope cum y innote~ it, a:quatio ngg-pyy :::: x 
. . ' . qy 

dabit x. ~od fufficit ad determinandum pun-
él:um z. · 

Ad eundem fere modum punél:um detetminatur 
a quo ad piures vel pauciores pofitione datas reél:as 
totidem alía: reél:a: ·ducantur ea lege ut aliquarum 
fomma vel differentia vel contentum detur, aut a:
quetur ca:terarum fumma: vel differentia: vel con
t.enfo, vel ut alias quaílibet habeant affignatas con· 
dl.tiones. 

P R O B. XXIV'. 

AngtJlum reélum E A F data reE/a E F fubten. 
dere, qute tran/ibit per datum punflum e, a 
lineis reélum angutum comprehendemibus ~qui• 
dijlam. 

{)Ua~ratum. AB CD compleatur, &. linea. EF 
X..b1fcetur m G. Tum die C B vel CD effe a, 
E G vel F G effe b, & C G effe x; eritque CE= 
x.....:..b, & e F =X+ b. Dein cum e F q-BCq 

== B F q, erit B F = V x x + ·z b x + b b - a a. D~ 
nique 
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nique propter fimilia triangula CD E, F B C, efl: 
e E. c D: : c F. B F, five X - b. a: : X + b. 

v ~"" + 2 b x + b b - a a. Unde ax+ a b = x - b x 
.¡ x x- + 2 b x + b 'b ..:.... '(¡.a. Cujus zquationis u tra
que parte quadrata, & prodeuntibus terrninis in or-

d. d .a.· ¿· 2 a a + 2a a b b mem re aL.its, pro 1t x4 = + 2 b b x ~ _ b4 . 

, Et extraéta radice ficut fit in zquationibus qua

draticis, prodit x x = a a + b b + V a4 + 4 a a b b. 

Adeoque X = V (la + b b + y a4 + 4 a a b b. e G 
fic inventa dat CE vel C F, quz determinando 
punél:um E v~l F problernati fatisfacit. 

Jdem aliter. 

Sit CE= x, C~= ~' ~EF = b, e~·itqueGF::::: 
x+b&BF=v'~x+4bx+bb-aa. Et pro
inde cum fit CE. CD:: CF. BF, five x .a:: x +b. 

Vxx+2bx+bb-aa, erit ax+ ab=::. 

xvx x + 2 b x + b b- a a. Hujus.a:quationis par
tibus quadratis, & terminis in ordinem redaétis pro-

dibit x4 + 2 b x3 + b b xx- 2aabx-aabb= o, -zaa 
a:.quatio biquadratica, cu'jus ~adicis i~vefl:~gatio dif
ficiliór efl: quarn irí priori cafu. Sic autem .inveíl:i~ . . + . bb ' . 
gari poteft. Pone x4 + 2 b x 3 x x - wa b x -2aa 
+ a4 = a a b b + a4, & extr~éta utrobique radice 

x x + b x. - a a = + a V a a + /¡ b. . . 

Ex his occafionem naétus furn tradendi ~egtf-lam_ 
de eleílione terminorum ad ineundum calculurn. . · 

Scilicet cum duorum terminorum talis obvenit ajfmitas 
five fimilitudo relationis ad cteteros terminas qui::efiionis, ut 
. . . I~ 3 · . . opor.:. 

• 1 
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oporteret ttquationes per omnia ftmiles ex utrovis adhibito 
produci, aut ambos ft ftmul adhiberentur eafdem in a:
quatione finali dimenftones & eandem omnino formam 
( ftgnis forte + & - exceptis) habituros eJfe; (id quod 
jacile profpicitur ;} tune neutrum adhibere convenit, fed 
eorum vice tertium quemvis eligere qui fimilem utriqtte 
relationem gel'it, puta femifummam vel femidiflerentiam, 
vr:l mediúm proportionale Jórfan, aut quamvis a/iam 
quantitatem utrique indijf erenter & fine compare relatam. 

Sic in prrecedente problemate cum viderim line
am E F pariter ad utramque A B & AD referri 
( quod patebit íi ducas itidem E F in angulo BAH,) 
atqne adeo nulla ratione fuaderi poífem cur E D 
poti us quam B F, vel A E potiU:s quam A F vel 
CE potius quam C F pro qurerenda qnantitate ad· 
hiberentur; vice punél:orum C & F un de hrec am
biguitas proficifcitur, fumpíi (ln folurione priori) 
intermedium G quod parem relationem ad utram· 
que linearum A B & A D obfervat. Deinde ah 
hoc G non demiíi perpendiculum ad A F .pro qua:· 
renda quantitate, quia potui eadem ratione derni· 
fiífe ad A D. Et ·eapropter in neutrum C B .vel 
CD demifi, fed infütui C G qurerendum eífe quod 
nullum admittit campar; & íic requationem biqua· 
draticam obtinui fine terminis imparibus. 

Potui etiam (animadverfo quod punét:um G ja· 
ceat in peripheria circuli centro A, radio E G de· 
fcripti) demifiífe G K perpendiculum in diágona· 
fom A C, & qureíiviífe A K vel C K, ( quippe qua: · 
fimilem etiam utrique A B & AD relationem ge· 
runt;) arque ·ira in requationem quadraticam 
Y.Y= - ~e y+~ b b incidiífem . pofito A K =y, 
A C = e, & E G = b. Et A K íic invento eri
gendum fuiífet perpendiculum K G prrefato cir· 
culo occurrens in G. per quod C F traníiret. 

Ad hanc regulam a.nimum advertens, in Prob. 
9. & I o. ubi trianguli latera germana B e & A e 

de ter-
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determinanda erant, quzfivi potius femidifferenti
am quam alterutrum eorum. Sed regulre hujus 
utilitas e fequenti Problemate magis elucefcet. 

PRO B. XXV. 

Ad Circulum ceñtro C radio C D defcriptum 
ducere Tangentem D B, cujus pars P B in
ter reflas pojitione datas A P, A B jita jit 
dat.e tongit«dinis. 

A Centro C ad alterutram reétarum pofüione 
datarum puta A B demitte normalem CE~ 

eamque produc donec Tangenti D B occurrat in 
H. Ad eandern A B demitte_etiam. normalem P G. 
& diB:is E A = a, E C = b, C D = e, B P = d> 
& P G = x, propter fünilia triangula P G B, CD H 

cd 
erit GB(vdd-xx). PB::CD.CH= ·., d · 

·.-d -xx 
cd 

Adde E C; & fiet EH = b + . Porro eíl: v dd _,;.."" 

P G. G B : : E H. E B = ~ v d d- x x + e d. Ad-
" X 

ha;c propter angulum P A G datum datur ratio 
K 4 PG 

• , 
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PG ad A G, qua.po.fitae adf erit A G == f ". Ad-
. e 

de, EA & B G, & habebitur denuo EB =a+ fx 
. e 

+ v' á d - x x. Efr ita.que e d + ~ v' d d - x x = a 
X X 

+ f x + v' d d - x x, & per tranfpofitionem termi
e 

fx cd b-x . 
noruma+ ---=--v'dd-xx. Et part1-

e X X 

b . . d . + 2afx 2acd+ffxx us requauoms qua rat1s a a -- - - --
e x ee 

. _ '1.C d f + e e d d = b b d d _ b k _ ~ b d d + 
2
h 

e XX X~ X 

+ dd-x.x. Et per . deb~tam reduél:ionem 
+aaee 

4'+2aef' 1+bbee +zbddee +ccddte 
x -2bee" -ddee''" -2 acde/-bbddee 

-7.cdef 
. -, -...,.,.---~-e+--:.,Jf=-------- = Q, 

P ROB . 
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PRO B. XXVI. 

/nvenire punélum D a quo tres reél:te DA, 
D B, D C.: ad totidem alias pofttione datas 
reélas A E, B F, C F perpendiculariter de
mijf te; datam inter .fe rationem obtineat. 

E Reétis pofitione datis producatur una puta 
B F, ut & ejus perpendicularis B D donec re

liquis A E & C F occur
rant; B F quidem in E 
& F; BD autem in H& 
G. JamfitEB=x& 
EF =a; eritqne B F 
= a - x. Cnm autem 
propter datam pofitio
nem reél:arum E F, EA, 
& F C, anguli E & F, 
adeoque rationes late-
rum triangulorum EBH F 
& F: B G dentur; fit 

EB ad BH ut dad e; & erit BH::: e;, & EH 

.. 1 eexx 
(=v'EBq+BHq) =vx"'+ J¿'hocefl:= 

; 1 d d + e e. Sit' eti~m B F ad B G ut d ad f; & 

fa-Jx ' 
.erit B G = d & F G ( == .Y B F q + B G q) 

·- , / + + ff a a _:_ 2 ffa x + f f x x -v aa - '2aX X X dd > 

hoc efi = ª d x .Y d d + f j Pr~terea.dicatur B D =y, 
' 1 • • & 

-'-

. . 
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. ex Ja-Jx 

& ent H D ~ d - y, & G D = d - y, a-

deoque cum fit A D. H D (: : E B. EH) : : d. 

v'dd+ ee, & DC G D(: :B F. FG):: d. v'dd+ ff~ 

. AD - e X - d y De - fa - f X - dy er1t - · & - · 
. vdd+ee' . vdd-t ff 
Denique ob datas · rat~ones Iinearum B D, A D

1 

D C, út B D. A D : : .Y d d + e e. h - d, & erit 

h Y - d Y ( = A D) = e x - d Y, íi ve h y = ex. Sit 
v'dd+ee v'dd+ee 

etiam B D. D C : : .Y d d + ff.~ k - d & erit 
ky-dy - fa-fx-dy 

---- (= D C = , five ky =fa 
1" dd+ jf v' d d + jf . 

. ex fa-fx -fx. E~ 1taque h (=y)= k ; & per 

fha · 
reduétionem e k + fh = x. ~:iare cape E B. EF 

: : h . e; + h, ~ei~1 B D. E B : : e. h, & ha.bebitur 

punétum qua:fitum D. 

P R O B. XXVII. 

l'rrwniré prméfum D, a qr'o tres reél ~ D A, 
D. B, D C ad data tria punc1a A, B, e, d11-
éf ~, da_tar1i inter Jé rationein obtineant. 

E Datis tribus puntl:i~ junge duo qua:vis puta 
A & C; & a tertio B ad linea.m conjungen· 

tem A C dem.itte perpendiculum BE, ut & perpen· 
dicuJ.utn D Fa punéto qua:fito D diétifque-AE=n, 
A G = b, E B = e, A F = x, & F D = y1 erit 

.aDq 

· •. 1'. 
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ADq =XX+ YY· fe= b·~x. CDq (=,FC~ -
+FDq) = bb-2bx · 
+ X X + y y. E F .= D ... 

,%'-a,aoBDq(=EFq ' /¡~: 
+ E B + F D quad.) / J \ . 
-:-. xx-2ax+aa / , : + cc·+1

2 cy+yy. Jam / · :E "1' <: · 

cum íit AD ad CD !\.-JI: F C 
in da.,t~ ratione, fit iíl:a.. E . 

ratio d ad e ; & erit \ 
. . e ... ~' 
e D = ·¡ 1 x x +y;. .' .j_ . 

Cum etiam fit AD ad-BD in d.ata 1ratione, fit iíla. 

ratio d ad h & erit ~ D 7 l~x ~ + y J· :· Ade~-
1 ·d ~ . ..\\ , \\ 

\ . l -

. eexx+eeyy · · - · < • · 
que eíl: d d ( = C D q) .= ~ b. ~ z b ·~ 

+xx4-yj, &ffxx~ffyy C==B-D·qf :t::x~ 

-2 ax+ aa +ce+ :úy + yy. In e¡u~bus fi; ab~ 
b . ¿· r. d d - e e {i 'b re\lla.n 1 cau1a, pro cri atur p, & q pro 

d . 
dd_:.ff . p p 

d . , emerget b b - 2 b x + d x x + dyy=o, 

& a a + e e - 2 ax + 2 e y + ! x x + ~ l y = o. 

. 2bqx-bbq q q 
Per pnorem eíl: P = -¡ x x + -;¡ YY· 

Qu~e ··:in -poíl:eriori pro ~ x x + ~ y y fcribe 

2bqx-bbq & . · 2bqx-bbq+ + , orietur • - aa ce 
p p 

- 2 '1 ~ + 2 e y = o! Iterum, abbreviaf\di caufa> 
f fcribe 
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r 'b bq ll• b b q 
lCrl e m pr.o P. - .:.---, "- 2 C n pro ~ - a a - e e 

P ' 1? I ' 

& erit 2 m x. + 2 en= 2 e y; terminifqµe per .i e di~ 

yifis ~ + n = y. ~1amobrem in a:quatione 
e 

. p p . . 
h ~ - 2 b x + d x ~ + -¡ y Y==: o~ pro !Y ÍHibe 

quadratµm de mcx + 1'f, & habebitur b ¡, .- 2~b x t 

l._ x x + p m m "x + 2 p m n x +-P n n. = o. _ Ubi 
d dcc de d · 

' - r,¡ ,¡ . • • b • p 
denuo fi; abbrev1a.nd1 caufa, - fcr1batur ,pró - + 

. , r . ~ 

p m m > s b pro b - pdm n; & t b b pi:o r b b + p n n, 
de f r e r ~ 

habebitúr x x = 2· s x ~ t b. Et extraét:a radice 
. '' 

x = s + ~s s- t b. Invento x requa~io ~ +n -y, 
- e 

'da.bit y .; & ex datis x & y, hoc eíl: A F & F D 
determinatur punétum qurefitum D. 

P R .O B. 

1 • . 
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PRO B; XXVIII. ;_: - ,} 

Reélam D C datte longitudinis in datam ConÚám 
Jeflionem DA C fi.c infaribere u_t ea per p,u.~-. 
llum G pofitione datum 1-ranfeat. 

S lT A F axis· Cur• , 
vre, & a punétis . 

D, G·& C ad hunc 
demitte normales 
DH, GE, & CB. 

' . • 

· Jam ad determinan
da~ pofitionem re- Át--~-"'7--'='--'i.=-o-~~ 
ét:r D C punéti D aut 
G inventio proponi . 
pote.íl: ; fed cum hrec 
fint germana, & adeo 
paria ut ad alteru• 
trum determinandum 
operatio fimilis eva-
fura. eífet, five qua:- D . G 
rerem C G, C B, aut . _ . . . , . 
AB; five comparia D G, D H,, aut AH; eá prop-.: , 
ter de tertio aliquo punél:o prof picio quod utrum
que D & e fimiliter reípeél:et, & una determinet. 
Et hujufmodi video eífe ptmétum F. 

Jam fit A E= a, E G = b, D C =e, E F = ;.;• 
& prreterea cum relatio ínter A B & B C habeatur . 
in requ'.1-tione quam fuppono pro Conica. feétione 
determinanda. da.ta.m eífe, fit AB = x, & B C =y, 
& erit F B = x - a + z.. · Et propter ~E. E F : : · 

CB. F~ erit iter~m FB ==Y:. , Ergo x-a +·z; 
'. 

1lis. 
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His ita. pnparatis tolle x per :equationem qnre 

cur~am ~efignat. Qpema?modum íi Curva fit Pa-

ra.bola Fer :equationem rx = yy defignata, fcribell 
;· 

• YY + yz 
pro x; & or1etur -;-- - a z = -¡;· Et extraél:a ra-

. rz+afrr:i:.z 
dice y = - V --+ ar - r z. Unde patet 

' 2b- 4bb 

P R o· B. XXIX. 

Datttm angulum p1er 'datum numerum mtJltipfi. 
, c4re 'l!el dividere. 

1 N angulo quovis FA G infcribe lineas A B, 
~ C, CD, DE, 1&c. EJufdem cujufvis longi· 

tudinis, & erunt triangula ABC, BCD~ CD E, 
DE F, &c. Ifofceli:'l; adeoque per 3 2. l. Elem. 
erit ang. CB D = an tg. A+ ACB= 2 ang. A, 

& 
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& ang. D CE = ang. A + AD C = 3 ang. A & 

ang. EDF =A+ AED . 4 ang. A, ~ ~ng. 
FE G = 5 ang. A, & fic demceps. Po.Gt1s Jam 

AB, B C, CD, &c. radiis ~qualium circulorum, 
perpendicula. B K, C L, D M, & c. demiífa. in A C, 
B D, CE, &c. erunt finus iftorum angúlorum, & 
A K, B L, C M, D N, &c. finus ci:>niplemento
rum ad reétum. Vel pofita A B diametro illa: A K, 
B L, C M, &c. erunt chordre. Sit ergo A B = 2 1 

& A K = x, dein fic operare. · ' 

A B . A\K : : A C . A L. 
XX 

2r ~ x ::2x.-. • 
r 

· AL-ABl_ 
Et x: _ 2 ~ S = B L, Duplicatio. 

~B.AK::AD (2AL-AB).AM. 
2 X X x3 

:u; . x : : -- - 2 r . - - x. 
r rr 

AM-ACf 
Et ~ - 3 X == e M, Triplicatio. 

rr 
AB.AK::AE (2AM-AC). AN. 

2 X; :¡c4 2 X X 

2r.x ··--4x ---· 
• • r r · r3 r 

AN-AD ~ .. 
·E x 4 ' 4 x x + ~ = D N, Q!iadruplicatio; 

t ---- 2.r • 
y3 f 
. . . A B. AK. :: 

.. 
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AB.AK::AF (2AN-AD). A .O. 
zx4 6xx x5 3x3 

'2r. x .::--. ---+2r. --- +x. 
· r 3 r r4 r t ' 

AO-AE ~ 
Et ~ _ 5 " 3 + 5 x = E O, Q.uintuplicatio. 

r4 ;• r 

Et fic deinceps. ~od fi velis angulum in ali· 
quot partes dividere, pone q pro B L, CM, D N 
&1:. Et habebis x x - 2 r r = q r ad bifeét:ionem' 
-X 3 - 3 r r x = q r r ad trifeét:ionem, x4 - 4 r r x ; 

+ 2 r4 = q rl ad quadrifeét:ionem, x> - 5 r r xt 

+ 5 r4 :>i: = q r4 ad quinquifeét:ionem &c. · 

PROB. XXX. 

Comet,e in linea reéla B D uni/ormiter progredi. 
entis 1ofitionem cürfus ex tribus obfervationi· 
bus deter-minare. · 

,J 

SIT Aocnlusfpeél:a· 
toris, B locus Co

metre in prima obferva· 
tiene, e in fecunda ac 
D in tertia; qurerenda 
erit inclinati6 linea: 
B D ad lineam AB. Ex 
obfervationibus itaq; 
dantur anguli B A C 
B A D; adeoq; fi B H 
ducatur ad ABnorma

lis & occutrens A C & A .Din E & F, ex affump
to utcunque A B dabuntur B E & B F, tangenteS 
.nempe prrefatorum angulorum refpeét:u radii A B. 
Sit ergo A B = a, B E = b, & B F = c. Porro eic 

datis .obfe¡vationum intervallis dabitur ratio · B C 
ad 



G E O ME T R 1 CA R V M. 16 r~ 
·ad B D qua: !i ponatur b ad e, & agatur D G pa
rallela A C, cum fit B E ad B' G in eadem ratione, 
& BE diB:a fuerit b erit B G::::: e, ~deoque G F = . 
e-e. Adha:c !i demittatur D H nOTmalis ad B G; 
propter triangula. AB F & J) H F !imilia & funili ... 
ter feB:a lineis AE ac D G, erit FE. AB:: FO-. 

ae-ac 
HD, hocefl:c-b.a::e-c. b =ll,J?. 

c-
Erit etiam F E. F B: : F G . F H, hoc efl: e - h. e 

ce-ce . . 
: : e - c. --- = F H; cm adde B F five c & fit 

c-b 

H - e e - c b ("\, . fl: c e - c b 'd a e - a e . 
B - b · '<!,lare e b a b ~ e- c- c-

ce-cb • 
(five e e - e b ad a e - a e, vel ad a ) ut 

e-e 
B H ad H D; hoc efl: ut tan gens anguli H D B ftve 
AB K ad radium. Q_uare cuma fupponatur eífe 

d. · e e - c b ili A B K d : ra ms, er1t tangens angi: , a eD"' 
e-e 

que faB:a refolutione erit ut e - e ad e - b (uve 
G F ad GE) ita e (uve tangens anguli B A F)
ad tangentem anguli AB K. 

Die itaque ut tempus inter primam & fecun
dam obfervation.em, ad tempus inter prima.m ac: 
tertiam, ita tangens anguli B A E, ad quartam 
proportionalem. Dein ut differentia ínter illam 
quartam proportionalem & tangentem anguli 
B A F, _a9- diffe~entiam in ter eandem quartam pro
portionalem & tangentem anguli B A E, ita tan". 
gens anguli B A F, ad tangentem anguli AB K. 
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PRO B. XXXI. 

Radiis a punélo lucido ad fphttricam faperficiem 

. · refringentem divergentihus, invenire concrtrfus 

fingutorum refraéforum cum axe JPh~rtt per 

punélum i!lttd lttcidum tranfeunte. 

SIT A punél:um illud lucidum, & BV fph~ra, 

cujus axis AD, Centrum C, & vertex V, fitque 

AB radius incidens & ED refraétus ejus, ,ac demif. 

e: 

.- ~~ ....... . 
• ·~ ... ~····"\ F ... ~ 

.A' ~ 
¡·· ...... ·~i 

~ ¡G "·· .. ': :l 
V C 

fis ad radios iíl:os perpendicularibus CE & C F, ut 

& B G perpendiculari ad AD, aél:aque B C, die 

A C . a, V C vel B C = r, C G = x, & CD == t
1 

eritque AG=a-x, BG=.Yrr-xx, AB 

= ·.y a a - 2 ax + r r; & propter íim. tri. A B G & 

aVn-xx 
A e E, e E = - . ltem G D = :z:. +X¡ 

. Vaa-zax+rr 

BD = V:z:.:z:. ;- 2 -z:.x + rr: & propter íim. tri. DBG 

:z:.v'rr-xx 
ac D C F, C F = . Prreterea. cum 

v':z:. :z:. + 2 :z:. x + r r 

ratio únuum incidentire & refraél:ionis, adeoque CE 

ad CF detur, pone illam rationem eífo a adj, & erit 

.Cav'rr-xx a:z:.Vrr-xx 1 
· li 

~J= '==== == _ _ , ac mu ttp • 

vaa-zax+rr v:z:.:z:.+2:z:.x+rr 

cando in crucem, divide.qdoque per -aYrr-XX1 
erit 
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eritfv'z :<:::. + 2 :<:. x + rr =:;:.V a a - 2 ax+ r r, & 
• quadrando, ac redigendo · termines in ordinem~ 

2ffxz + Jfrr 
z, t. = Jj' Denique pro dato aa-2ax-t- rr-
ff r r - · ' - {cribe p, & q pro· dato a + - - p, & erit a ,. a 

-------
- 2p,x~+ prr - px+ Yp p X X - zprrx+pqrr 

z.z. - - ac :i:::. - -------=-----'~-q - 2 x - q-2x 
Inventum efl: itaqne :i:::.; -hoc eíl: longitudo CD, a~ 
deoque punél:um qua::íitum D quo refraél:us B D 
concurrit cum axe. Q. E. F. 

Pofui hic incidentes radios divergentes eífe, & 
in Medium denfius incidere; fed mutatis mutan
dis Problema perinde refolvitur ubi convergum» 
vel incidunt· e deníiori Medio in rarius. . 

P R O B. XXXII. 
. 

Si Conus piano quolibet fecetur, invenire ftgu~ 
rt1.m fec1ionis. 

A SIT ABC conus circu
lari bafi B C .infiíl:ens ;. 

I E M ejus fea:io quadita; 
K I L M alia qua:libet fe
ltio parallela bafi; & oc- · 
currens priori feél:ioni in 
'H I; & A B C tertia feél:io 
perpendiculariter bifecans 
priores duas in EH & KL, 
& conum in triangulo 
A B C. Et produél:o EH 
donec occurrat ipfi AK 
in D, aa:if que E F ac D G parallelis K L & occur ... 
rentibus .f\.B & AC in F ac G, die E F =a, DG=b¡ 

L 2 · ~D=c, 
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ED==c, Ell==x, & HI . y; & propter fim. 

· tri. EHL, EDG, erit , 
E D. D G: : E H. H L 

bx D. = -;· em propter!im. 

· "'::i tri. DEF, DHK, erit 
DE. E F:: D H. (c-x 
in r Fig. I, & e + X in 

. . ª'+ªx 
F1g.2.) HK= . 

e 
Deniq; cum feét:io K 1 L 
.íit parallela bafi adeoque 

~· circularis,eritHKxHL 
:B · · ab = H I q, hoc eíl: - x 

e 

;...+ ª b x x = yy, requatio qure exprimir relatiop~m 
ce 

ínter EH (x) & H I (y) hoc eíl: ínter axem & or· 
8.inatim applicatam feét:ionis E I M, <fure a:quatio 
cum fit ad Ellipfin in Fig. 1, & ad Hyperbolam in 
Fig. 2. patet feét:ionem illam perinde Ellipticam 
vel H yperbolicam eíf e. · . 
~od fi. E D nullibi océurrat A K, ipfi: parallela. 

e:x.ifrens, iunc erit H K =E F (a,) & inde '!:!!." e 
· (H K x H L) = y y, ;rquatio ad Parabo1~1n. 

PRO B. 
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p R . o B. XXXIII. 
1 " Si reéla XT .circa axem A B, ad dijlantiam 

CD, in data inclinatione ad planum D C B · 
convolvatur, & Jolidum P QJJ-V T S ifla . 
convolutione gener atum J/cetur plano quolibet 
IN Q..L 1(,; invenire figuram S~{iiOf!Í!. . . 

ESto B H Q_ vel G H O inclinatio axis AB ad, 
planum feét:ionis; & L, quilibet concurfus re!.., 

é;l:re X Y cum plano 'illo. Age D F para,llelam 
AB, & ad AB, D F & H O demirte perpendicu
lares L G, L F, L M~ ac junge f G & M G. Di
füfque· CD= a, CH= b, H M =x; & ML=y; 
& propter datum angulum . G H O poíitoº M H. 

G . ex- G +ex , Ge' 1 H : : d. e : ent d ·= H, & b . d 
1 

ve 

FD. Adhrec propter angulum datum LDF (ne:m
pe inclinationem reétcr X Y a:d planum G CD F) 
. . .\. 3 · pofito 
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. hb he:x 

pofito FD. FL: :g. h, ~nt - + -d = FL, cu-
g g 

jus quadrato adde F Gq, (DC q feu a a) & emerget 

G L = a a + h h h h + 2 h h-b ex + h h e e x x 
q . gg dgg ddgg 

Hinc aufer }vf G q (H M q-.. H G q feu xx-

e e ) n b. aagg+ hhhh _i_ 2hhbe - x x & reua 1t -¡:; --- x 
dd . gg dgg 

.+hhee..:::·ddgg+eeggX"" (=ML) 

... ddgg ,,.. q =yy: 

~quatio qure exprimit relationem ínter x & y, hoc 
eft ínter H M axem fecrionis, & M L ordinatim 
applicatam. Et proinde cum in hac a!quatione x · 
& y ad duas tantum dimeníiones afcendant, patet 
·fignram I N Q L K eífe conicam feétionem. Ut-

• pote íi an~ulus M H G maj~r íit angulo L D F, · 
Ellipíis erit hrec figura; íi mmor, Hyperbola; f¡ 
a-qualis vel Parabola, vel (coi~cidentibus infuper 
punétis C & H) parallelogrammum. 

- P R O B. XXXIV. 

Si ad A F er;gtttttr perpendiculum AD dat.e lon
gitttdinis, & nórrt'tf! V f. F cr~ts urmm E. D 
continuo tranfeat per punélt~rp D dttm altemm 
crtts E F ttquate 4 p ditab~tt~r fttper A F; 
inruenire curvam H le quam CYttS E F medio 
ejus punéto e defcribit. . 

SJT E C vel C F = a, perpendiculum C B =y, 
AB :-- x, & propter ftmilia triangula F B C, 

FE G, ~rit B f (v' aa-y Y·2 B C + C F (y+ a):: 
. EF 



G E o_M E T R 1 e A R V M. 167 
EF (2a.) E G + _G F (A G + G F) feu AF. Q!¡are 

.E .. 
e 

.B F 

2 ªY + 2 ª ª ( = A F :¡::: A B + B F) = x +: 
vaa-yy 

va a - y y. Jam multiplican., per .Y n. a - y y fit -
· 2 a y + 2 a a . a a - y y + x v' fl a - y y, feu 2a1 
+.aa+ yy = xvaa-yy, ~e quadrando partes 

~vifas per va + y, a.9 orQ.inando ~ro~t r. 
+ 3 ªª + ¡z3 -+ 3 a y y + X X y - a" X - o. 

idem aliter., 
E 

......................... ·········~.¡ .. .-
....... -

:e 

In B C cape)inc inde B 1, & C K crquales C F~ 
. :r.. 4 .. &: 

. - . 
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~ age KF, .RÍ,'·:é:c, ac HF; quarum HC a~ DF 
occurrant ipíis A F & I K in M & N, & in HC 
demitte normalem I L. Eritque anguh;is K::: 
~_.BCF= ~ EGF= G FD=AMH = MHI::: 
é I L; ade~que triangula reétangula KB F, FBN, 
H L I & I L C fimilia. Die ergo F C = a, H I == x, 
& I C =y; & erit B N ( 2 a - y.) B K (y):: L C. 
LH:: C I q (y y.) H I q (xx.) adeoque 2axx-yxx 

, = yi. Ex qua zquatione facile coUigitur hanc 
curvara eífe Ciífoidem Veterum, ad circulum cu
jus centrum íit A ac radius AH pertinentem. 

PRO B. XXXV . 
. 

Si.datd! longitudinis., reE!a E D angalum dtttam 
E.A D fubtendens , ita moveat tJr ut termini ejft.r 
D & E anguli ijlitu latera AD & A E per. 
petim .·contingánt; proponatar Curvam P C G 
determinare quam punllum quodvis e in refJa 
ifta E P datum defcribit. · 

A Dato punéto C 
age C B paralle

lam EA; & die AB 
= x, B C =y, CE =a 
& C D = b, & propter 
fimilia triangula D C B, 
DE.A erit EC.AB:: 
CD.BD. hoc efr a. 

x : : b • B D = h x. Pr:?ter~a demiífo perpendiculo 
a . 

CH, propter datum angulum DAE vel DBC, 
a deoque datam rationem laterum trianguli reétan-

_guli :B C H íit a.~ .-: : B.C .'B H, &· erit ·B H = e.1. 
, a 

Aufer 

• 
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· · bx-ey 

Aufer hanc de ~D & refiabit ~D = a • Jam · 

in triangulo B CH prop.ter angulum reél:um B H C 

efl: BCq-BHq = CHq, 'hoc eíl: yy-eeyy = CHq. 
. ªª 

Similiter in triangulo CD H propter a11gulum 
CH D reél:um, eíl: C D q - C H q = H D q, hoc· 

eeyy bx-ey 
efl: bb-yy + - (== HDq = qua-

ªª a 
bbxx -2be'xy+ ee·yy 

drato) = · Et per re-
a a 

. 2·be + aab b-bbxx Ub" duéhon y y = - x y : 1 

ªª ªª cum incognita! 'lUantitates fint duarum tantum 
dimenfiohum, patet curvam e{fe Conica.m fe-
aionem. Prreterea extraél:a radice fit 

b ex.:: b Y e e x x - a a x x + a4 y=-----------------------
ªª 

Ubi in ter-

mino radicali coefficiens ipfius x x eíl: e e - a a. 
Atqui erat a . e : : B C . B H; & B C neceífario ma
jar efr linea quam B H, nempe Hypotenufa trian
guli reél:anguli major latere; ergo a major quam e, 
& e e - a a negativa · eíl: quantitas, a.tque adeo 
curva erit Ellipfis. 

P.R O B. 
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P R O B. XXXVI; 

Si norma E B Dita moveatur ut ejus crus unum 
E B continuo fi'btendat angulum reElttm 
EA B, dum terminas alterius cruris B D defcri
/Jat ct4rvam a!iquam lineam F D G; invenire 
lineam iftam F D G quam ptmfium D defcribit. 

r A. Punél:o D ad latus A C demitte perpendicu-
fi lum DC; & difüs AC . x, & C ·=y, 
arque EB =a & BD = b; in triang BDC 
propter angulum reél:um ad C, eft B C q = B Dq-

:E · D C q = b b - y y. Er-
go a e = y b b - y y & 
AB = x-v'bb- yy . 

• • 1., • Prreterea propter fimi
.... ~ ·· · -· ·· ·· ······.~:.: :;:¡; lia. triangula ·B E A . 

<i ......... ..······ · · ··/~ \ D B C, efl: B D . D C: : 
.A ]~ B e E B . A B . hoc eíl: b . y:: 

a . x-Yb b-yy. Q.ua· 
re bx-b1bb-yy =ay, five bx-ay = b.Ybb-yy. 
Et partibus qua.dratis ac debite reduél:is y y= 
,_a b x y + b4 - b b x x E 
--~-~---· t ext.raél:a radice y= 

aa>t-bb • 
ab x::. bbvaa+bb-xx 

a a + b b Unde patet iterum 

Curvam eífe Elli pfin. 
Hrec ita fe habent ubi anguli E B D & EAB 

reéti funt: Sed fi anguli iíl:i funt alterius cujufvís 
·magnitudinis, dummodo fint requales, fic proce· 

'1endull\ 
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E 

dendum erit. Demittatur D C perpendicularis ad 
A C ut ante, & agatur D H confütuens angulum 
DHA a:qualem angulo HAE puta obtufüm, di
él:ifque EB =a, ·BD=b, AH=x, &HD=y~ 
propter fimilia triangula EAB, BHD, erit BD. 
D H : : E B . A B . hoc eíl b . y: : a . A B = ª ¡.· 
Aufer hanc de AH, & reíl:abi.t B H = x - ª :·· 
Pra:terea in triangulo D H C propter o·mnes an
gulas datos, adeoq~e- da~am rationem laterum,; 
aífume D H ad H C m rat1one quavis data, puta. '" 

b ad e, & cura D H fit y, erit H Ce¡, & HBxHC 

er>'y aeyy . D . _ . :::; -¡;- -¡;¡;-· e~1que per 1 2. II. Elem. 

in triangulo ~HDeíl: BDq == BHq + DHq+· 
2 B H X H e, hoc eíl: b b == X X -

2 a X y + a a y y . . b bb 

+ y y + 2 
ex y -

2 ª e y Y. Et extraél:a radice 
b . bb 

ay-ey::_ Veeyy-bbyy+ bbbb 
x= b • . Ubi cum 
~ fit major e hoc eíl: e e-b b negativa. quanti:tas, 
patet i terum curvam effe Ellipfin. 

PRO B. 
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In dato ttngulo P A B aflis utcunque rec1is 
B D, P Din data ratione hac femper lege, ttt 

B D Jit para/lela A P, & P D termin~tur ad 
puntlum P in reéla A P d~tum ; invenire /o. 
&um. punili J?· 

A GE CD pai 
raJlelam AB 

& DE perpendicu
larem A P; ac die 
AP=a, CP:::;x, 
& CD=y, fitque 
B D ad P D in ra.
tiÓne d . a.d e, & 

- . 
erit ,AC.vel BD=a-x, & PD = ea-;_ex. Sit 

infuper Pfopter datum angufum D CE, ratio CD 

ad CE, d adf, & erit CE =.f¡, & EP = x-~· 
Atqui propter angulos ad E reétos eíl: e D q - e E q 

( 
. . ffyy = E D q) = p D q - E P q, hoc eíl: :i' y - d d 

_ eeaa-2eeax+ eex" + zfxy._ffYY . 
. - dd ~xx -d- -dd 

Ar; c;leletJs utrobiq; '='f ~ 1J, ter mi nif q; rite dif pofitis 

· · · 2.C«y+ ·eeaa-zeeax+eexx-ddxx E · y11= _':J_' • tex· 
,, -· d . ád 
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'\ " . _\ 1 J ... . ~ ·. ·~ 

+ee 
Veeaa-2eeax-ddxx 

. fx+ . +ff 
traéta rad1ce y = d _ d ~ 

Ubi cum X & y in a!quatione penultima non ñifi 
ad duas dimenfiones afcendant, locus pun<fri D erit 
Conica feél:io, eaque Hyperbola Parabola vel El• 
Jipfis prout e e - d d + f f, ( coefficiens ipfius x x in 
xquatione poíl:eriori,) fit maj~s~ ~quale, vel mi
nus nihilo. 

P R O B. XXXVIII . . 
;Reélis dua~us V E & VC-p.ofitione dátis, f!f· á!I. 

alia reéla P E circa p(JÜ1m pofttione datum P 
vertente feéf'is utcunque in e & E ; Ji · reéf" 
intercepta CE dividatur in.-partes C.D; D E
rationem datam habentes, propontZttur inver¡ire. 
locum punéfi D. 

1 

AG E VP, eique.paralldas DA,-EB·occurreií-. 
tes VC in A & B. Die VP =a, VA=x,, 

& AD =y, & c.um d~tur ratio CD ad DE, vet 
converfe ratio G D ad C E, hoc eft ratio DA ad 

E B, fit ifia ratio a ai e1 &:. erk E .B = e¡. Prrete:..

rea. cum detur angulus E VB1 adeoquc ratio E R 

ad V,B1. fit ift~ ratio e ~adf; & erit V~ . · ~J.• 
'Denique ptopter íi~lii;\ triangula."~. E· B> CD A; 

•. . ·' - ~P.V, 



Í 7 4 Refolutio Qgr,eftionum 
c:PV, eftEB.CB::DA.CA::VP.VC, & 

:E « 
:D ~ 

• l 

B 

componendo E B + VP. C B +V C:: DA+ V P. 
ey fy 

CA + V C. Roe e.íl: ;¡ + a . d : : y + a . x.Du· 

Etifque extremis & mediis in fe e y x + d a x ::: 
fy y+ f ay. Ubi cum indefinit:r quantitates x &y 
non nifr ad duas dimenfiones afcendant, fequitur 
curvam VD, in qua punltum D perpetim reperi· 
tur, eífe conicam feétionem, eamque Hyperbolam; 
q\lia una ex indefinitis quantitatibus, nempe x efi 
unius tantum dimenfionis, & in termino ex y mul· 
tiplicatur per alteram indefinitam quantitatem y. 

· P R O B. XXXIX . 
• 

Si reBlB dur,e . A C, B C a dtiohus pofitione datis 
pun8is A & B in ·data quavis ratione ad ter· 
tium quodvis punélum e ducl{.ntur; invenire 
locum pun8i concqrfus C. 

J Unge AB; & ad hanc .demitte normalem CD : 
. diétifque AB = fl., AD= x, DC =y : Erit - - - AC = 
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AC=v'xx+yy. BD=a-x & BC (='1B1'q+ DCq) 
= v' x x - z a x + a a + y y. Jam cum detur ra.· 

tio A C ad B C1 fit iíl::i. d ad e; &, e:x:t'.rémis 
& mediis in fe duét:is, erit e Yxx + yy= 
d v' x x - '2 ax + a a + y y: Et per reduél:ion"t:m 

vdd::=;~dax -xx =y. Ubi cum XX fit 

negativum, & fola. unitate affeél:um; atque etiain 
angulus AD C reét:us, patet curvam in qua puh
étum G locatur eífe circulum. Nempe in refüi 
A B cape punét:a E & F ita ut fint d. e : : A E • 
~E : : A F. B F, & erit E F circuli hujus diameter. 

Et hinc e converfo patet hoc Theorema, quod 
in circuli cujufvis diametro E F infinite produét:at · 
datis utcunque duobus punél:is A ·& B hac lege ut 
fit AE. A F:: BE. B F, & á ,punét:is hifoe aél:is 
duabus reét:is A C, B C concurrentibus ad _ circu· 
lum in punét:o quovis C : erit A C aci B C in da. ... 
ta ra.ti911e A E aci B E.~ · 

PROB, 



RefoltJtio l<.ytt!ftionmn 

P 1R O B. XL. 

Si punélum lucidum A .radios verfus refringen. 

tem fuperftciem planam CD ejú:iat; inve

nire radittm A C, cttjus rifraEltts C B i1J1A. 

pinget in datum _punélum B. 

A Pu_oB:o iíl:o l~cido ad refringens planum d6-

m1tte .perperrdiculum AD, & cum eo utrin

que .produB:o concurrat refraB:us radius 'B C in E, 

& perpendiculum a punB:o B demiífum in F, & 

;agatur B.D; diB:ifque A_ D = a, D B = h, B F::: e, 

De = x., :fhtt'ue rationem finuum incidenti:E & re

fraB:ionis, hoc efr fin'uum angu'lorum CAD, C E D 

e~ d -ad e, & cum E C & AC (ut notum efi) 

.únt in eadem .,..ratione, & A C fi t .Y a a + x x 
• .J 

............. .... 

.................... ... 

A 
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d 

trit EC = -vaa + xx. Prreterd eft E D . e 

( ·'EC CD~)· AJddaa+ dd"x ='Y q- = ·v - XN 1
' · ee * - -

& D F = 'y b b ~ e i;, atq~e E F '. V b b ....:. " · 
' .lddaa+ddxx . . · "« , H- V e e - - x_ x. Demque. propter fi~ 

tnilfa triangula E CD, EB F; eft ED. D C:: . 
E F . F B, &, duél:is extremoruni & mediorum 

;b .. ~ fc A/ ad a a+ d d X X ' va.lor1 us m e, e V . - x x ~~ ee 

x Vbb-cc + ~ yddaa~ d dx'x'_ ~x . five 
e e ' 

-AJ'dda a +ddxx . ' · c-x-·v · - X )1 =X Vbb-cc. E; ee 
partibus ~quationis quadratis & rite dif pofitis 

dd cc 
·+ ddaaxx-zdda acx + ·dda ácc 

_ , ·+-eebi 
t+-zcx· .------,ac:--a-::-----.,...e -e ---- :: ~ 

\' 

'fe1: 

... 
'~ 

·p RO B.· 

,1 
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:i j P R O B. XLI, 
~ 

In.venir~ locum '1.ietticis triangufi D, eqjus haft1 
_ .A B ~atur, & anguli ad bafam p A B, D B .d 

datlim hlfbent aijferentiam. 

'· . 

·. 

' .. ' 

; I .. ~ < .. • r 

U B I angulus ad Verticem, .five (quod perind~ 
eíl:) ubi fumma angulorum ad bafem datur, 

docuit Euclides locum verticis e.ffe 
circtimferentiam circuli; propofui- III. 29. Euclid. 
l):lUS igitu r invent ionem loci ubi 
differentía angulorum ad bafem datur. Sit angu· 
lus DBA major ángulo DAB, fitque ABF eorum 
data difterentia, reél:a B F occurrente A D in F. 
Inf uper ad B F demitta.tui: normaliS- D ¡,, ut & ad 

AB , 
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'.A.B normal.is D C, occurrens BF-in G. Diél:ifqué 
AB =a, AC =x, & CD= y, erit BC = a--.x. 
Jam. in tria!lgulo B C G cum dentur ?mnes anguli 
dab1tur ratio laterum BC &_ GC; íit iíl:a d ad a, & 

aa -a~ 
erit C G == d · A u fer hanc de D C five y 

. dy-aa+ax 
& refrab1t D G = d . Prérterea prop~ 

ter !imilia triangula B G C, D G E eíl: B G . B C : ; 
D G . D E. Eíl: autem in triangulo B G C, a. d : : 

· C G . B C. Adeoque a a. d d:: C G q. B C q, & com
ponendq aa + dd. dd:: B Gq. BCq. Et extraél:is 

radicibus. vaa + dd .d(:: BG.BC):: D G .D K 
dy - aa +ax 

Ergo DE =- · Adhérc cum angulus 
· Vaa+dd . 

A B F fit dift'erentia angulorum B AD & A B D_, 
adeoque anguli B AD & F B D requentur, fimilia. 
erunt triangula reél:angula CAD & EBD, & pro-" 
fode latera proportionalia D A . D C : : D B . D E. 

Sedefi DC =y. DA(== v ACq+DCq) = vxx +yy. 

DB ( = v'B e q + De q) = V a a - 2 a X +. X X +y y_, 
dy-aa +ax 

& fupra erat D E = · Quare eft 
vaa-t-dd 

dy-aa+ax 
'V'xx+ yy .y:: Y a a- 2ax+ xx + yy. .. 

vaa+dd 
Et extremorum & mediorum quadratis in fe duétis 

d d X :X J J + d d y4 
a a y y - 2 ax)' y + x x y Y + Y4 ~ . a a + d d 

- 2aadxxy - 2aady3 + 2adyx3 + zadxy> + p,4xx 

ªª + dd + a4 y y - 2 a; x3 - 2 a3 x y y+ a a x4 + a ax x y Y. 

ªª + dd 
Mi • 
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Duc omnes terminas in a tt + d d, & prode-: 
untes redige in debitum ordinem, & orietur 

2d 
-za d +-y3 -ddyy -z y a 

.x4 + z d y x3 + ªª X X 2d d X - zd y3:::: o. 
a .:\- -YY -y4. 

ª · 
Divide hanc requationem per x x - ax ++ d Y, &: 

YY 
. - . a -yy D . 

onetur x x 2 d x _ d y = o. u:r itaque pro-
+ - Y 

a 

<lJ.ernnt requationes in folutione hujus Probfomatis. 

Prior x x - ax ++ d Y = o eíl: ad círcuhtm, Iocum 
YY 

nempe pun · D ubi angulus F B D fnmitur ad 
alias partes reél:re B F quam in figura defcribitur, 
exifl:ente angulo A B F fumma angulorum DA B 
D B A ad bafem, adeoque angulo A D B ad vertí-

cem dato. Poíl:erior X X - aª X - dy y ::; o efi ad 
2 - y +-y 
a 

Hyperb~am, loclpll punéti D ubi angulus F H"D 
fitum obtinet a reéta B F quem in Figura defcrip
limus : hqc eíl: ita ut angulus A B F fit differentia 
angulorum D A B, D B A ad bafem. Hyperboli 
autem hrec efl: determinatio. · Bifeca A B in P. 
A ge P Q coníl:ituentem angulum B P Q. requalem 
dimidio a1 guli A B F. Huic erige normalem P R, 
& erunt P ~ P R Aífymptoti hujus Hyperbol:r, 
& B pun,B:um per quod H yperbola tran!ibit. 

Et hinc prodit . tale Theorema. Hyperbola: 
1·eétangula! diametro quavis A B duél:a, & a termi
nis ej ns ad H yperbolre punéta duo qurevis D & H 
rluétis reét:is A D, B D, AH, B H ; hre reétre an
gulos D A H, D B H ad terminas diametri coo· 
fiitt1ent <equales. · ' 

ldem 
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1 

Jdem hrevitu. 

Ad P R o B. XXIV. Regulam de commoda ter ... 
. minorum ad ineundum calculum eleétione tradidi; 
ubi obvenit ambiguitas in eleB:ione. Hic diffe
rentia angulorum ad bafem eodem modo fe habet 
ad utrumque angulum ; & in coníl:ruét:ione Sche
matis reque potuit addi ad angulum minorem 
DA B, ducendo ab A reét:am ipfi B F parallelam, 
ac fubtrahi ab angulo majori D B A ducendo re
étam B F. Quamobrem nec addo nec fnbtraho, 
fed dimidium ejus uni angulorum addo, alteri 
fubtraho. Deinde cum etiam ambigunm íit utrum 
A C vel B C pro termino indefinito cui ordinatim 
applicata D C infifl:it adhibeatur, neutrum adhi
beo; fed bifeco AB in P, & adhibeo PC: vel po
tíus atta M P Q.. coníl:irnen.te hinc inde angulas 
A P ~ B P M requales dimidio differentire añgu

Jorum ab bafe , ita 
nt ea cum reétis AD, 
B D confiitnat an-
gulos DQP, D MP 
:rquales; ad M Q. 
demitto normales 
AR, BN, DO & 
adhi beo , D O pro 
ordinatim applicata, 
ac P O pro indefi
nita linea cni in!i
füt. Vaco itaque 
PO=x, DO= y, 
AR vel B N = b, & 
P R vei P N =c. 

Et propter fimilia .trianguh B N M, D O M, erit 
BN. DO : : MN . MO. Et dividendo, DO- BN 
(r-b). DO (y) : ; M O - M. N ( Q N f¡.v~ 
. \ ~ 3 c-x 
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• cy-xy 
c- x). M O. Q:yare M O = b • Simi-y-
liter ex alte~a parte propter fimilia triangula AR~ 
D O Q, ent AR.DO: : R Q_. Q_ O: & compo
nen do D O + AR (y + b) . D O (y) : : Q O 
.+ R Q_ (O R úve e+ x). Q_O. Q.:iare Q..O 
= e Y + "'bY. Denique propter requales angulos 

y+ 
D M ~ D Q_M requantur M O & Q. O, hoc di: 
cy-xy cy+ xy n· ·¿ . = b · iv1 e omma per y, & mu!-
y - b y+ . -

ti plica per denominatores, & orietnr e! + e b - x y 
- x b = e y - e b + x y - x b, five e b = x y, notif-
fima requ:itio ad Hyperbolam. . 
' ~in · etiam locus punél:i D fine calculo Alge
braico prodire potuit. Efl: enim ex fuperioribus 
DO~B N. ON:: J;:>O.MO (Q_O):: DO 
+ AR. O R. Hoc efl: DO - B N. D O + B N 
. O OR .. DO B -N ON+OR :: . , &mixtlm . ::----

z 

(N p). OR - O N (O P). Adeoque D O x O P 
2 

= BNxNP. 

PRO B. XLII. 

Locum verticis triang1t!i invenire cajus Bitji1 
datur, & angulornm ad bafem unus dato an· 

·g11_to dtjfert a dttp!o alteritu. 

I N Schemate noviffimo foperioris J.lroblematis 
fit A E D triangulum ifrud, A B bafts bifeél:a. 

in P, A P Q_ vel B P M triens anguli dati, quo 
angulus D B A excedit duplum anguli DA B : & 

angulus 
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angulus D M Q. erit duplus anguli D QM. .AJ.l 
MQ. demitte perpendicula AR, EN, DO,; & an
gulum DMQ_ bifeca reél:a MS occurrente DO .in 
S; & erunt triangula. DOCk SOM fimilia; adeo
que O Q_. O M:: OD .. 0 S, & dividendo O Q. 
- O M . O M : : 'S D . OS : : ( per 3. VI. Elem.) 
DM. OM ~are . (per 9-· V. Elem.) OQ_ - 01{ 
::::D M. Did:is jam PO= x, 0.D ==y, AR vel 
B N = b, & P R vel P N.....:. e, erit ut in fuperiori 

cy-xy cy + xy 
Problemate ONI = , & O Q_::::::; > 

y-b y+ b 
- 2bcy+ 2xyy . 

adeogue O Q - O M = b b · Pone Jªlll yy- . 
cc-2cx+xx 

DOq +OMq = DMq, hoc efiyy + b +bbY y yy-2 y . 
_ ~ 4 b b e e - 8 b e x y +Ax x y y . E . d 0. . 
- y y. t .- per e ¡ ... 

y4 - 2 b by y + b4 - 1 ' ;; 

tam reduél:ionem orietur t~ndem - • 
< 

'+ e e + 2 b x x . + b4 
4 *-2bby + {; -3bbcc , 

y - 2 e X y 4 e X y - 2 b b ~X = 0 T + 2bcc 
-3xx + bbxx 

:pi vide omnia per y - b, & evadet 

- bb. - b3 
' -L {; . 

i + b 1 e e · 3 e e = o nuare punél:um Y YY_zcx Y+ 2bcx · 'e -~ 
-3xx - bxx 

' .D eíl: ad Curvam trium dimenfionum ; qure t::imeu, 
evadit Hyperbola. ubi angulus B P M fl:atuitur nul
lus, five ;tngulorum ad bafem unus DBA duph1s 
alterius D.A B. Tune enim B N, five b evanef-:
cente, requatio fiet y y = 3 x x + 2 e x - e c. 

Ex hujus autem requationis conftruél:ione tale 
elicitur Theorema. Si centro C, Afymptotis C S~ 
C 1', angulum S C T 120 graduum coútinentibus 
defcr~batur Hyperbola qua:vis P V, cujus femi~ 

· ~ 4 :¡~es· 

' 

.. , 
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'4X~$ qnf ~ v, e !i- ; produc e V ad ~' ü~ lit 

VB =: VC, ~ ab A & B aél:is utcunque reais ADJ 
B D concurrentibus ad Hyperbolam, erit angulus 
l3 AD dimidium anguli A B D, triens vero angu., 
li ADE quem· reéta AD comprehenditcum BD 
prodl;l~a, .Hoc intellig~ndum e,{l: de Hyp~rq9la 
q~ tranfit per punél:um V. ~od fi ab üfdem 
punél:is A & B aéta: reél:a: A d, B d conveniant ad 
conjugatam Hyperbolam qua: tranfit per A: tune 
extemorum angulorum trianguli a9 bafeµi, i~le ad 
B e~it duplus ªlterius ad A. . , . . 

P R 9 B. XLIII. 
Circulum per 'da"ta duo punéla · defcrihere. ·qui 

t:eéla'm pofttione datam continget. 

SU t1to A & B punél:a data, &.EF reB:a pofitione 
data, & requiratur cir~uluI{l A B E, per ifia 

punél:a defcribere qui cont~gat reél:am iftam FE. 
Junge A B, &; eaµ¡ hife~a in D. Ad P erige nor:-

. maletn 
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A malem D F occurren,~ 

tem reéta: F E in F, & . 
cl.rculi 'centrum inci~ 
det in hanc noviffime-' 
duétam D F~ puta iri ' 
C. Junge ergo C B; 
& ad FIE derfütte CE 
normalem, eritque ' E 
punétum coñt~etüs~ ac' 
C B, C E a:quales in.;: 
ter fe, utpote radii
circuli qua:fiti. Jani 

cum pun8:a. A, 'B, D, & F dentur, efto D B = a, 
ac D F = b; & ad determinandum centrum cir.~ 
culi qua:ratur D C, quam ideo die x. Jam in tri
angulo C D.B propter angulum ad D reétum, efr 

'v'D B q + D e q, hoc. efi: V a a + X X = e B. E~ 
& D F - De five b - X = e F. Et in triangulo 
reltangnlo C F E cum dentur anguli,, dabitur ratio 
Iaterum C F & CE; fit iíl:a dad e; & erit . CE 

e eb-ex . 
= - X e F hoc efr = - . Pone Jam c. B d d . ' . 

& CE, (radios nempe circuli qua:fiti,) reqi1~Ies inter. 
r hbb. . .1 · eb.-ex 
1e, & a e 1tur a:quatio vaa+ xx , - ·. d-·- ·. 

Cujus pa:rtibus quadratis & m1.iltiplicatis per 
d d, oritur a ad d + d d x x = e e b b - 2 e e b x 

+eebb { 
. . - zeebx-aadd + eex x. S1ve x x ~ . . Et extraél:a. 

dd-ee 

d
. - e e b + d V e e b b + e e a a - d d fl a 

ra ice, x -= d d . \ , . -ee 
In.venta eíl: ergo Iongitudo D C adeoque centrum 
C, 9uo circulus per punél:a A & B ~~fcribendus 
eft ut contirigat reéta.m F E., 

'-· 
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PRO B. XLIV. 

Circulum per datum pun
Oum defcrihere qui re
Oas duas pojitione da
tas continge.t:. 

Refol~itur ut Pr~p. 43, 
Nam dato punfro A, datur 
& aliud punétum B. 

.. 
.¡••'···· 

............ \.~ 
.'\ ·..•... •. 

F1 .......... ··.e 
''º?':· .• 

:• . .... . . .... . .... ,. .. .. 
\.,. ··~- Ci 

""\ 

ESto datum pun
él:um A, & fint 

E F, F G reél:x dure 
pofitione data:, & 
A E G circul us qua:
:fitus eafdem contin
gens, ac tranfiens per 
punél:um iíl:ud A. 
Reél:a C F bifecetur 
a.ngulus EFG & cen
trum circuli in ipfa 
reperiernr. Sit ifl:ud 
C ; & ad E F & F G demiffis perpen~iculis C E, 
-C G erunt E ac G punél:a contaél:us. Jam in tri· 
angnlis CE F, C G F, cum anguli ad E & G, fint 
yeéti, & anguli ad F femiífes fint anguli E F G, 
dantur . om1:es anguli adeoque ratio latcrum C F 
& CE vel C G. Sit ifl:a d ad e, & fi ad determi-
11andum centrum circuli qua:fiti . e, affumatur 

C F = x, erit C E vel C G '= e;. Pra:terea ad 

F C demitte normalem AH, & cum punB:um A 
detur, d1buntur etiam reél:a: AH & F H. Dican
tur ifl:a: a & b, & ab F H five b ablato F e five X 

reíl:abit CH - b- x. Cujus quadrato b b - 2bx 
+ x x adde quadratum ipíius AH, five a a & fum· 
ma a a + b b - 2 b X + X x, erit A e q per 4 7· I. 
Elem. fiquidem angulus A H.€. ex .Hypothefi fit 
refrus. Pone jam radios· circúl.it.A. C & C G inter 

. . {e 
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fe ~quales ; hoc eíl-pone ~qualitatem inter eorum" 
valores, vel inter quad.rata eornm, & habe~itut 

. eex x · 
requauo a a + b b - 'l. b x + x x = --. Aufer d-d . 
utrobiqu~ x x, & mutatis omnibus íignis· erit_ 

f exx ' 
- a a - b b + 2 b x = x x - --·-. · Duc omnia. . dd 
in d d, ac divide per d d - e e , & ev.adet . 
-aadd-bbdd+ 2bddx . . -

d d ;::: x x. Cu JUS requatrnnis ex-- e e . 

d
. fl ' bdd-dVeebb + eeaa-ddaa 

traéta ra 1x en x = . d d • -ee 
Inventa efr itaque lüngitudo F C, adeoqqe puri-.' 

. él:nm e, quod centrum efi circuli 'qrirefiti.' ) 
Si inventus valor x íive FC auferatur de h fü1~ HF ;· . - - . "" 

. -eeb + dVeeb'b-l- ·eeaa~ ddaa 
relh:i.b1tHC .= dd- '.·- - • . -ee •· ._ t ·· ·. 1 

eadem reqt'tatio qure in priori problemFt-te ,prodiitj~ 
ad t\eterminandum longitudine01 D C. 

•. 
PRO B. XLV. 

Circulum per data duo . pt~nfla .· 
Vide Prop. =.1. d .r: .1_ • 1 . ; e1crwere, qut attum Ctrcrdttm 

po/itione datum continge(. 

Slnt A, B punéta data, E K circulus poíitidne 
& magnitudine datus, F centrum ejus, ABE 

circul'us qureíitus per punéta A & B tr~níiens, ac 
tangens alterum circulum in E, & C centrum ejus. 
Ad A B produll:um demitte perpendicula CD, & 
F-G & age . C F, fecantem circulas in punéto con~ 
tafü1s E, a:c age etiam F H ,parallelam D G, & oc-. 
currentem CD in H . . His conftruétis die AD 

· vel. 
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vel D B = a, D G vel H ·F = h, G F = e, & E P 
(radiµm nempe circuli datiJ = d, atqµe D e = X : 

. R.~--
& erit e H ( = e D - F G) = X - e, & e F '1. f- e H q + H F q) = X X - 2 c :>C + e e + h b, at
qu~ e B q ( = e I? q + D B q), = X" + a a, ade-
oque CB vel CE= f,g:i; + aa. Huic adde 

..,.,, • .. 1 

E F, & habebitur e F = d + Vx X+ aa, -cujus 
quadratum d d + a a + x x + 2 d .Y x x + <f ~ re .. 
quatur valori ejufdem C F q prius invento, nempe 
x x - 2 ex+ e c + b b. Aufer utrobique x x, & r~ 

fiabit dd + aa+ zdvx x + aa =ce+ bb-2cx. 

·Aufer infuper d d + a a, &habebitun d y' x x + a a = a e + b b - d d - a a - 2 ex. Jam, abbrevi
anpi caufa~ pro ce+~ b- ~d- a~, fcribe 2gg, 
l$f habebitur 2 d y' x " + fl a = i g g - zc x, five 
'J. .¡ x x + a a = g g - ex. Et partibus a:quatio
nis quadratis, erit ddx x + dd aa = g4 - zggcx 
+dxx. Utrinque·aufer ddaa & ccxx, &refta
bit dd x '.(-ccxx -:- g4-ddaa-2ggcx. Et 
partibus a:quationis divifis per d d - e e, habebitur 

g4-ddaa- 2ggcx · . 
x x = d d _ e e · Atque per exq·aéhonem 

di
. ir. .o. _:.-ggc+"/g4dd-d4aa+dff..aa~c'. 

~. c1s aneL.1.a! x -. . ,:¡ d · ... · ~ -ce 
·· · · lnve,-it~ 
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Inventa ígitur, x, five longitudine Í) e, bifeca 

, '/i B in D, & ad D erige perpendicul um' D C 
-ggc+ dVg4-aadd+ aacc . .. 

= dd • Dem centro -ce , 
C per punB:um A vel B defcribe circulum A BE • 
nam hic continget alterum circulum E K, & tran~ 
fibit per utrumque punétum A, B. Q E. F. 

PRO B. XLVI. 

C'irettlum per datum puné1um defcribere qui datum 
r:irculum ,_ & reélam lineam pojitiene datam 
continget. 

,_ 

f M 
~ : . . ······-··•••11"••••• ªªJ'l<I••· ~ - ....... 
Q. ~ 

1 • 

SI T circulus ifie defcribendus B D, ejus ceritnun 
C, pun~hun per quod defcribi debet B, reél:a 

quam contÍnget AD, punétJllh contaétus D, cir.; 
culus quem continget GE 1\1, ejus, centrum F, ~ 
punéCum contal1:us E. Junge C B, CD, C F, & 
CD erit perpendicularis ad ADl atque CF fecal':>it 
circúios in punél:o contaél:us E. Produc C D ad 
Q_ ut fit D Q = E F & per Q_age Q.N parallelam 
AD. Deniq11e ~ B & F ad AD & Q.N demitte 
perpendkula B A, F N1 & a C ad A B &: F N per-

pendiculil 
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pendicula C K, C L. Et cum fit B C = C D vel 
,AK, erit ~K ( = AB - AK) = AB - J3C1 adeo-

'.que BKq = ABq- 2AB xBC + BCq . . Anfer 
hoc.de BGq,.& reíl:abit 2ABxBC-AB.q, pro 

~11a~rato de C K. Eíl: i~aque A B x 2 B C - AB 
;::: CKq; & eodem a.rgumento erit FN x 2FC....,FN 
. ~- , CKq . · • , 
:::: C L q, atque ad~o .A B + A B = 2 B C, & 

CL . 
F..J + F N = 2 F C. ~rnmobr~m fi pro A B, 
C.K, FN, KL, & CL, fcribas a, y, b, e, & e - y, eri~ 

YY ++'a ='BC, &cc-2CJ+ yy ++b= FC. De 
2.a 2b · 

· . cc-2cy+yy 
F C aufer "E C, & refrab1t E F = ,, 

2 !J 

H- +b- yy -~a. Jam fi punél:a ubi FN pro-
2a 

t-luB:a fecat reB:am A D, & circnlum G E M no· 
tentur literis H, G, & M & in H G produB:a ca
piatur H R = AB, cum fit H N ( = D Q_ = E F) 
..:_ G F, addendo F H utrinque erit F N = G H, 
adeoque A B - F N ( = H R - G H) = GR, 
& A B - F N + 2 E F, hoc efi ·a - b + 2 E F 
.= RM, &+a-+b + EF = ~RM. Q_uarecnm 

. cc-2cy+yy yy 
fupra. fuent EF = + .;_ b - , -

2 b - 2 ti 
":"""+a, fi hoc foribatur pro EF habebitur ~ R M 

e~ ·- 2cy + yy yy . 
::::: ' - ---. Die ergo R M d, & 

2b 2a · 

• d cc-2cy+yy yy 
~rit = - -. Dnc omnes ter· 

·b a 
minos in a & b; & orietur a b d = a e e - 2 a e y 
+ a y y - b y y. Aufer utrinque a e e - 2 a e y, & 
refra.bit abd~a.cc + .2(1,cy:;;: ayy-byy. Divida 

per 
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_ · .· abd-acc+ 2acy per a - b) & onetl.1r a_ b . y y. ~t 

d
. _ ac +.1aabd-abbd+ -a bcc . 

extra.ét:a ra ice l - --b ·v b , b a- - aa-2a -t b 
~ce conclufio~es frc ·aq&revia:i poílu~t. · Po~e , 
e. b:: d. e, dem a - b. a:: e .j; & ent fe -- fe 

~ zf y= yy, 'fü·e y =f ! vff.+ J~-fc. Invento . . . 
yfive KC vel AD, cape A:O = ¡::-_ vff +fe-fe, 

ad D erige perpendiculu~ D_C ( = BC) = I~~i 
'+ ~ AB, & centro C, intervallo CB vel ~D de-'
fcribe circulum BD E, nam hic t ranfiens per da
tum punétum B, tanget reétam AD in D, & cir-
culum GE M in E. Q. E. F. / 

Hinc circulus etiam defcribi poteíl: qui duos da
~os circulos, & reétam pofitione datam continget. 

Sint ením circuli dati R T, S V, eorum ceñtr~ B, 
F, &_ reéta pofitione data P Q. Centro .. F, ra.diQ · 
FS-:- B R defcribe circulum E M. A punéto B~ 
ád reét:am P Q.. demitte perpendiculu.m B P, & pr<r 
duét:o eo ad A ut fit PA = BR per A age AH pa. .. 
tllllelam P Q¿. & cifG\llu~ Qef<;ri.b.a.t\U' q\Ü . tranfea., . . . . . - . .. . . pe_E 

. 
_,,. 

, 
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_per punél:um B, tangatque reél:am AH, &. circuJ 
Ium E M. Sit ejus centrum C ; junge B C fecan~ 
'tem cfrculum R 1' in R, & eodem centro C, radio 
vero 'CR ~efcriptus ci-rculus RS tanget circulas 
R T, S V, & reél:am P ~ uc ex conil:ruétione m~ 
nifefium efi. . ' 

l? R Cf B1 XL Vft; 

Circul~m defaribere qtti per Jatum pt1~aum tra~~ 
fibit, & alios duos pofitione, &_ magnitu~in~ 
datos circulos continget. 

ESto. puñlt_um ~atum ~' ílntqne circuli poíitiqne~ 
& magmtudrne d:i.tl T 1 V, R H S, centra· ecr 

rum C & B, circulus defcribendus A I H centrum; 
ejus D, & punCl:a contaCms I & H. Junge AB, 
AC, AD, DB, fecetque AB produéta':cjrculuiµ' 
RHS in punétis R & S, & ¡,..e~ produéta. ·cifcu.! 

lunt 



GE O M,E T ·R} CAR V lvf. . i.i9j' 
1

. 

lum TIV in T & V. Et a plilncris D & b d€ipiffis 
perpendiculis D E ad A B, & D F ad A C occur
rente AJ~ in G, at'que G_K ad A B; in -triangulo 
AD!} erit A Dq-DB-q + ABq'= '2AEx AB. 
pér 1·3. U, Elein. Sed_DB =AD+ BR, adeoque , 
DBq = APq + 2ADx BR + BRq. Aufer hoc 
de ADq+ ABq, &-:i:t'.fta,bi~.ABq~ 2ADxBR 
-BR'q, pr0 .2AE x AB. Eíl: & ABq-BRq 
:::: AB - B R x A B + B R = AR x A~· .~1are 
AR>< AS- 2AD X BR = 2AE X AB. ,, Et 
ARxAS-2ABxAE A 

~ BR ~z Th . 
Et íimili ratiocinio in triang. ADC emérget iterúm: 

A
D _ TA V - 2 C Al" n, RÁ S-'2 BAE 

z - C T · ,uare . B R 

= TAV-:-2CAF. E TAV ........ RAS+ ?.EA~ 
CT t CT BR 'BR 

·== 2éAF~ Et TAv _ R.As + 2~~E x. e T 
CT CT BR BR . 2:AG = A F. Unde curn-íit -AK. AC: : ÁF . .AG, erit 

-=-,----~~~~-~~ . 
AG == TAY _ RAS+ 2BAE CT . _ A -fi. 

C T B K B R x 2AK u el.' 

2KAE · CT ; .· ·. 
hoc de AE five - . - -- x - - , & refiab1t GE · ·cT 2A:K , 

1 • 

=RAS_ TAV _ 2BAE + 2KAEx CT, 
BR -CT BR CT -2AK 

Unde cuin fit K C . A K : : GE . DE ; erit 

DE = R.As ~ TA V;_ 2BAE + .2KAE x CT • 
BR CT BR CT 2KC 

In A B cape AP qua: fit ad A B ut C T ad BR, 
. 2PAE 2BAE 2PKxAE 

& em e T ==· B R ; adeoque -e T~ 
N ;;2BÁE 
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2BAE 2KAE 
·:::: BR . - CT , adeoque 

=--~~---~~~~~=--:--=: ·- . 
DE .:_ R_A_S _ 1_'A_V _ iPK><AE ')( ~.Ad AB 

BR - CT CT · 2.. C .·, 
. 

. . AQ_ ~ RAS TA V 
er~ge ergo P~tpend1culum . = BR - e 1-;- X 

CT . · . . PKxAE 
--, & m eo cape Q O = K C , & erit :lKC _ 
AO =DE. 

~~D~D~C~&~~~~DO~CD 
erunt ºfirnilia, quippe quorum anguli ~d O & K 
funt ra1:i, & latera (KC. PK:: A E, vel DO. Q,O) 
proportionalia. Anguli ergo O Q_D, K P C a:qua.· 
les f unt, & proinde Q_ D perpendicularis eíl: ad C P. 
~arn_pl:;nem fi agatúr A N parallela C P, & occur
rens QP in N,angulusANQ_erit reétus,~trianguli 
A QN, P C K firnilia; adeoque P C. K C:: 4 Q 

RAS TAV CT 
A N. Uncle cum A Q_fit J3R - CT x_ zKC' 

. RAS TAV CT 
AN erit BR - C T .x ,,pe· Produc AN ad 
?--1 ut ·fit N :M = A N, & erit AD = D M, adeo
que circulus qua:fitus tranfibit per punétum M. 
Curn ergo punétl1rn M darnm fit, ex his, fine ulte
:riori Analyíi_, ta.lis emergit Problematis refolutio. 

_ In AB cape AP, qu~ íit ad AB ut G T áa BR; 
junge· C ;p eique parallelarn age A M, qua! fü ad 
RAS. TAV . 
BR ..:.:.. C T ·, ut C T ad P C: & C:Pe -Prob. 45. 

per puna'a Á & M defcribe circuln1n AIH M qui 
tangat alrer2trum circulorum TIV, RHS, & ideni 
~irculus. tanget· utrumql1e. ~ E. F. , 

Et 
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Et hinc circulus etiam defcr.ij>i pótefr qui tres 

circJJlos pofitione & magnitudine datos continger. 
Sunto· trium datorum circulorum radii A, B, C, & 

centra. D, E, F. Centris E & F, radÍis B ~ A, 

C ~ A defcribantur duo circuli, & tertius circu· 

Ius qui hofce tangat, tranfeatque per punétum D. 
Sit hujus radius G, & centrum H, & eodem cen· 

tro H radio G + A defcriptus drculus con~ingét 
tres primos círculos, ut fieri oportUit. 

P R O B. XLVIIi. 

Si ad extremitates fili DA E circtt p4xiUrmí 
¡l labentis appendantur pondera duo D & E¡ 
quqrqm po~dus E lt!bitt~r per lfne,am obliqutt~ 
B Q : Invmire locuni pon'(ieris E, uhi ponder" 
h~c in ttquílipr¡o confiflunt.. · 

Púta facS:utn; ~ ipfi AD age. pilrallelam 11F qua! 
fit .ad A E, µt pondus E aQ. pondus :P'. ~t 

~ pur:iB:is A & F ad linea.ni BG demitte perpendi
cula AB, FG. Jam cum pondera. ex Hypotheft 
fint ut 'line~ AE, EF, exponantur pondera per li~ 
neas iíl:as, popdus D per lineam AE, & pond.us B 
per li~eani E F. Erg0 Corpus E proprii pbnde~ 
ris vi 'direét:a E F tendit verfus F, & vi obliqu~ 
EG ten4it verfus G. Et idem Corpus E, p6nde.;; 
tis D vi direét:a A E, t.rahitur verfus A, & vi ob..,. 
liqua BE, trahittlr verfüs B. Cum ita.que pondera 
fe mutuo f llfüneant in a:qnilibrio, vis qua pondus 
E. ttahithr verfus B requalis eífe debet vi contrarire 
qua tendit verfus G, hoc efr BE :rqualis eífe.de-
bet ipfi E G. Jam vero datur ratio AE ad EF .e~ 

N % Hypo-
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Hypóthefi, & propter datum angulum FEG datur 
etiam ratio .~E ad E G cui BE a:quailis eft. Ergo 

.. 

A ... ·" .. 
.. .· ... 

~ 

D 

. ·' 
1 

~ .. . . . ... 
: ~'" 

p~·· . e 

d~tur ratio A E ad B E. Datur etiam A B longi~ 
tudine. Et inde triangulum ABE, & punlhun 
E facile dabitur. Nempe die A B =a, BE= x, 
& erit A E = .Y a a + x x, fit infuper AE ad BE in 

data ratione· d ad e, & erit e V a a+ x x = d x. Et 
partibus :rquationis quadratis &. red-uét:is, e e a a 
· ea 
::=: d d x x - e ex x, five = x. Inventa 
. Vdd-ee 
eft igitur longitudo BE qua: determinat locum 
ponderis E. Q E. F. 

Quod fi pondus utrumque per lineam obliquam 
clefcendat, Computum fic iníl:itui potefr. Sint 
C D, B E obliqua: linere pofüione data: per quas 
pondera ifta D & E defcendunt. A paxillo A ad 
bas lineas demitte perpendicula A C, A B, iifque 
produéliis occurtant in punét:is G & H linea: E G, 

DH, 
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D H, a pond~ribus perpendiculariter ád Horizon
tem ereéhr, & ·vis qu~- pondns E c9natu-r d~fce11-' 
dere j uxta lineam perpendicúlarem, hoc eff to ta 

· gravitas i,Píius E ~rit .ª.<;l. 
· ' ·viní ' qua pondus idem· 

· conatu1" defcendet..e' Jux
ta lineaµi obliquam' BE. 

·· · ut G E ad B E, atque 
vis qua ·conatur juxta 
lineam iftam obGqu'am· 
BE defcendere erit ad 
vim qua conatur júxta· 
lineam AE deftendete, 
hoc eft ad vim qúa' fi''"'.<~ 
lum AE difienditur ut 
BE ad ,A E. · 'Adé~que'· 
gravitas · ipíius E, ~rit . 
ad teníionem fili AE ut 

GE ad A E. . Et eadem. ratione gravitas ipfiu~ n· 
· erit ad teníionem fili AD ut H D ad A D. Sit 
itaque fili totius DA+ ÁE longitudo e, íitquépá~' 
ejus AE = x, & erit altera pars AD =e - x . . : Et 
quoniam efrAEq-ABq=BEq, &ADq-ACq 
= C Dq, fit infuper A B =a, & AC = b, & ·erit 
BE= Yxx- aa & CD = Yxx- 2 ex+ cc-bb. 
Adha::c cum triangula BEG, . CDH, dentur fp'ecie, 
fit BE. EG:: f. E, & CD. DH; :fg, & erit EG = ~ 
E f Y x x - a a~ & D H = ~ V x x - 2 ~ x + e .e - b b 

~1amobrem cum fit G E . A E : : pondus E . ten
fioµem A E. 'Et H D. AD:: pondus D. t~nfio
nem AD, & tenfi0nes ifia:: a::quentur in ter fe, e~jt 
E Ex . 

teníioni A E .-= · teníioni A~ 
fVxx-aa ' 

Ni ::¡::::De 



.. . . .. +ggfc , 
··g~ b. -iog~ · -ggbb 

. ,x4 . ó ,x3 xx- 2DDcaax 
~D ·· +z'DDc ·, -PDcc · ·· · ··· 
. -/_ .. ·. · · · . + pva.q . 

:+ ].J'D q· a q = o-. . 
Si cafum· peijde.ras ·quo hoc · P!ob.le~a per Re

gulani & circinum ·conllrui queat, pone pondus :p 

'a~ .' pop.d~s r. ~t .fat:io :_: ~ ad ~~tione~ ~ ~, & 

~ad~t g ~- p, a_d~oíl.u~; vi~e· pr~céde~1tis <?quatio

~~ liabéb~tur· h<?-c :~ Í~ ~ ~ - 2rzapx + ~a~c=q1 
. : . ~ : . ·:,tr:. . . 
~V~ ~ :::; a -f- -h~ 
... ,, J 

PRO B. XLIX; . ~ ,/ ; . . . ~ ' . 

Si 4J {ilu~ -.D .íf. C B F cirFa paxiUos· duos- A, ~' 
· /~bité'app~nd~~tur ~ria pondera D,E,F~ D & F 

ad e~frémit~fe.s fi/i & E ad medi1tm eJft.s pq1J· 
ffum· C, inter p~xilfos po/itum: Ex datis pon
~eri~us & Ji.tu páxiUor~m i11vmire /iturripunc'fi 
C., · ~1 q~o_d metljum po~4ª.f appef!ditur ubt' pon· 

. ~er.~ ~on[if!un;t ú~ 'fqt1~lbrto. ._ . . ' · 

Cu M t~~nfio. fili AC requetpr t~nfloni fili AD, . 
& tenfio "fih B C tenfiom fili B F, tenfiones 

fflorum A e, Be, E e erunt Ut pondera D, F, E. 
~ ":- ·- ._ -·- . ·".. . ... . . .. . . .. . ln 

.\ .. 
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lá eadem ponderum ratione . cape p'artes filormn 
C 91 (J ~; C l. _ O~mpleatur trlangul_1:111C G H 1J ' 
:Piiedl'i<t I:C~ d~nG:é ea . ' _, / ', .J (e; • ~ 
ccéútrat <'.:lH·in K, , . A . .' · , ~ 
& erif GR= KH, 
& cK'::: ~·et, adeo
que e centrnfn gravi
t!atis tríañguli G H l. 
Nam ,pc:¡r ,. C agatur 
ip!i C E perpendi
culare p. <i. & huic 
a púnáis G !X H _ 
perpeñofcülaría. G P, D \ :' l '· 
H Q, . Et fi vis qúa > • ' ~ 
filuiñ .A e vi poñae~ ·@ . . 1 

( 

rjs D trahit p-qnétum r !JJ 

(: vérfus A, exponatur per Iineam G Ct _ ~iS tf u~ 
filüm ifl:üd t:fahet ídem punlt:um verfus P 1expdtle• 
t.ur per iiñeam C P, & vis qua trahit iíJud vérfuS' 
K exponeí:µr Pfr liñeam ·G P. Et fimiliter vires 
quibus filum B C vi ponderis F, trahit ideni-pun
étum C verfus B, Q & K, exponentur per lineas 
CH, C ~ H Q; & vis qua filum CE vi ponde
ris E, trahit punétum illud C verfüs E, exponetµr 
per lineam e l. Jam cum punétum e viribus a::qui
pollehtibus fufl:ineatur in a::quilibrio, fumma v1ri
uin . quibus fila AC & BC, fimul tralíunt punétum 
C verfus K, a::qualis erit vi contraria: qua fi,lnm 
E C, trahit punétum iuua verfus E, hoc eíl: fu¡n
ma G P + H <¿ a::qualis erit ipfi C I ; & vis qua. 
filum AC trahit punétum C verfus P, :rqualis etit vi 
contraria:: qua filum BC, trahit idem punétum C ver~ 
fus ~ hoc éft linea ·pe a::quaUs linea:: C~ ~ª":" 
te cum P Ci, :C K & Q_ H parallel:r· fin¡, erit 'eti¡\lñ , 

G~ ~ ~F, · ~ CK (== GP: H~) ~~~~t_: 
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Qpod erat oftendendum. Reíl:at itaq:i;.1e triangu-
1.um G CH determinandum, cujns. latéra G C & 
H C, dantnr, una cum linea C K, qua: a vertice 
C ad medium bafis ducitur. Demittatm itaque a 
verdee C ad bafem G H perpendiculum .C L, & erit 
GCq-CHq=KL= GCq-K_'Cq-GKq. 

2GH · 2.GIC 
Pro· 2GK fcribe GH, & reje&:o communi divifore 
GH, &ordinatisterminis, erit GCq...:. 2KCq+CHq 
= 2Gl(q,fivev~GCq-KCq.+~c~r, ,GK. 
Invento y K vel KH, dantur fimül angul1 . GCK, 
~CH, five DA C, F B C. ~1!1r~ _a\S~nétis'"A' & 
B . n datis ifiis angulis D A e; 'F B·C ·4i;ic lineas 
A C, B O concurrentes in p~nao· ·e; ~ ifiud C 
erit p'unéÚ1m quod quaoritur. · .';_ · 

Cret~rum qurefi:iones., . omne's q~1~ . fütit 1 eJMdem 
gen~ris non femper .ó,pµs .eíl: ,per ·Atge~tatn :figilla
t;ii;n fc;>lvere; fed ex' f?.lpfi.oi;6 ~mi~s p!eruffiq1;le ;con~ 
~e~atur f~lutio_ alt~{iu~. llt fi ~·ám ' pro_p?~éretur 
b~<? ql_:l~füoJ 

,, l . ::..... { .... 

Fi~o. 4 CD B in dat# pa~tes A C, .c·iJ,, D B di
. · vifo & .extremitatjbus. ejus ad paxillJs dups A, 

B pojitione datos íigati}, ji ad ft!nél'tf. ~ivifio· 
num C ac D appendantur pon.der~ d~o Ji,. & F; 
ex dat~ pondere F, 6· ji tu prmc1&r_um .C. :a' D, 
cognofcete pondtu E. -, ' · . . . . , .... 

~r ,1 j i,,..., , ! 
I 

EX. pra::ce~entis Prol,Jlematis . folut~one {a¡~is fa
cile ·colloigetur h:rcce foluuo hun1s~ _ ]¡>¡oduc, 

lineas A C, B D, donec occurrant lineis D F, .GE 
i_n. G &.If? ~·-erit pondus E a<;l pondu~ F ut DG 
~CR ' : 
1 i . Et . 
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Et hinc obiter patet ratio compone!1di fiate~ 
•• t t 

t r· 

. /o 
•' .......... 

...... ~· 
'· 

......... · ·· .... ~ .... 
_../ .\ G. 

t H,: 

' .. , '""' . 1#, ..... 

' - "' 

1 ~ .... ;:. 

ram ex folis filis, qua pondus corporis cujuf vis E; 
~x unico dato pondere F cognofci poteíl:. 

f RO B. L. .. ,_ 

Lapide in puteu,m decidente, ex fono lapidis frm
dum percutientü, aétitudinem putei cognofcere. 

Sr'T altitudo putei x, & fi lapis motu .unif~r.ri:li
ter accelerato defoendat per f patium quodlibet 

datum a in tempore dato b, & fonus motu unifor
mi tranfeat per idem fpatium da.tum a in tempo-
re dato d, lapis defcendet per f patium x, in tem-

por~ .b .Y l:, fonus autem qui fit a lapide in fun-
a . 

dum putei impin~ente afcendet per ~dem fpatiµm ~, 
111 



• 1 

2.ú2 Refalutio ~4/ionum 

in tempore dx. Ut enim funt fpatia. gravibus 
a 

decidentibus defcripta, ita funt quadrata tempo
rum defcenfus. Vel ut radices f patierum, hoc 
efl: ut Y x & V a, ita funt ipfa. tempera. Et ut 

fpa.tia x & a, per qua: fonus tranfit, ita funt 
r • X 

tempera tranfitus. Ex herum temperum b v -
a 

& d X ÍUmma, conflatur tempus a lapide demiffo ad 
a 

fonus reditum. Hec tempus ex ebfervatiene cog· 

nofci poteíl:. Sit ipfom t, & erit by!:.. + d x = t. 
- d.) a 

'A ·' X • d X E "b d . e , h v ·- = t - --· t partl us qua rans 
a a ~ .. 

hhx '2tdx ·ddxx · . 
--:- = t t - - + --· -. Et per reduéhon~m 

a · · a - · .aa - . · · · 

'2 ad t + a_b b · J a a.t t . .. . 
x x = d d x - -;¡;¡· Et extra.éta rad1ce 

ad t + !,a b b· a b 
x= dd -zddvbb+ 4 d t. 

- ., 

·pROB . 
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PRO B. LI. 

Dato globo Á, .pofttiqne parietü- DE, & centri. 
gtobi B a pariete dijla·ntia ~ D .; -invenire. mo
lcm globi B .ea lege, ut in fpatiú libéris, & vi 
gravttatis deftitutú, ji gtobtU A, cujtu centrum 
in linea B D, qu.e ad parietem perpendicrtláru 
ejf, ultr4 B pr.oduffa confi{tit, uniforftfi cum 
motu verft1s D Jeratur donec ü impingat in 
alterum quiefcentem globum B ; globru ifte B 

. Po.flgu4~ refteéiitur a paricte, denuo occurrat 
globo A in dato punéf o C. . _ ~ _ . , 

. 

S 1 T globi .A eeleritas ánte relleéHonem a &.erit_ 
per ·P ~o i. XII. F· 92. celeritas globi A p~ft. 

r~flexionerh. = ª ~: ~B~ & ceforitas globi B pofr 

a . . 2 ·aA E 1 . 1 b. A d re e:poner:n =A+ B. rgo ce entas g o 1 a 

cele'ritateit) globi B efl: ut A - .B ad 2 A. In G P. 
cape g D = G H diametro ·nempe .. globi B, ·&cele~ 

. J .. 
' ' . \ E . 

ritates iíl:re erunt ut GC ad G.g + g C. Nam ubi 
Globus A impegi1'. i.n globúm B, punltum G quo.d 
in fuperfrcie glObi B exifle,ns movetur in linea AD;' 
perget per fpatium 'G g atítequam globus ille B ío-i.-· 
pinget in parietem, & p·er fpatium ge pofl:quai:fra 
( · - · · · · , . J;ariet~ 

. .¡, 

. " 



204 Refolutio. 0!._teflionum 
pa.-iete refl.eétitur; hoc eíl: p.er téltu~ fpatium 
G g + g C, in eodem . tempore quo globi A pun· 
aum F perget per fpatiuin G C, eo ut globus 
uterque rurfus conveniant & in fe mutuo impin~ 
gant in punéto dato C. ~amobrem cum dentur 
intervalla B C & C D, die B C = m, B D + C D 
= n, & B G = x, & erit G G = m + x, & G g 
~+ gC = GD + DC·-2g:P= GB+BD +DC 

~ ~ 2GH=x+ n-4x,f~~=n-3x. Supraerat 
A - B ad ·2 A ut celerit::\;~ f;lobi A ad celeritatem 
globi B, & celeritas globi A ad celeritatem globi B 
ut G e ad G g + g e, adeoque A - B ad 2 A Ut 
G C ad G g + g <;:, ergo cum fi t G C ...:_ m + x, 
& G g + g C = n - g x, erit A- B ad z A ficut 
m + x ad n - 3 x. Porro globus A eíl: ag globum 
B ut cubus radii ejus AF ad cubum· radii alterius 
G B, hoc eíl: fi panas radium A F eífe s, ut 5 3 ad 
.x3. Ergo 5> - x3. zs3 (::A- B. zA):: m + x. 
n- 3 x. Et duétis extremis & mediis Íó. .fe habe· ' 
bitur a:quatio 53n-35lx-nx3 + 3x4 = 2msl 
+ 2 x 53, Et per reduél:ionem 3 x4 - n xl - 5 5lx 

'+ 3 s n · · · · , = o. CuJns a:quat10111s coníl:ruéhone -zpm 
dabitur globi B femidiametér x ·; quo dato ~atur 
etiam Globus \lle. Q. E. F. 

Nota vero quod ub:i punétum C jacet ad con· 
trarias partes globi B, debet fignum quantitatis 2 m 

· · r 'b' · + 53 n mutan, & 1cn 1 3 x4 - n x 3 - 5 53 x + ~ =o. 
' .. 2 S' m 

Si datus eílet Globus B & qua:reretur Globus A 
ea lege ut globi duo poíl: reflexionem convenirent 
in C, qua:füo foret facilior. Nempe in inventa 
a:quatione noviffima fupponendum eífet x dari & 
s qua:ri. Qua ratione per debitam reduétionem il
lius a:qu,ationis, tranflatis terminis .....:.. ~ 53 x + 53 n 
...- z53 m ad a:quationis partem col'l.trariam ac di· 
v~f~ ~ltraque part~ p~r 5 x - n + ~ '"!' emerge~e~ 

. .. - , . 3 x~-
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. ~ i 4 
- · n x 

3 
::;:: s 3. Ubi per folam extraétionem 

5'"-n+2m · ~ 
radicis cubica: obtinebitur s. 

<zyod fi dato Glo~o utroq; qua::eretur. punll:?m 
e in quo poíl: reflex10nem ambo in fe mutuo 11n
pingerent : Cum fupra ~erit A - b ad 2 A ut GC 
ad G g + ge ergo ' U1Vertendo & componendo 
3 A - B erit ad· A - B- ut 2 G g ad diftantiam 
ql.lrefita~ G C. . 

P R O B: LII. 

Si glo!Ji duo ·A . & B tenui jungantur· filo P Q_; 
& pe11dente globo B ~globo A, fi demlttat/tY. 
globPU A, ita ut globPU uterque fimul folagra
vitatú vi in .eadem linea perpendiculari .P R._ -
cadere incipiat; . dein globul inferior B, pojf
quam a fundo feu plano horizontali F G {ur
jum refleélitur, fuperiori decidenti globo A -oc
currat 'in punilo qúodam D : Ex data fili fon- , 
gitudine P R._, & puné1i iUiiu D a f ando dt-
ft antia D F, inveniri altitudinem P F, a qua 
·globru fuperior A ad hunc ·effe{fom demitti debet. , 

SI T fili P Q_ longitudo a. In perpendiculo 
P Q_ R F ~b F. furfum cape FE a:qualem globi 

inferioris diametro Q_ R, ita ut cum globi -illius 
pl.lnéhun infimum R incidit in fundum ad F, pun
él:um ejus fopremum Q_ occupet locum E; fitque , 
E D diíl:antia· per quam globus ille pofiquam a 
fundo refleél:itur afcendéndo traníit antequam glo- · 
bo fuperiori decidenti· occurrat in punél:o D. Igi
tur ob datam punél:i D a fundo di.(l:antiam D F, 
globique inferioris di~metrum E F, dabitur eorum 
differentia DE. Sit ea = b. Sitque altitl.1do per 
qnam globus ille inferior antequam impingit in 

fundum 



fund-qm ca.dendo defcriqit RF vel Q_E ~ "' fiqui~ 
dem ea ignoretur. Et invento x f1 eidem ;i~dantur 
E F & P Q_ habebitur a.iticudo ·P f," a · qu~ glqbu$ 
fuperior ad effeétum defidera.tuµi dem#~i deber.' 

Cum jgit-q.r fit P Q = 11; &. . 
QF- = x, ·erit P E -;- a+ x, Au .. 
fer DE feu b; & reíl:abit P D =. 
a+ x-: b. Eíl: ~ut~m tempns ~e
fcenfus globi A ut radix f patii 
cadendo defcripti feu v' a+ x -b, 
& tempus defcenfos gl~bi alterius. 
B ut radix f patii cadendo defcrip-
ti, feu v' x, & tempus afcenfus 
ejufdem ut difl:erentia r'adicús il
lius & radicis fpatii quod cadendo 
tantum a Q_ ad D defcriberetur. 
Nam hrec differentia eíl: ut t:em
pus defcenfus a D ad E, quod re .. 
quale eíl: tempori afcenfus · ab E 
ad D. Eíl: aute~ differentia illa 

vx -v'x-b. Unde tempus ·de
fcenf-µs & afcenfl,ls conjunét:iµi erit 

ut z vx-vx-b. ~amobrem 

. 

A 

p 

·r 

(J)Q_ ] 

· R 

E 

cum .lioc tempu~ a:quetl,lr t~rnpori 
{l~fc~nfus · globf f u?erioris erit F "G 
Va·+ X ::_" = 2 V X - v; - b~ 'Cujtt~ requatio· 
pis partibt;is .quac;lra.tis ha~ebitur a+ x...: b = 5 x 
- b-4 yx_ X,,.-/j_X, fou a= 4x- A 'V'x X-bX 

. , 7 ' 

~ ordÍna}:a reqµª-tiqrte 4 x · - a = 4 v' x -x - b x. Cu· 
jus partes iterUII! qu;i.dr:ando oritur 16x x - 8ax 
+ aa = 16xx- 16bx, feu aa = 8ax - 16bx. 

Et divifis omnibus per 8a - 16 h, fiet /J ª - = x. 
· 8a-16b 

fac igitur ut ~a- ~g b ad a ita a ad x, & habebi· 
tur x .feu Q E. ~ E. I . Q?od 



) 
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. <¡l;lo~1\ ~x, ,dfl.tg" Q._E- ·q~~rere;~~-Ji~i l~:>ngi~tlqp 
p Q [~~ a~ .ead~m _;rqu_7t-t~ .ª q ~ a~':-::- .1qb ': 
e:xtrahenao· affefilm ·r~c,!1c~m · quadrat1cam tfuret -- - . 
a= 4~ ~ v ~6~~-,.: - !6{~ :·.td eft: fi . ft1mtts~Q..Y 
Íned~!!! pr-0p0Tt!Ql;!~!~!Jl mter 'Q_D & Q_ E, efit . r Q = +E 'Y. Nam q)~dia illa ~roportionalis e.rit 

V x x :x '.;._ b, féu v ,tx ~ b :x · quod fubduB:um de x> 
feu Q_E relinquit E Y; · etijus quadruplu:µi . eft 

• ' • \ 1 , ) , ·~ r t ... 

11-x-4.Y~~..-~~. , · 
·. Sin vero e~ datis tum Q_E feu x . tum füi lon
gkuditie P ~ feu a, qurereretu.r punétum n ·ia quo 
globus fuperiei:. in inferiorem incidit; punét:i iUius 
a dato punéto E difiantia DE, feu·b, e pr~edente 
:equatione a. a = 8 a :x - 16 b x, eruetur transferen
do a a & 16 b.?". ad ~q1:lationjs . panes c911qarias 
cun;i íignis mutatis, & omriia dividendo per 16x. 

O
. . 8a:x-aa.._b F . . . 

netur emm . .- _ -:- · . . ac 1g1tut\tt r6 'f> · 16x . .. · ,.,_~ --
ad 8 x __:a ita a ad b, & habebitur h feu DE . 

Haétenus fuppofoi globos tenu.i filo c¿nnexos 
íimul dimitti. ~10d ii nullo conne!<i filo diverfis 
temporibus dimittantur, ita ut globus foperior fr.. 
verbi gratia prius dimiífus, defcenderit per fpatium 
P T antequam g1obus alter incipiat cadere, & ex 
datis difiantiis PT, P Q_ ac D ~ qurei:atl,lr al~it~dq, 
p ~ a qu~ glo bus fu perior ~imi Et~ de~et ~a !~ge . ut · _ 
in inferiqre1i; i~cidat ad punétl.~m ~ ~ ~~ PQ_-: a> 
DE= b, P :r, =e, & Q.E::;::: x, Be ept PI;> -;- a 
T X - bu~ fü¡;>ra., -Et. temp9r~ quibus globus fupe
rior c,:adendo· défcribat fpatia FT ac ·TIJ, & globus 
inferior p-rius cadendc:>-dein reafcendendo defcribat 
fummám fp~tiorum Q_ E+ E'D erunt· ut -rr T, 
~p D-v'~ T, r&-i v'QJ..-v'q_D. hqc efi; ;qt v'c, 
v'a+ "'.- b-Y. r, ~ ; v'x "T"" v'x -b. A~- ultima 
dno tempora,proP.tere!;lquod fpatia TD? & ®+ ED 

íimül 



ibB RJ(Jlntio R#lfjliom1m 
fimu"l defcl'ibuñtur, a:q:na'lia fünt. E-rgo Y a + ·x - ú 

____._ 

- .Ye = 2 • .Y x -V, x - b. Et parÚbu~ quadratis 

~ + e-:: 2 V e a + e x - e b - ' 4 x - 4 V x x - b x. 
Pone 'fZ + e '- e, & .a.:.... b ,'= f, & erit per debitam 

Teduétiohem 4x- e+ 2 Vcf+ ex= 4 Vxx-bx 
& partibus quadratis e e - 8 ex+ 16 x x + 4 6 f 
·+4!=°"+ 16x-4ev'cf+cx= 16xx-'J.6bx.Ac 
deletis utrobique 16 x x & pro ee + 4 e f fcripto m nec 
non pro 8 e - 16 b, - 4c fcripto n, habebiturpcrde--

.bkta.~ reduéHonem 16x-4e.Ycf+ ex= nx-mi 

Et p;irtibus quadratis 256c f xx + 256 cx 3 - 128cefx 
- 128cexx+ 16ceef + 16ceex = nnxx·-2mnx 

+2-56cf 
+mm. Et ordinata a:.quatione 256 e x3 -128 e e x~ 

nn 

-128cef· +16ceef . . . • 
.+ 16c e ex_ .mm = o. CuJuS a:quat10nis 
+ . 2mn . 
confl:ruét:ione dabitur x feu Q_ E, cuí fi addas datas 
difiantias PQ_, & EF habebitur altitudo PF quani 
oportuit invenire. · 

.J •• P R O B. LIII. 

Si glob.i duo quieféentes Juperior A, & inferior B 
diverjis temporibus dimittantur; & g,!obus in· 

· · ferior eo temporh momento cadere inctpiat t1bi 
fuperior cadendo jam dffcripjit fpatium P T; 
invenire loca a,, (3 qrue globi iOi cadentes 
occupabunt ubi eorum interva!lum -w,;t dato 
aquafe eft. 

1 • 

e U M dentur difiantia: PT, P~ & tr;¡ X die pri· 
. mam a, fecundam b, tertiam e, & pro P q;¡ feu 
fpa.tio quod globus .fuperior antequam pervenit ad 

locnm 
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Iocum ,qua:Gtvm , tt cadendo defcribit 
Jam tempora. quibus globtis fu
peri~r - defcribit fp~iti:i P '~,. P'?J' 
T'lJ, & in.fer:iorfpatium .Qx_ funt; 

pon~tur x 

ut v'.PT, v'P'1J', "'.'P-zr - vPT, & 
vQ_x. Q}iorum temporum.pófr.e
riora duo, eo quod globi caden
do fimul defcribant fpatia T'1J' ~ 
Q_x, funt a:qualia. Unde & 
v'P'lD' - vPT requale erit v Q.x. 
EratPqr. = x, & PT =a, & ad 
Pqo addendo '7fi- X feú e & a fo.m
m::¡. aufercndo P Q. feu b habebi
tur Q.~ = x +e- b. Qla!Il
óbrem his fubfl:itntis fiet .Y x 
.._.¡a= v__x +e- b. Et zqu~
tionis partibl.ls quadtatis" orietuf 
:x + a - 2 Y a 'Jé = X +.e - b. 
Ac deleto · utrobique x, & ordi
nata a:quatione habebitur a + b 
- e = 2 Y ax. Et partibus qua
aratis erit quadratum de a+ b 
-:- ':Etju~le 4 ax, & quadratum 
illud divifum per 4 a :rqtiale x, 
feu4a ad .a+ b-c ficüt a+b 
- e ad x. Ex invénto atitem x 
feu P'U datui glób'i foperioris 
oecidentis Iócús qua:fitus «· Et 
per loco1'.um diíl:antiam fimul 
datur etiam locus inferioris a: . 

T ,, ----
V 

.B .. 

.. J!. 

X• Jtt.: •• ., .. ...... , \ 
.• '\ 

I \ ~ \ i ,., 
\ ~ 

' ::l ....... ····· 

. . Et hinc íi punétuni . qii~áatur ubi glohus fupe.;; 
· ~10r cadendo fandem irnpinget jn inferiorem ; po

nerído difia.ntiarn ,;. 4 nullarn el.fe feu delendo e, díc 
+~ad a+ b ut .ª + b ad x, feu P'W, & punaum ~ 
~lt QUod qua:ris: 

o 
( 



2. lo Refolutio f2.!ittjlionum 
Et víCiíftm fi d~tUT p'unétum illud :r;, vel x in 

quo globus fuperior incidir in inferiorem, .& qua:
t:atur locus T quem fuperioris globi decidentis 
punétum imum P tune occupa?at cum globus in
ferior incipiebat cadere; quomam eíl: 4a ad a+ b 
uta+ b ad x, feu duétis extremis & mediis in fe 
4 ax = a a + 2 a b + b b, & per requationis d~itam 
ordin:itionem a a = ·4ax- 2ab- bb; e;xtrahe. tadicem 

quadratícam & prnveniet a= 2 x-b - 2 V x x - b x. 
Cape ergo V 'Ti1' rned.iam proportionalem inter Po & 
~' & verfus V -cape V T =V~ & erit T pun
ltum quod qu~ris . .. Nam V 'Ti1' erít = vP; x 'Q._-a-

hoc eíl: = v' x x x :- b f eu ::;:: v' x x - b x ; cujus 
duplum fqbduétum 'de 2· ,c"- b, feude 2 P'1J' - PQ, 
hoc efi de P Q. + ~ Q_'Tir· relinquit PQ_ - 2 VQ.. feu 
PV-V~ hoce4 PT. 

Si denisue globortpn, -po.íl:quam fope~ior incidit 
in .irJ.feriorem, & itn etn in fe invicem faéto infe-

-rior aeceleratur, fup·eriór retardatur; dt'.fiderantur 
loci ubi ínter cadend.lim diíl:ant'iam datre teéta: 
requalem· acquirent :. ~rerendus etit primo locus 
ubi fuperior impingit 'in inferiorem; dein, ex cog· 
njti~ tum magnitudini~us globorum tum eorum 
ubi -in fe impiqgunt celerita.tibus inveniendre funt 
.celeritates quas proxime' poíl: reflexionem habebunt, 
idque p~r modum P Ro 13, XII. pag. 92. Pofiea 
qurerenda funt loca f u.ip.nÍa ad qure globi . celerita·· 
ti bus hifce fi furfum f erantur afcenderent, & inde 
co~nofc~nn~¡ fpatia qure globi daris t~mporibus 
poíl: reflexionem cadendo defcribent~ ut & diffe
rentia ' fpatforum: & viciillm ex a!fumpta illa dif· 
(e.tenti::i; per Aqi¡.lr,!in' regre9ietur ad ipfa fpatia 
éadendo defcri pta. 

Ut fi globus fuperior incidit in inferiorem ad 
p..un&um 'Tir, & poft reflexjonem celeríta.s fuperioris 

deor· 
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deorfum tanta. fit, ut 4 f urf um C.lfet afcendere fa.~ 
ceret globum illum per fpa.tium '!ltN, & in- · · 
ferioris celerita.s deorfom tanta eífet, ut fi. ¡Ml 
furfum eífet, afcendere faceret globum il..; 
}um inferiorem per fpatium ,,,,. M; tum tem-
pora quibus fclobus fuperior viciffim de
fcenderet p.er patia. N,,,,., N G, & inferior . N 
per fpatia. M'lJ', M H.; forent ut 'V'Niu,-
r'N G, v' M1'1', v'M H, adeoque tempora. 
quibus globus fuperior conficeret fpatiuni 7;;S 
'11' G, & inferior fpatium 'TI H, forent ut 
v'N G -v'N 'UT, ad v'M H - v'M17. Pone 
h.rc tempora. ~qualia eífe, & erit V'N G 
- 'V'N'"" = vM H - V'M1'J'. Et infuper . G 
cum detur difrantia. G H pone '""G + GH 
=='TI H. Et harum duarum :tquationum· 
reduétione folvetur problema. Ut fi íit 
M'll'=a, Nqz=b, GH=c, ~G=x; H 
erit juxta pofteriorem :tquationem x + e 
= tr;H. Adde M'71 fiet MH =a+ e+ x. 
Ad '""G adde N 'lit, & fiet N G = /J + x. Q!¡ftJüs 
inventis, juxta priorem requa.tionem etit Vb' +X 
- v h == V a + e + x_ - V a. Scribatúr e pro a+ e . - ~ 

& v f pro va - v h : & :rquatio fie't t' m 
=ve+ x -vf. Et partibus qttadratis_ f) + x =:=; 
t + x + J- z Ve f + f x, feu e + f - b =='. 

zvef + fx. Pro e+ f-b fodbe g, & fü:t 

g = 2 Ve f + f x, & pa.rtibus quadratis g g = 4 e¡ 

· .+ 4f x, & per reduétionem :; .. - e = x. 

o 'Z PROB: 



P R Q .B . ... LIV. 
• L r ' 1 

Si d"o fint ·globi A, B quornm J uperior A aG 
.a!titrulin~ G decidens, in alterum inferiorem 
Ha f«J?dO H vetjiu fup~r'iora re_fuú:ntem in
cidat, & hi globi" ita per rejlexiumm ab in
vicem, 'd~núo recedant ut glob11J A vi rej!exio. 
nir i/14~ ad altit11dinem priorem q, fed~at~ id
qtte eo~pn temp,ore quo gtobt~s {nferior }3 ad 
ftmdum , :H -revertitttr ; dein globus A rurf m 
decidat, , .&1 in globum B a fundo refi!ientem 
denuo incidat, idqtte in eodem loco A B ubi 
prim'in ·_ipfum incide?at; & Jic .perpetuo globi 
ab invicem refi!iant rurfuf qr1e ad et~ndem !dmm 
redeant: -- Ex da~ú r.toflorum magnitudinib1u, 
pofitiont! fund~ & loco G. a quo gfob/14 ftlpetior 
1rú1it? inpe,,nire Jofum t1bi glqbi_in Je m11~110 
impmgent. 

1 , .. ! 1 r¡ . 

1 r (. l , , , 

S I T e centrum globi A, & f centrum globi B, 
d c'entriml. loti G in quo globus fuperior in 

inaxima efr altitudine, g centnun loci globi infe
rioris ubi in fundum. impingit> a femidiameter glo-

. bi A, b femidiimeter · glóbi B, e puntl:úm conta
étus gloporum in fe mutuo impingení:ium, & H 
punétum contaétus globi inferioris & fundi. Et 
celeritas glóbi A, ubi in globum B impitigit, ea 
erit qua: generatul' cafu globi ab altitudine de, adeo
que eíl: ut v' de. Hac eaaem celeritate refleéti de
bet globus A verfns fuperiora '-ut ad locum prio
rem G redeat. Et globus B eadem celeritate de
qrÍ!lnl refleél::i debet qua afcenderat iat eodem tem-

porG 
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pore· redeat ad, , fundlJ.m .quq ,inde, rec.eíferat. . Ut 
autem ha:c duo evenfant, globorum rriotllS 'ínter 
refleétendu.m ' a:qua~es eífe . debent; r .. .. . -
Monis au,tem· ~.X .. globo ruIJ.1 cele¡ ..... 

1
··¡"····J"h. , . . b . ' ~ ,. . .¡ .. • 1 t ~ '> .. 

ri.t~i us & . ~agnitu_dinibus ¡, cqm-;: . L~ 1~J.J ,] G 
ronuntur, adeoque quod fit ex .glo- \ . ~ / ' 

G E O M'E 'T iJ'C A R 'µ l\!J. 

bi m~i~s,.,m~le . ~· cel~ri!~,te ~qu.al~ , _·:·,: · ~;;··' 1 :io·1 ~·' 
erit e1 quod fit ex glob1 alternis : 
1nol~ & celei;it~te,. . Unde .fi faébt1m " ~~~i f; j.!: · 
ex" 1Úüus 'gt9bi _ mol~ # i~él~ritate.. Úf .,i··i, . 1• 

dividatt¡..r per mol~i;n ftlteri~s globi_, H$!. : í ••• 

habebitur ce~eritas alterius · glob.i . ¡ . : r ·Jl 
pl'.exime ante & poíl: reflexionem, · · 
feu fub :fine ¡:ifcenfus & initio de
k;enfus. ~rit igitur ha:q cel(frit9.S 

Av d~ r , 1 .b. ' fi , 
ut B-, ieu cum g o i , mt ~lt 

· a3vde. 
cubi radiorum ut -¡;-· Ut au· 

tem. huJ
0

US celeritatis q11adratum ad ¡ :.•'. J) l i 

quadratum celeritatis globi A pro- a 
ximé· ante reflexionem, ita altiitúdo J 
ad quam globus B hac celeritate, ,¡ 
fi occurfu gobi A in éum deciden- · · · -~ · . •· .q 
tis non impediretur, afcenderet, ad ..... ·· · ~'!"·· ... > ... 
altitudinem e d a qua .globus A de-· ( - ~ ~ ~ 

fcendit. Hoc efr ut ~: de ad de \ : ..... ¡ .~ . ..--/ 
feu ut Aq ad Bq vel .a6 ad b6 ita H ··· X 
altitudo illa prior ad x~ íi mo-
do pro ·altitudine pofreriore e d ponatur . · ~. 
Ergo ha:c altitudo, ad q~1.a:rp. nimiru11:1 ~ ·. fi no1! 

. .. i 6 . } J 

impediretur ~fcenderet, , eíl: 1~6 x. Sit ea f'J{. Ad 
. V 

fK addefg, feu d.H-ae-ef-gH, hoc efl: 
p- x fi modq ·pro da.to dH--ef-gH fcribasp, , o 31 . & 

1, 

. \ 



·2 i 4- Refo.lutio ~"flipnum 
. 6 

& x pro incogni~o 4 e & ha~ebitur K g = i6 x 

'+ p - x. Unde · celerit~s globi B ubi decidit a 
K ·ad fundum, hoc eíl: úbi decidit per fpatium 
Kg, · quod centrum ¿jus inter decidenqum defcri• 

l>e~~~ ~ri~ ~t V.:: x + p - x. At &lobus ille de4 

d~it a loco Befad (undum eodem tempore qua 
globus fuper.ipr A afcendit a loco Ace ad fum
mairi .altitudinem d, . aut viciffim defcendit ad ad 
Iocúm. .A.e e, & proinde cum gravium cadentiuni 
celeritates requalibus temporibus requaliter auge
antur, celeritas globi a defcenClendo ad fundum 
tantum augebitur quanta efr celerit¡¡.s tota 'quam 
glob;us A eodem tempore cadendo a d ad e acquirat 
vel afcendendo abe ad d amittat: Ad celeritatem ita· 
que 'quam globus B habet in . loco Be/ adde celeri· 
tat.em qua.m ·glóbus A habet in loco Ae e, & fum· 

· · · · a»:v' de · · a3 
~a., que efl: ;ut Vd~ + b

3 
, feu V~+ b3 v'x? 

erit c~lerít~s globi B ubi is in fundum incidir. . . ~ . . ' 

a3 A la6 

Proinde r' ~ + b~ V x :rqu~bitur V b6 x + ~ - ~· 

a3 + b3 • r 'a6 - b6 r t 
Pro , fcnbe - & pro , - & requa-

o i · · S · · b6 ' s S · • 
I 

tio il13 fiet !. y x -:- V!..!.. x + p, & partibus qu:J.· , . s s s . . 

d . rr rt + A e b' rt rat1s - x = - x p. urer utro ique - x, 
ss · SS SS 

duc om~ia in s .r .ac ~ivide per r r - r t, & orietur 

:x ::: s s p · ~.<? quidem re<¡uatio prodiifiev 
r r-rt 

fim-. 
"' 



GEOMETRICARVM. 2.I) 

p <il+b3 
funplicior fi modo a.!fumpfüfem - pro -b--, pro• 

s 3 

tf'. r ·, SS d .f: d diinet e111m -- = x. Un e acien o ut fit 
p-t 

p-t ad s ut s ad x habébitur x feu e d; cui fi 
addas e e habebitur de, & punél:um e in ~uo globi 
in fe mutuo impingent. q E. F. 

PRO B. · LV. 

Ereé!is alicubi terrarum tri6iu baéalh· ad Hori· 
zonta!e planum in punélú A, B, & C perpen
dicu!aribiu, quorum u qui in A ftt fe.x pedum,. 
qui in B oélodecim pedu~, & qrti i11: C oc1o, 
·pedum, ex~lfente linea A B triginta tfium pe, 1 

dum ; . contingit qr1odam die extremifatem um
br.e baculi A, tranfire .per func1a B dr C, ·ha. · 
"'ti autem B per A & C, ac haculi C per
punélum A. Qu.eritur declinatio folú & efe-_ 
vatio Poli, five dies locref que ubi h.ec evenerint? 

()Uoniam umbra baculi cujufqne c:\efcripút Co-. 
X.. nicam feél:ionem, feél:ionem nempe Coni ra"'! 
diofi cujus vertex eil baculi fnmmitas; fingam, 
BCDEF, eífe hujufmodi curvam (five ea fit Hy-. 
perbola, Parabola vel Ellipíis) quam umbra bacu-. 
li A: eo die defcripfit, ponendo A D, A E, A F 
ejus umbras fuiífe cum B C, B A, C A ref peél:i va. 
fuerunt umbra! baculorum B & C. Et pra!terea. 
fingam P A Q_ eífe lineam Meridionalem íive axem 
hujus curva! ad quem demiífa! perpendiculares BM,_ 
CH, D K, EN, & F L, font ordinatim applicafa. 
Has vero ordina;tim applicatas indefinite defignabo. 
litera. y, & a~is. .partes interceptas AM, AH, AK,, 

- Q4 A~ 

. , 



2. 1 6 Refolutio QJ!.ttJ1ionum 
AN, &'AL litera x. Fingam denique ~q~1ationem .. ... .. ' . 

a a ..L /; x -L. ex x = y y, ipfarum x & j relationeII1 
(i. e. naturam Curvre) deíignare, aífumendo a a, b & e 
tanquam cognitas ut ex Analyíi tandem invenian
tur. Ubi incognitas· quantitates x & y, duarum 
tantu!U dimenfiónum pofui quia :rquatio·eíl: ad Co
nicam feéhonem ; & ipíius y dimenfiones impares 
omiíi qllia ipfa eíl: ordinatim appliéata ad ax.em. 
Signa autem ipforum b & e, quia indeterminata 
font defignavi notula ..l... quam indifferenter , pro 
+ aut - ufurpo, & ejus oppofiq1m 1 p'.ro figno 
contrario. At íignum quadrati a a affii:.thati.vum 
pofui, quia baculum A umbras in adverfas'Jr,higas 
(C & F, B & E) prójicientem concava .pa:1~s ,cnrvx 
neceífario complefütur, & proinde 'íi' á3 pu·nétu~ 
A . erigatur perpendiculum :A.!3~ hoc alicnbi 'occurr~t 
curvre puta in S, hoc efl, ordinatim a'.pplidta Jl 
'ubi x nullum eíl:, etit 'reale. Nam inde ,fequitut 
quadratum. e j us, quod in eo ca fu eíl: a a, aflirma; 
tivum eífe. - · • 
· Coníl:at itaque quod :rquatio h~c fietiti~ da ..Lb~ 
.l.. C X X = J J, ficut termÍnÍS fuperfhlis -non reférta 
iíc neque refl:riél:or eít quam ut aél. ,omnes hujus 

' oro-



6 E O M E' T 8. 1 CA R 'P M fr 7 
ptRblymatis ~ond!tiones fe .~~tendii:t,Jlyperbola~~ 
E'nipíin vel Parabol~t,?-quamhb~t defignatura pl'OUt 
ipforum aa, b, e, valor~s 'determrnabµntur, aut nulli 
forte teperientur. ' Quid autem valent', qui~úfq.q.~ 
figni~ b & e debe~t ~ffici, 8l inde_ q~tfü'11Ilc,~})1a:c 
~~uya ex f~.quen~1 Analy.fi_ coníl:, .b1t¡_ . . \, ·(: :) l:L · 

.;..1 , r , .. "" ,, ) ~.. , 
'· • ~ •• " . . J 'l •· ~ ..... ¡ l'Jt 

Analyflos pars prior:. 
r • 

¡ • 1 ,, ' ...... t ¡,.' 
.. .... .. 1 t 

Cum umbnr íint ut altitudines baculormn erit 
B C;. 4 D:: A B ;, .A E (: 1 r8. 6.): :, 3: r.. Item 
C·A. AF (::8.6.).":: 4: 3. ·Qii.are norriin'atis· 
AM == r, MB = s, AH= t, & HC = -1- v. 
:E:x:íimil~tucl.,ine triangulorum A N.(]3? J; ]!¡ ift.,n~ 

f 1) ~n r s 
A. HC, A~ F ern1}t .A N :--:". - -· .N. P -:--; :-- -:-· ' ' . . 3 L -~ . v • ' • 3 ' 

A L : ·_ 1!: E~ L F = -T 3 "'- ; ~anünt Íi~úa 
4 4 . 

fi'gnfo f pfarum A M; M B, AH, H C coq.~rari~ 
pofui -quia tendunt ad contrarias plagas. refpeétu 
punB:i A a quo ducuntur, axif ve PQ. cui inf'iíl:unt. 
}lis autem pro x & y in a:quatione. fi_éti_t~ a a· i.L.. .h ~· 
J.. c'x x = y y, refpéB:ive fcriptis, , ,' ¿ ' · 

r & ! dabunt ; :a .J- b r -1- e r'r = s s. ' 
r s d b. . ; 6r . ; ' 

---& ·-- a untaa-r - ·-1- .!.. crr...:...+.ss • . • 3 3 ' .. ~ 3 !) !) 

"''· t & -1- v dabunt a-q . -1- b t .J..:. c't 't ·- v v: ' · ' 
-:-f t & ·1 fv dabunt a a 1 t bt -1- ,;. e t.t . ri-viu: 

) V • 

Ja'm'~1pl'im:;i. & fecunda ha:rum ·e:Kterminando s ·s ut 
-·.t}\ n, ., , 2:aa ' ·" ,., ( · 
obtineatur r, prodit :i. b ~:r· Un~e;p~~e~ ..!-' ~- ~ífe 

affirmativum. ltem e tertia & quarta eXte'rminando 

~ v· .-qt obtineatur t prodit ·ª ~ = t. ,Ei.'(q.ip!}s' in-. 
. / / • 3" ' . . . 

fup~i· 



2.-18 Refolutio R..utejliom1m 

"ªª . . &ªª . . fuper T pro r m pr~ma, 
3 

b pro t m tert1a, ori· 

4a4c a4c 
untur3aa .J.. -- = ss, &~aa-!- - = 'll'V b·b ) 9bh • 

Porro demiífa. fü. perpendiculari in CH, erit BC. 
rAD (:: 3. 1.):: BJ... A K:: C11.. D K. Q_uare cum 

fitBA(=AM-AH=r-t) = 5ªª,eritAK = 5aa 
. . 3 b 9b ' 

~el. potius = - 5;bª. Item cum fit e,... ( = CH. 

· • /4aa a4 c .1 4a4c 
. ..l- BM= v .J.. s) = v-..L.-- .J.. V 3 a a-!-_, 

. 3 9hb - bb 

· eritDK(=fC'-) = V4ªª .J.. ª 4
' .J..V~aa..i.. 4Q

4
c: 

27 81bb 
3 9b~ 

. ~ibus in a:quatione a a + b x .J.. ex x = ·y y, pro AK 

ac D K five x, & y refpeétive-fcriptis, prodit 4ªª 
- . 9 

r • 2.5 a4c :_ • t ' 37/lJ4c .J- • /4a a .J.. a4c .._---'--- - T~aa- ~ v~ -- 1 

-: 81bb 1 S1MI - 27 81bh 

x V ª
3
ª ~ $· Etper ~eduB:fortern -6b .. r 4aac' 

= ..l..2f'36b4.-l- paabbc ·+ 4a4cc1 .& partibus 
quadratis iterumqµe redull:is~ exitr o = 143 b+ 
' . - 143 b b 
.l- 196 (Ja He, fiv.e ,, . = .J.. c.· Unde con· 
. 190 ªª . 
flat ..!. e negativam e{fe,, ·adebque a:quatióhem fi· 
&itiam a a .;a.. b x .J.. ex ot ·=-_»y, · ·buj.u9'effo, f'(i)rmt 
a a +. b x - ex x =y y, & ideo curvam quam d~
fignat EHipfin etf e. E ju-s ~ro ceritrum· & axes duo 
fic e.r:uuntur . 

. PQnend-0 y. = o, · ficut i.n Figpra: verti~ibus P ~ 
Q: contingit, habebitt¡l' a a· -f b x ..;. ex x, & extra.· 
. ·, · · · · · · - · · éta 

1 
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étaradice x = ·!!_ + y- ~b '+ ªª . AAQ..P· · Adeo...-, 
' .2 e - . 4cc a _ · 

· que fumpto A V= !:_; ~rit V c~ntrumEllipfis,& VQ. 
2C , 

P (• J b b + aª) r. • . • s· ~ vel V v- -;-- 1emiax1s max1mus. 1 poriro . 
4cc e 

jpfius A V valor _ _!_ pro ~ in requatione a a + b" 
2C 

' b~ . 
-e~ x =y y fcribawr,_ fiet a a + 

4 
e . . y Y· ~a-· 

, re eíl: a a + h b = VZq, hoc efl: quadrato femiaxis 4c . . . 
minimi. Denique in valoribus ipfarum A V, VQ; 

Z 
. . . r. . 143 b b V 1am mvent1s, 1cnpto 

6 
pro e, exeunt 

· 19 aa. • . 
9saa =AV 111aav3 =V~ & Sav5 = VZ. 
143~ ' ' 143 b v' 143 ' . .... . 

Analyfeos pars altera. • 

· Sqppona~ur jam bacul.Üm punéto A infül:ens effe 
. AR~ & erit RPQ.planum meridionale· ac RPZQ. 
conus radiofos cujus vert,ex efr R. Sit infuper 
TXZ pla.num fecans Horizontem in VZ, ut &.me
ridionale planum in '1'VX, qua3 feét:io fit ad axem· 
¡nundi conive penp~ndicuhris, &- ip'Cum planum 
J'XZ eri't ad- eundem axem perpendiculare, & co.:.· 
num fecabit in peripner~~ cii-culi 1' Z X, .qua: ah 
ejus vertice parí uqiqµe interyallo R X,, R Z,. R. T 
4iftabit. -Qua.mobrcm, íi. PSripfi 'I'X1 p~~·n.llcla cl..u:-. 
catur, fietRS. = RP propter a:quales RX, R T; nec · ' 
non S X =X Q prqpt€r zguales P y;,-VQ. Bn-

~ efl: RX vel ~Z .(== RS+ RQ) ·. RF + R~ 
" . '' . . . . 2 ; . 2 . 

Deni-. ' ' 



·~10 ... Refollitio 0!.,ieftion11m - ·:; _ 
Denique. dncatur RV, & cu.in VZ perpendic;:ulari
ter infiíl:at plano RPQ.z (femiv uúque ex.iíl:ens pla
norum eidem perpend.ic'ulariter irifül:entium) fiet 
t,riangqfüqi RVZ reéba11gu!um, ad V. ' . ., ' 

l, r ~ ~ 

. Di~_is jam ~ = d, A V= e? VP ve! VQ = f, &-. '> { __ _.__. __ _ 

VZ=g,eritAP=f- e,&RP=vff- uf+ ee+dd. 
' ~ 

I~em AQ.. = f +e, &RQ. = vj f + 2 éfT i-1r+ dd: 
adeoque R Z ( = R P + R Q). , 

• 2 
' . 

- vff-2ef+·ee+dd+vff+ uJ+ee+dd 
~ i . 

. . ad+ee+fi 
C1;1 JUS quadratum · . + , 

2 , , 
·~Vf4-2eeff +e4+ 2ddff+ 2ddee+ d4,efl 
~quale ( R V q + VZ q = RA'.q +'A V q + VZ q =) 
~ d + ·e e + g g. Jam reduél:ione fa&a eíl: 

1 • 

V f 4 - 2 e e f f -t- e4 + 2 d d f f + 2 d de e + d4 

:_ d d + 'e e - ff + 2 g g, & partibus quadratis ac in , 
<>rdinem reda.él:is, d d jj = d_dgg + ee gg-::- jfgg + g4, 

ddff · · - 98aa 
five --=dd+ee-JJ+gg. Denique6,-;-b~ 

- gg . - 143' 
1p,dav3 Sqvr . ·. . 
. b ' & -;¡---- -(valoribus 1p(orum. AR, AV, 

143 r 143 ~ . . · V~ 



G EOMETRIC:A RV ·M. 11 __, . z 
,V ~ & V Z i pro d, -~, f, ac .g refütutis, ~"<;n'Jtur 

6
_ 196a4 + 192aa ~ 36X14~1Jfl~,.&inde 

3 143 b b 143 143 k b 
49ª4 + 36X49a a"' • - (~ er reduétionem . = bb.-,; : ... ·-

p ., · 48aa+ n87 · ?\ , 

In primo -Schemate eíl: AMq + MBiq :....~-A'.Bq.; 
' ! , ' • • , .. ~ .. r . l ·12 ;a1a 

hoc eft r r + s f = 33 :x 33· . F-ra.t autem._r =.-. ·,,.:;-' 
.. · : · 4 a4c · ' 4 a4 ,, · · , • , ' , 

& s s = ~ aa-:--¡;¡;' :unde _rr == hb, & (fubíhtut.fi) 
'· • lf' i ' . -.. 

143 bb 4ªª · 4ª4 • 4aa: · .. · · 
--proc)ss= - Q!taré~bb +-e::: 3pc33;· 
1~aa 49 49 

&inde per reduétionem iterum refultat-4 x 49ª
4 

53361-4aa 
= b b. Ponendo· igitur a:qw1Jitatem inter duo hb, 
& dividendo utramque partem a:qu_ationis per 49 

a4i+ 36aa 4a4 . '. ' • fit. ·. = . . · CuJus paru-
48 a a+ 1287 53361 -4aa , 

bus in crucero multiplicatis, ordü1atis,ac divifis per 
49, ex.it 4a4 = 981 a a + 39204 cujus radix a a eíl: 
98 I +V 1589625 g ' 

8 = 2 0 L~~54H4· 

S . . , f . .4 X 49a4 - b "ft upra mventum u1t · = b , ivc 
53361-4aa . 

~ 4 ª a . = h. lJnde A V ( 98.'ª ª'.) ';eíl: 
.Y53361-4aa . ,_ 143 _b . 

7153361 -4aa, & V .¡1 .vel VQ.(112aav3) e~ 
143 - . 143 "" , 

8 . ' ·- ' 
- Y 16008 3 - 1 2 a n. , Hoc eíl; (ubftirnendo 
143 . 
280L2254144 pro a a, ac terminas in decimales 
q.umeros reducendo, A V= 11 L,188297, & VP vel 

. YQ..~ 



2.1i . Refo!utio Rgtt}lion11m . 

1VQ..= a~1470&5. Adeoque AP (PV-AV) 
==·ioL9'58788, & AQ.(AV+VQ) 33L33538 2• 

Denique fi ~AR 1i v_e r pona tur Radi us, er.i t .;. A Q 
five 5L555897tangens anguliARQ..79gr.4f. 4 8" 
& ..;. 'AP ffve JL826465 tangens anguli ARP 

' ' /1 ó!l-gr. 17. 57 . Qyorum angulorum femifumma 
70 gr. · 3 2'. 5 2'', efr complementum declinationis 
folis ; & femidi.tferentia 9 gr. 14'. 5 611

, complemen
tum latituditiis Lod. Proinde declinatio folis erat 
19 gr. 27'. 8", & Latitudo loci 80 gr. 451

• 4
11

; 

.~:r era.ne- invenienda. 

PRO B. LVI. 

É ·'CiJmet~ 4notu upiformi -reélilineo per-f:tE!um 
tr4j.icientis {ociJ · quatuor obfervatü, diftantiam 
a terr~, mottJ[q"e determinationem, in Hypo· 
tbefi Copernfoca co/ligere. 

S¡, ~ , cent~o Con~et~ in loci.s quatnor o?fervatis, 
ad planum Echpt1c:r dem1ttantur totidem per

pendic\ll!l; fintque A, B, C, D punét:a in plano 
illo in qure perpendienla incidunt ; Per punél:a ifü 
agatul" refüi AD, & hrec fecabitur a perpendiculis 
in eadem ratione cum linea quam Cometa motu 
fuo defc;ripit, hoc efi, ita ut fit A B ad A e Ut 

tempus ínter primam & fecundam obfervá.tionem 
á.d tempus ínter primam ac tertiam, & AB ad AD 
Ut tempus illud· ínter primam & · fecnndam, obfer• 
yationem ad tempus in ter primam & quartam. Ex 

obferv~ 



GEOMETRICARVM. i2.j 
obfervationibus itaque dantur ra.tiones lin~rum 
A B, A C, AD ad inviccm. 

P
Q.- .1 

Infüper in eodem Eclipticre plano ftt S Sol, EH 
arcus linea: Eclipticre in qua terra. movetur, E, F, 
G, H loca quatuor terrre temporibus obfervationu~, 
E locus pi'imus, F fecundus, G tertius, H quar
tus. Jungantur A E, :S F, C G, DH, & produ· 
cantur donec tres pofteriores priorem íecent in I, 
K & L, B F in I, C G in K, D H ii1 L. Et 
erun t anguli A I B, A K C, 'A L D differentia: lon
gitudinum obfervatarum Cometa: ;' A 1 B differen-

. tia longitudinum loci primi Cometa: & fecundi; 
A K C differentia longitudinum loci primi ac ter
i:ii; -& AL D differentia. longitudinum loci pri~ 
nii & qnarti. Danrnr ita.que ex obíerv-ationibtts 
anguli A I B, A K C, A L D. 

Junge SE, SF, EF; & ob data. punél:a S, E, F~ 
datumque angulum ESF, dabitur angulqs SEF. 
Datur etiam angulus' SE A, utpote diffet'entia lon
gitudinis Cometa: & Solis tempore obfervationis 
primer. Q!tare 1i complementum ejus ad duos re
étos nempe angulum SEi, addas angulo SEF, da... 
bitur ang~Ius . JE F. Trian.guli ~giu11 JEF cantur 

' allg\itl 



2.:i4 Refoltitio R!!~flionutn 
anguli hna cum latere EF, adeoqi.ie.datur etiam fa.: 
tus I E. Et fimili argumento dantur K E & L E. 
Dantur igitur pofitione linea: quatuor .A I, B I, 

~ e K, D L, adeoque Problema huc redit, Ut lineis 
quatuor pofitione datis, quibtatn inveniamus qua: 
ab his in data ratione fecabitur. 

Demiffis ad A I perpeodiculis B M, c N, D Üj 
ob datmn a:ngulum A I B datur ratio B M ad M l; 
Efl: & 13 M ad. C N in data ratione B A ad CA, & 
ob datum angulum CKN datur rati CN ad KN. 
Q?are_ ~atur ;etiam ratio B M ad K N; & inde ra
tio quoqueBM ad MI- KN,hocefl:ad MN+IK1 

Cape P ad I K ut eíl: AB ad BC, & cum fit MA 
ad M N in eadem ratione, eri¡ etiam P + M A 
ad 1 K + M N in eadem rat.ione; hoc t:fr in ra
tione data. Q?.are datur ratio B M ad P + MA. 
Et fimili argp~nento .fi caP.iatur Q_ ad IL in ratio
ne AB ad BD, da.bitur ratio BM ad Q_ + MA 
Et Noinde- ratio B M ad ipforum P + M A & 
Q. -t MA differentiain, quoque dabitur. At dif
fF;l"f!l,1.tia il1a; nempe P - Q vel Q. - P, datur. E~ 
¡r:ai¡1~~ ~'fi~tur B M. Dai:o aufo~ B M; fimuf 
d~ntur P +· M A, & MI, & inde M A, ME, A E, 
& angyl.us E A B. · 

' His i,1Ú1e1Íti.~, erige ad A lineam plano EcliptÍéée 
pe~pendj.cularem,, qua: fit ad lineam E A ut tan
gens ,lá~tud~1iís Cometa: in obfervatione prima a~ 
radinm, & jfl:ius perpendicularis terminus erit lo
cus ceÍ1tri , Cometa: in obfervatione prima. Un de 
d'atnr difl:antia Cometa: a Terra tempore i.flius ob
fervationis. Et eodem modo fi e punéto B eriga
tur ·p~rpen,dicularis qua: [tt ad lineam B F ut tan
gens . ~ti~udinis C_ometa: in obfei¡ratione fecynda
ad radium, habeb1rnr locus centn Cometa: id ob
fervatÍone illa ·fecunda. Et aéta. linea a loco pri
mo ad locum fecundttm, ea eil: in qua Cometa. 
p~r Crehun1 ÚaJ·iéit. 

"1 • ' • • ' P R OR 



GEOMÉTRI·CARVM. 2.25 

PRO~ LVIÍ. 

Si angulus datus CAD circa puné!um angulare 
A pofitione datum-, & angu!tu datus C B D 
r:irca punéfum angulare B pofiiione datum ett 
!ege 'circt1ri~votvantur ut crura AD, . B D ad 
reéfam pofitiene datam E F Jefe femper . interfe
rent : Invenire !ineam i!lam ctwvam quam re.:. 
iiquorum crurttm A C, B G interfeé!io !C de
jcribit. 

P, Roduc CA .ad j nt Íit< Ad== .A:b, & CB ad 
J' ut fit Bel'= BD. Fac angulum Ade a:qua

lém angulo A D :g, & angulum B J' f a:qualem an
gulo B D F, & produc AB utrinque donec .ea, oc
c'urrat de & J' f in e & J. Produc etiam e d ad G,, 

' . 
ht fit d G ~ J f, & a puilél:o t: ad lióea1li A B i~Ii 
e d parallelam age CH,.& ipfi f J' parallelam C K. Et 
toncipiendo lineas e G, f J' immobiles manere dum 
ang~li. CAD, C BD lege pra:fcripta citca po~os A 
& B volvantur, femper erit G d a:qua1is ipfi f J', &. 

P trian~-



2.16 Refolutio fl.!!.,ieflionum 
triangulum CH K dabitur fpecie. Die itaque 
Ae =a, tG = b, Bf =e, AB = m, BK = x, & 
C K =y. Et erit B K . ~ K : : B f. f JI. Ergo 

' f ¡. = e Y -= G d. Aufer hoc de Ge, & ~eíl:abit 
X 

e d = b - e 1. Cum detur Ípecie triangulum CKH, 
, X • 

pone C K. CH:: d. e; & C,H. H K:: e .f, & erit 

t H = e Y, & HK = f Y. Adeoque AH = m - x 
d d . 

_f Y, Eíl: au.tem AH. ÍI C-: :-A e. e d, hoc¡; efi 
d · 

- f ey cy . · · 
m - X - d Y:. r ' a . ! ...._ -;· Ergo ducendo me• 

l 

· mcy 
dia & e~~rema. in fe, fiet m b - - - b x + e y 
' . X 

; ~f + ifyy aey D . . . - d 1· . d x . = 7· _ . uc omnes termmos m 
+de 

, · . ll x, eofq; in ordinem redige; & fiet f é J y - a e x J 
-f/, 

~Je m y - b d x x + b d m x = d. Ubi cum in· 
cognitre quantitates x & y; ad clu~s . tantum di· 
xnenfiones afcendunt; patet curvam lineam quam 
pi.métum C defcribit eífe Conicam Sefüonem. Pone 
ae+ fb-dc . 2 p dm 
· e · = 2p; &fietyy= Txy+ ¡ -1 
·+ ÍJ d IJ d m- É . d" p , -· f 

6 
x '° - fa x. t extrdfa. ra 1ce y-= f " 

·+ J.m + " /PJ! + bd '+ pdm bdm_ ddmm. 
'· zf- Vj¡"" ¡,;'~" ff x - fe x+ 4J¡'_ 

lJnd~ 
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Unde collÍgitür Curvaiñ Hyperboldm eífe íl fit jb .d ; . e 
ii.ffirmadvum; vel · negativuin: & minus quam 
PP bd . . . pp -JI; Pafabola.tn fijit ft negativ.u.rn & a:quale'¡f; 

Ellipfiil vel CÍrculuin fi fit ~:: & 11ega.tiviun &: in~ 
• .... PP nEI 
JUS quam J/ -<:_ • ; 

P R b B. LVÚtJ . .. 

PtiraboltÍm defcribere qua! per dat/t quatuor juné!it· 
rránfihit; 

' ~ ..... . . . l 

Slnt phnél:a. i!la. dat~ 
A, B, C, D. Junge 

.A. B & eam bifeca. in E. 
Et pet E ag~ reétarii .. ...... 
aliquariJ. V E , quattj ···" • 
concipe diametrum eífé 4 . .:"' : 
ParaOOire, pt1nél:ó VFe~- ;· : 
iilente .. vertice ejus. Jun':' vt-E··· .. ~;~ .... ·.¡t ....... ~.:..; 
ge A C ipíique AB .\ : 
parallela.in age D G oc- 13 ··. ·,, . . 3 
turrentem A C in G. •·•·•..• § 
Die A B = a,_ AC = lJ; ····.~: ...... ª 
AG = e,_ GD =d. ' lri .. , 
A C ca.pe A P cujufv~s LO ... ....._ 
l9ngitudinis & a p age . . . . . . ' ... 
P Q. parallelam A B, & concipiendo Q. pun~~m 
eífe Parabolre; die AP:::;: x, P Q= Y> & <i:q':l~t~o~ 
bem .quimvis ad Jlarabolam aíf ume qu:c ¡elat1c>-

p z n~ 

·, 



2.1. 8 Refolutio fl!!.ff ftionum 
nem in ter A P & P Q_ exprima t. U t quod fit 

y . e + f" + Y g g + h X. 

Ja~ fi ponatur .1\P five :>e= b, pünB:o P inciden
te· in ipfum A, fiet P Q five y = o, ut & :::: - AB. 
Scribendo autem in zquatione aífumpta o pro x, 

+ . · - + . fiet y= e - vgg, hoc eít - e - g. Qiorum va-

_lorum ipfius y ~ajor e+ g e.íl: = o, minor e - g 
= - A B five - a. Ergo e = - g & e - g, hoc 
efr -. -i g = - a, five g = ~a. Atque adeo vice 
a:quationis aífomptz habebitur hzc y = - ~a + fx 
+ Via·a + hx. . 

- Adhzc fi pona.tur A P five. x = AC 'Íta ut pun
él:ufi1: P inddat in C, fiet iteruin PQ_ = o. Pro x 
jgitur in zquatiane noviffima fcribe A e fi~e b, & 

pro y, o, & Íiet o= -·~a+ fb + v'-;faa+ hb, 
five +a- f b = v' -;\:a a+ h b; & partibus quadra.· 
tis -afb+ffbb=hb. Sive ffb-fa=h. 
Atque ita vice aífumptz zquationis habebitur iíl:-

. ' hzc y= - ~a+ fx + v f aa + f/bx - fax. 

Infuper fi ponatur .AP five x = A G five e, fiet 
. P Q five y = - G D five - d. Qua.re pro x & y 

in zquatione noviffima fcribe e & - d, & fiet - d 

· = - ~ a + fe - V+ a a + f f be - fa c.. - Si ve 
{a- d - /e= v'!,¡ a a-!'" jfb.c-/a c. Et p;rti
bus quadratls - ad - f ac + d d + 2. d cf+ e cjj' 
= ff b e - fa c. Et zquatione ordinata & reduél:a. 

2d dd- a d f f = - f + -. ---. Pro b - e hoc e.íl: pro GC b-c be-ce 

r "b ,k & · . 1 fi · ¡ ·r 2df. dd-ad '1crl ~ , zquapo il :i. et J = -¡; + . k e • 

Et 
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!textraél:aradicef= dk +yddc+ddk-adk. 
- kkc · 

Invento autem f~ a:quatio ad Paraboiam, viz.. 

y= - +a+ f x + .Y.¡.aa + fj b x-Jax, plene 

determinatur : Cujus itaque conjhuél:ione Para
bola etiam determínabitur. Coníl:ruél:io autem 
ejus hujufmodi eíl:. Ipfi B D par:illelam age ~ H 
occurrentem D Gin H. Inter D G ac D H cape 
mediam proportionalem D K, & ipfi C K paralle
lam age E I bifecantem A B in E, & occurrentem 
DG in l. Dein produc IE ad V, ut fit EV. El : : 
E B q. DI q - E B q, & erit V vertex, V E dia

B E q 
¡neter, & V E latus reél:um Parabola: qua:~ta:. 

PRO B. LIX. 

Conicam. feElionem per data quinqttf pu_néta de
fcribere. 

Slnt punél:a iíl:a A, B, 
C, D, E. Junge 

A C, B E fe mutuo fe
cantes 1n H. Age D I 
parallelam B E, & oc
currentem A C in l. I
tem EK parallelam AC, 
& occurrentem D I pro
duél:a: in K. Produo 
ID ad F, &. EK ad G; 
ut fit A H C . B H E : ~ 
AIC. FID:: EKG. 
F K D, & erunt punél:a 
F ac G in conica fe~ 
él:ione, ut notum eíl:, 

p 3 



,. 3 o Refoltttia 0!_.eflion,uVJ 
floc tam~n obfervare !iebebis, quod fi punéhun H 
éadit ínter ptinél:a o.iiuiia: A, C & B, E, vel ex-• 
~ra ea (minia, · pun~um J cadere debebit vel ínter 
punél:a ofimia A, C & F, ·o, vel extra ea omnia; 
.& punél:um ~ inter ornnia p, F &. E, G-, vel ex
tra ea omnia. At fi punél:um H cadit ínter duq 
punél:a A, ~' & e'.Xtí-a alía duo B, E: vel ínter illa 
duo B, E, & exfra altera. duo A, C, debe~it pun
B:urn I cadérp inter · duo pünél:.orum A, C & F, ::p, 
~ extrf!. alía ' 9.uo eof1.1rn ; & fimi1iter punél:um K 
Clebebit ~ader~ ínter d1:10 punél:orum :p, F & E, G~ 
& extra · alia duo eoi:urn: 1d quod fiet capiendo 
'.I F~ K G, ad hanc vel illam partem p~nll:orum I 
K, pro exigentia pro~lematis. Inventis punél:is F 
ác G, bifeca AC, EG in N & O; ítem BE, FD in L & M. Junge N q, t M fe ~utuo' feoante~ 
in R; & · erunt L M & · N O díarnetri conicz fe~ 
étionis, R ceptrum· ej~1s,' & l3 L, F M ordinati~ 
~pplicatz ad diainetrum L M.' 'Produc L M hiné 
inde .fi opus eíl: a~ P & Q_"ita ut flt .J3 L q'. F M q 
: : P LQ)?MQ,, ~ erunt P & Qvertices Conica: 
fefüonis & P Q. fa.tus tran'fverfu~n. · Fac P L Q. 
-LBq:: r Q.. T. Et erit T lati1s :reél:uµi. ~ibus 
cognitis cognofcit~r Figura. ' ' '· · 

Reíl:at tantum ut doceaqiús quoµi9q9 ·Lfy.f hinc 
inde producenda Gt il;d P & Q_ ita ü.t fia"t B L q: 
FMq:: PLQ.. PMQ: Nempe P:{:.,Q.five P~ x LQ. 

~rt PR - LR X P~ + LR, nam Pf- efi PR - LR~ 
~ L Q_ efi R Q_ + L R feu P1l + L R: Porrq 
1 , • • 

, fR - ~~ X PR + LR multiplicando fit P R q 
:-- L R q. Et ad eundem modum P M Q_ ~fr 

PR+RM x PR-RM, fen PRq-·~Mq. ·. E~~ 
go B L q . F M q : : P R q - L R q . fl R q - R ~ q, 
& dividendo B L q - F M q . F M q : : R M ~ 
:.- L R q . P R q - R M q. Quamobrem curri d~n~ 
~µr B°Lq-F M q, F M.q,, & R11q-·LR q da~ 
. . . hitlll'. 
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bitur P R q - R M q. f\.dde datum R M q, · & 
daqitur fumma. P R q, a~eoque ~ la.tu~ ejus P R, 
~ui Q,. R a:~µa.lis eft. · 

/ ~.'O B. LJ}., 

Conicam fe!lionm1 defcribere qu~ Jr'fnfthit per 
quattfOY data punéf a, & in uno iftor11m prm• 
florum cr;ntipget reEf 4m po{t.(ione datqm. 

Slnt punét:a qua.--: 
. tuor data A, ~l .F · ···· ¡ 
C, D, & reéta po- ·. . ............. B K :f:It ...... ~ .... _ t:;f 

(itione data A E, ;' /-.. :r-
qua.m canica feét:ici .. ... tJ ·'/ 
contingat in pun- ........ · •• 
éto A. Junge duo ·-¡~····",•·~··:;:~ 
qurevis punét:a D~~ ¡ / 
& D C, produéla .••••• : / 
fi /l ····ti..... . .. 
i opus eu, occur- :o . ...... 1:. 
rat tangenti in E. ' ~ ·····~ 
Per quartum pun- . . . 
étum B ipfi DC a.ge parallelam B F~ qure occurrat 
eidem tangenti in F. ltem tangenti pa.rallelam 
age D 1, quz occurrat ipfi B F in l. In F B, DI~ 
fi opus eft prodnéti.s, capy f G, H I ejus longitu
dinis ut fit A E q . CE D : :. A F q . B F q : ~ p 1 If. 
Bl G. Et erunt pun'1a. G & H in ~onka feétione, 
ut notum eft: Sj modo capias F G;, I H; ad 1egi-t\
ma.s partes punEtorum F & I~. juxta regulam in fü-: 
periore Problema.te tradita.m. Blfeca ~ G, D €t 
D H in K, L & M. Junge K L, A M fe mutuo· 
fecantes in O, & erit O centrum, A vertex, & 
H }vf ordinatim applicata ad íemidiametrmn A Q. 
·Quibus cognitis cognofcitur figura. 

P4 PROB 

• 
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PRO B. LXI. 

(:onicam feElionem deféribere qtue tranfibit per 
tria data. punBa, & in duobtes ifforum prm~ 
élorttm continget reBas po(ition¡ da~as. 

_,,...C 
. A 

. 

V: . D .... ... ........ :········ ........... : ............ . 

, ~:~ ~o . . 

B' . 

Slnt punét:a illa data A, B, C, Tangentes A D1 

B D ad punét:a A & B, I} communis int~r4 
feét:io tangentiuni. Bifoca A J3 in E. Age D E, & 
prodnc eam donec in F occurrat C F aét::E. parallela: 
A B : & erit D F diameter, . & A E, C F ordina
tim applicata: ad diametrum. Produp D }' ad O, 
& in DO ca;pe OV mediam proportioi;ialcni ·n~tr 
DO & EO ea lege ut íit etiam AEq.CFq:: 

V E X VO + O E . V F x VO + O F; & erit 
V vertex, ·& O centrum Figurx: ~iibus -cogni
tis Figura fimul cognofcin1r. E.íl: autem VE= VO 

- O E_, adeoq; VE x V O + O E = V O - O E 
~=-~·~- . 

)( VO + OE = VOq-OEq. Pra:terea quia 
VO media proportionalis eíl: ínter DO & E O 
erit V O q = DO E, adeoque V O q - O E q = 
:p O E - O E 'q_ = DE O. Et fimili argumento 

erit VF x VQ + OF = VOq- OFq = DO:ij 
~ O F q. Ergo A E q . C F q : : DE O . DO E 

-O Fa 
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..-0 F q. Eíl: OF q = EO q~ 2·FEO :t.F E q 
Adeoque DOE-OFq = DOE-:--OEq + 2FEO. 
- FEq =DEO+ 2FEO -FE q. Et, AEq-~ 
CFq::DEO.DEO+ 2FEO-FEq:·:DE. 

FEq · · -p E + 2 FE - .. E O · . Dq.wr ergo DE·+ 2 F E 
FBq · . . . 

- E 
0

.. Au~er ho~ de dato D~ + ~ fE, & rQíl:a.-

pit ~~ datum. Sitillu~ N; & erit F~q ==E O, 

~deoq; dabitur E O. D ato autem E O fimul da.
tur V O medium proportionale inter DO & E O. 

Hoc modo per Theoremata qua::dam Apollonii 
fatis expedite refolvuntur ha::c problema.ta : ~a! 
tamen fine ifris Theorematibus per Algebram fo
la.m refolvi poífent, Ut fi proponatur primum tri
um noviffimorum Problematum: Sint punél:a quin
que data A, B, C, D, E;. per qua: Conica feél:io 
tranfire debet. Junge duo qua::vis A C, & alía duo 
BE reél:is fe fecantibus in H. I pfi B E parallelam 
age D I occurrentem A C in I ; ut & aliam quam-
vis reél:am K L occurrentem A C in K, & canica! 
feét:ioni in L. Et finge Conicam feél:ionem datam 
eífe, ita ut cognito punél:o K fimul cognofcatur 
punél:um L. Et ~ofrtp .~K == x, & ~L.= y~ ad 
éxprimendamrelat10tlem mter x & y, aílume quam-
vis requationem qua:: C0nicas feél:iones generaliter 
exprimit, puta hanc a+ b x·+. ex x + d y+ ex y 
+ y y = .o, ubi a, ' b, ,e, d, e., den'otant · quantitates 
determinata.s cum fignis fuis, oi: veró & -y quantita- ' 
tes indetérminatas. Si jam quantitates determina..;· 
tas a, b, e, d, e invenire · poffumus,. ha.bebimus Co
nicam feél:ionem. ·Fingamus ergo punél:um L fu~- -
ceffive incidere in punél:a A,. C, B, E, D, & videa.
mus quid . irí.de feguetur. Si ·ergo punél:um L in
~idit in punél:um A, erit .in ·~o cafu A K & K L, 

·hoc . . ,~ 
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hop eíl: ~ ~ y nihil. ' Proinde ~quationis omnes 
~ermini prreter -a evanefcent, (3c reil:abit a = 0 , 

Q..uare delendum. efi a in zqua.tione illa, & creteri 
t~rmini b x +ex x + d y + exy + yy erunt = oJ 
forro fi L incidit in e erit AK feu X= A e, ~ 

·- l.. K feu y = o. Pone ~rgo A C = f, & fubfri~ 
· tuendo f pro . x_, & o pro y requati9 ad curvam 

.. 

:S L .......... -.- -...... .. . ~·~ .. ~... . ..... 
• •• : _i _ ..,.. .. _.:::,_C 

.: • ..L . . : ... ... .. .. .. ·· .. 

A
f ....... /.rr····:¡¿····'j . 
• •• • ..s::J,. • . : :· : . 
: ; ! • 
..... : . . 
~ -··. : . . . - .~ 
i: •• • ., • ••· 

\ : ··i...... . ; .-··· • :'·E •............ ; ....... . 
i j p 

ª : . ! 
: ; 
• • .. . : 

Ff 
~ x + t.?oi: + d y + ex y + y y = o, evadet h f + cfl 
=o, feu b = - cf. Et in requatione illa fcripto 
..- cf pro h evadet - cf x + cxx + dy + exy 
+ y y= o. Adhrec fi punétum L incidit in pun· 
ll:um B, erit A K feu x = AH, & K L feu 
y = B H. Pone ergo AH = g & B H = h, & pe
rinde fcribe g pro x & h pro j, & requatio - e f" 
+ cx.·x, &c. evadet -cf g + cgg + d h + egh . 
+ b h = o. Q_uod fi punétum L incidit in E erit 

. AK =AH feu x = g, & KL feu.,y =HE. Pro· 
H E ergo fcribe - k cum figo.o negativo quia HE 
ja.cet ad contrarias par,tes lin~re A C, & fubfl:itu
.. •' · · · ~nda 
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pn~o g pro~~ - ~ Pfº Y? ~quaFio - af" +e"'-"' 
~c. evadet .,.... e f g + ~ g g - d k - e g k + k k = o. 
A.ufer hoc .de füpe1:ioi:i :rquatione . .-- cfg + cgg 
+ d h + e g 11 + h p, & refl:abit d b + e g h + h h 
+ rl~ + eg k- fk = q. · pivfde hoc per h + k,. 
& fiet 4 + e g + h - k == o. Roe duél:um in h 
a~1fe~ de - .e f g + ·, g g + d h + ~ g h + h h == o, & 
. . - ~ , l. " 

refiabit -Ffg·+ a~~+f;~=9, feH_g~-~ fg a. 

penique G punltum L incidir in punét~m D, erir 
AK feu x =Al, & 1'.L feuy = I:P. Qpare pro 
./\J fcribe .11! & pro I:P'n,' &·perinde -pro x & y fub
fütue m & n, & a:quatio - e f x + ex x, &c. evadel! 
:... cfm + cmm + dn + ~m¡z + nn =o. Hoc divi.:. · 

1 -cf m + cnzm , 
~e per n Bf fie~ · n · · + d + e~ + n = q~ 

. -cfm+fmnB 
~ufer d + ~g + h- ~:::;o, & tefl:ab1t .' -. . . n 

cmm·-cfm 
+em-eg+n-b+k.=o. _Sive ---:-. ...-. __....,_ 

- n 
+ n - h + k = e g - e m. Jam vero ob d~ta. pun-· 
~a A, B, C, p, E 9antur, AC, AH, Al, ~H,,EH,. 
DI, hoc eft f, g,. m, h, k, n. . Atque ade~· per z .. · 

. hk da D auationel1l ¡· · :::::; e . tur '• ato autem e,,. 
;¡ g-gg . 

dnm -ff-m · · 
per a:quationem n · + n ~ h ~t k = e g-

re m datur e'g - e m. Divide hoc dattim per ·da
q¡ni g - m, & emerget ditum e. Q?ibus in:ventis 
~qnatio .d + eg + b - k =o, feu d = ~ .- h - eg_ 
~abit d. Et his yognitis fimul determ,~¡¡.,tur req.ua.:... 
tio ad qua:fitam Conicam fe<.-l:ionem e f X = 6 X,,.. r 

+ d y· + e ~y + y y. .Et ex ea requatione per me.:. 
fh.o4um Cartefu. determín:;ibitm; Coni1(.a. feétip. 

· · · · Q..uod 



2. 3 6 . Refolutio <l.!!_.eflionam 
Quod fi quatuor A, B, C, E, & pofitio reéht AF 

qure tangit Corticam feétionem ad unum iflorum 
punB:orum A daretur, poífet Conica feB:io fic fa
cilius detel'minari. lnventis ut fupra :rquationibus 
e f x = ex x + d y + ex y + y y, d = k - h - e g 

hk . ' 
& e:::;: f , conc1pe tangentem AF occurrere 

g-gg 
reB::r EH in F, dein punltum L moveri per peri
metrum figura:.CDE .donec incidat in punB:um A: 
& ultima ratio ipfius L K ad A K erit ratio F H 
ad A H, ut contemplanti figuram confiare poteíl:; 
Die vero FH = p, & in hoc cafu ubi L K efi ad 

AK in ultimá ratione erit p . g : : y, x, five g y :::: x. 
p. 

~are pro x in :rquatione cf x =e ~x + ily + exy 

·+ yy, fcribe XY, & orietur ~fgy = cggyy +Jy 
- p . p pp 

"+ e g Y Y + y y~ . Divide omnia per y ~ emerget p . 

cfg = cggy + d + egy +y. Jam quia fuppo-
·p pp . p 
ni tur punB:um L incidere in punB:um A, adeoque 
K ;L feu y infinite parvum vel nihil eífe, dele ter-

niiiros quÍ per y multiplic~ntq.r, ~ refiabi t e: g = d. 

Q_\lare • .f~c f h_ k . . = é dein e f g = 4, denique 
l g-.gg . p 

k...:..·b-d ' 
•.. :- e, & inventis e, d & e, :rquatio· 
•Jg . 

cfx-:::i:J cxx + 'dy + exy.+ yj determinabit c9· 
nicatn feB:ionem. · . 

Si de~iq~e tria tantum punB:a A, B, C dentur, 
una cum pofitione dua1:um reB:arum A T, C T 
qua: ~angunt Conicam feétionem in duobus iíl:o· 

rum 
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rum puntl:or':11!1 A & C, ?btinebitur ut fupra ad 
Conicam feéhonem ~quat10 bree e f x = e -x x + d y 
+ e x y + y y. Demde fi f ~pponatur ordinatam 

· K L parallelam eífe tangent1 A T, & conci piatur 

t .B h~ 
A ./~_ .. / e 

.. ····K. H 
... ·· 

.. .. 

eam produci donc.~c rurfus occurrat Conicre feél:ioni 
in M, & lineam illam L M accedere ad tangentem 
AT done~ cum ea conveniat ad A; ultima ratiq 
Ünearum K. L & KM ad invicem erit ratio- a:qua
litatis, ut contemplanti figurani confiare potefr. 
~1amo'brem in illo cafu exiíl:entibus K L & KM, 
fibi invicem :rqualibus, hoc eíl: duobus valoribus 
ipfius y (a:ffirmativo fcilicet KL, & negativo KM) 
a:qualibus, debent requationis e f x = ex x + d y 
+ ex y + y y termini illi in quibus y eíl: imparis 
düneníionis, hoc eíl: termini + d y + e x y ref peétu · 
termini y y in quo y eíl: parís dimenfionis, evanef
cere. Aliter enim duo valores ipfius y, affirmati
vus & negativus, ;rquales eífe non poífünt. Et in 
illo quidem cafu A K infini~e ·minor erit ·quam 
LK, hoc eíl: x quam y, proinde & terminus ex y 
quam terminus y y. Atque a.deo infinite minor 
exifiens, pro nihilo habendns erit. · At terminus 
d y refpeB:u termini y y, non evanefcet ut oportet, 
fed eo major erit nifi d fupponatur eífe nihil. De4 

1 lendus 
\ 



:2. 3 8 Refaluiio t<iJ!e}iiohu1h 
Delendus efl: itaque tertninus ti. y~ & fié reíl:abÍt 
e f" = e x x + e x y + y j; a:quatio ad conicain 
feB:ionem. Concipiantur jam tangéntés A 1', e T 
iibi mutuo occurtete in T, & punétum L accedere 
ad . punB:um C donec in illu~ incidát. Et ultima 
ratio ipfius K L ad K C erit A T ad A C: K l.; 
eraty; AK, x; & AC, f;_ atque adeo KC,f-x. 
Die A T = g, & ultima.ratio y :id f - x, erit ex 
qure efi g ad ¡: . .tEquatio e fx = ex x + ex y +.rn 
fubduéto utro~1que ex x fit cf x- ex x =e xj +y y; 

hoc efi, f- x in ex =y in ex+ j. Ergo el!: y : 
f - x : : e x . e x + y, adeoque g . f: : e x . e x + y: 
At punéto L incjdente in C, fit y nihil.. Ergo 
g .f:: ex. ex. Divide pofieriorem rationem per x¡ 

& d ' f & e f .. n,. . fi . . . eva et g • : : e . e, - = e. ~are 1 111 a:qu:r~ 
g 

tione tf x = t x x + e x y + j y, fcribas e f pro tJ 
g 

fiet e f x = e x i + e f x j + j j, reqúa.tio ad co-
. g 

nicam fefüonem. Denique ipfi K L feu A T & 
<lato punB:o B per quod Conicá fefüo tranfire de
bet age parallelam B H occurrentein AC in H, & 
eoncipiendo L K accedere ad B H donéc cum ea 
eoincidat, in eo cafu erit AH = x, & B H =y. 
D~c ergo datam AH = m, & datam B H = n¡ 
& perinde pro x & y in reqilatione t f x = e "x 

:+ cf xj + jy, fcribe m & n, & orietur tfm = tm111 
g . 

·+ cf + A f':· . b: . . + cf - mn nn. urer utro 1que e mm - m11; 
g g 

· - cf · f ' & fiet cfm-cmm- -mn = nn; Pone -111 
g 

.;_ ffl 
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... f n -= s, & erit d m :::: n n. Divide titramque 
g ' 

. . & . nn 1 nartem :Equat1bms per s m, orietur e = -. n .. 
J:' sm 
vento ·auteni e, determinata habetur zquatio ad 

Conicam feéHonem e f x ·:.... e x x + e f x ,--t 11· 
g I 

Et inde pe_r methodum Cartefii Confoa feétio da...:. 
tur & defcribi pote.fr. 

Atque ~aél:enus varia. evolvi Problemata. 1n 
fcientiis enim áddifcendis profunt exempla ina.gis 
quam pr<Ecepta. Qpa de caufa. in his fufius expa.· 
tiatus fum. 5ed & aliqua qua: ínter fcribendwn· 
occurrebant immifcui fin,e Algebra foluta, ut infi
nuarem in problematis qu:e prima. fronte difficilia. 
videantur non femper ad Algebram recurrendum 
elfe. Sed tempus eft jam zquationum fefolutio
nem docere. Nam. pofrqua.m Problema. ad zqua
tionem deduétum efr, radices illius a:quationis qua: 
quantitates fünt Problemati ía.ti¡f3'ientes extrahere 
oportebit. 

/ . . 
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~omodo 
. 

aqaatzones 
) funt. 

re[oivendtJJ 

PQíl:q~1am igitu: fo Q!lreíÜónÍs alicujus folu .. 
tione ad requauonem perventum efi, & requatio 

illa debfre ordinata efl: & reduél:a ; ubi quanri:. 
tates qua: per fpecies defignantur & pro daiis 
habentut, revera dantur in numeris, pro ipfis 
fubfiitucmdi funt Í1Umeri illi -in requatione, & ha
bebitur .zquatio numeralis, cujus radix extraéb 
t:mdem· fatisfaciet Q?refüoni. Ut fi in feél:ione 
anguli ín quinque partes requales fumendo r pro 
-radio. circuli, q pro fubtenfa complementi anguli 
pr pofiti ad · duos reél:os, & x. pro fubtenfa com
.ple enti q,uinta: partis anguli illius perveniífem ad 
-hánc requatiónem x5 - 5 YY .1." 3 .. + 5 y4 X - y4q ::= o. 
·Ubi in. cafü aliquo particulari dantur in numeris 
-radiuS.r; & linea dati. anguli complementum fub
~endens q; ut · quod 1radius . fit 10 & fubtenfa 3; 
fubfütuo numeros illos in requatione pro r & q, & 
provenit requatio irnmeralis x5 - 5 oo x 3 + 5 0000 x 
- 30000 = o, cujus radix tandem extraél:a erit XJ 

feu linea complementum quintre partís anguli illius 
dati fubtendens. 

De natura radicum JE,quationis. 
R. Adix vero numerus efl qui Ji in aquatione pro litera 

vel fpecie radicem fignificante fubflituatur, / efficiet 
omnes terminas e-vanefcere. · 

~ic requationis x4 - x3 - 19xx + 49 x - 39 =o; 
unitas efl: radix quoniam fcripta pro x producir 

i-
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t _.._ 1 - 19 + 49 - 30, hoc efl: nihil. Sed a:qua..
tionis ejufdem plures eífo poffunt radices. Nam fi 
in hac eadem :rquatione x+-x3 - ·19xx+ 49""" 
- 30 = o, pro x [cribas numerum :z, & pro po 
tefi:atibus x fimiles poteíl:ates numeri 2, produce· 
tur 16 - 8 - 76 -t 98 - 3 o, hoc eíl: nihil. At· 
que ita fi pro x fcribas numerum 3 vel numerum 
negativum - 5, u troque cafu producetur l}ihi1, 
terminis affirmativis & negativis in hifce ' quatuor 
cafibus fo mutuo deíl:ruentibu,s. Prdinde cum nu• 
fnerorum r, 2, 3, & - 5, qui.!lbet fcriptús in~
quatione pro x impleat conditionem ipfius x, effi
ciendo ut terminí omnes :rquationis conjunét:im re
quentl'lr nÍhilo, erit quilÍbet eorum radix a:qua.-
tionis. · 

Et ne mireris eandem :rquationem habere poífe 
.piures radices, fcienduin . efl: piures e.fÍe po./fe folution~s 
ejufdem Problematis. . 

Ut fi circulorum dubrum datorum quxreretur 
interfeEl:io; dua . font eori:un interfeét:iones,_ ~tquc 
adeo qu<J!!füo admittit duo refponfa; & P,erind.e. 
requatio interfeaionem determinans habebit dum 
rtftlices qhibus interfeét:ionem utramqhe determinet; 
fi modo ;tihil in datis ji.t quo réf}onfum ad unam ínter..: 
feilionem dererminetur. . 

Sic & íi arcus AP B párs quinta AP inveniendá· 
elfet, quamvis animum forFe advertas tantum .ad 
arcum A P B, tamen :rquatio qua qu:r!l:io folvetur· 
determinabit quinta·m 
pa1:tem a:em1m omnium l.'_ A 
qui termrnantur ad pün-
él:a A & B; nempe q~in-
'tam partemarcuumASB; d 'I' 
APBSAPB. ASBP ASE; 
& APBSAPBSAPB, a:
que ac quintam partem 
ar~u~-.APB; qure quinta:: 

Q.. p,arte~ 
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p:trtes fi dividas totam circumferentiam in ::l':qua
les quinque partes P ~ Q_R, RS, S T, 'f P, etun-t 
AT, A~ AT S, AQR . . ~10nia1n igitur qua:.: 
rendo quintas partes arcuum cµaos reéla A B fob
tendit ad cafus orones determinandos circumferen
tia tata fccari debet in quinqrn;: punélis P, ~ R, 

... S, T, ,ideo a:quatio ad omnes cafus determinandos 
. habebit radices quinque. Nam quinta: partes ho-
rum óinnium arcuum pendent ab iifdem datis, & 

. per ejufdem generis calculum inveniuntur; ita ut 

. in eanc:\em fempet a:quationem incideris úve qu:e

. ras quintam parteiil Arcus AP B, five quintam 

. partem Atcus ASB, fiyi:: :ilterius cujufvis ex arcn-
bus quintam partem. Unde ú a:quatio qua quinta 
pars Arcus APB determinatur non habcret plures 
radices quam unam, dum qua:rendo quintam par-

' tem Arcus AS B incidimus in candem illam a:qua
tionem, fequeretur majorem hunc arcum habere 
eandem qnintam partem cum priore qui minar efr, 
eo quod fubtenfa ejus per eandem requationis ra
dicem exprimitur. In omni igitur proble7'1!ate nece.ffe 
efl ttquationem qua refpondetur tot habere radices, 211ot 
Jimt quttfitte quamitatis cafus diverji ab iifdem datis pe11· 
dentes & eadem arguinemandi ratione determinandi. 

Poteft vero tequa~io tot habere rr!dices quot fimt dimen
fiones ejus, & .non piures. 

·. Sic a:quatio x4-x3- 19xx + 49x-,- 30=0, 
quatuor habet radices 1, 2, 3, & - 5 ; non autem 
plures. Nam quilibet ex his numeris fcriptus in 
a:quatione· pro x efficiet terminas omnes fe mutuo 
defi:ruere ut di&um efi ; pra:ter hos v~ro nullus eft 
numerus cujus fubíl:itutione hoc evenieli. 

Cteterum numerus & natura radicum ex generationt 
aquationis optime inteUigetur. 

Ut fi fcire vellemus quomodo generetur a:qua
tio cujus radiccs fint 11 2, 3, & - 5; fopponen

dum. 



NATVR.A; 
dum erit x ambigue fignificare numeras illos, feu 
cíf e x = l, x = :z, x = 3, & x = - 5, vel quod 
perinde efr, x - 1 = o, x - 2 = o, x - 3 = 01 
& x + 5 = o ; Et multiplicando h::ec in fe, pro
dibi t multiplicatione x - l, in x- 2, h:r6 ::equa.4 

tio "x - 3 x + 2 = o, quce duarum eíl: diinen
fionurri ac duas habet radices I & 2; Et hujus; 
multiplicatione in x-3 prodibit x3- 6.xx+ i i ~ 
- 6 = o, zquatio trium dimenfionum totidem
que radicum, qua; iterum multiplicata. per x -;- j t 
fit x4 - x 3 - 19 x x + 49x- 30 =o, ut .fupra~· 
Cum igitur h::ec zquatio generetur ex quatuoi:: 
faél:oribus, x- l, x- 2; x - 3, & x:+ 5, .fo fe 
continuo duB:is, ubi faél:orum aliquis nihil eft_. 
quod .f ub omnürns fi~ nihil erit; ubi vero horum 
nullus nihil efr, quod fob omnibus continetui;- ni~ 
hil effe non potefl:. Hoc· efr, non poteíl: "4 - xi, 

- i9 x x + 4.9"...:... 3d; effe üihilo requale ut opor
te~, nifi his · quatuor eafi bus ubi eíl: x - 1 = o~ 
\'el x - 2 =o, vel x - 3 =o, veldenique x +). 
== o, proinde foli numeri l, 2, 3, & - 5 -valere 
poffunt 'f feu radices eífo requationis. Et fimile e{\¡ 
ratiocin.inni de omnibus zquationibus. Nam tali 
muJtiplicationc imaginari poílumus orones gene• 
rari, quamvis faltares ab invicem fecernere folet 
elfe difficillimum, & ipfum eíl: quod zquatione.11l 
refolvere & radices extrahere: Habitis enim radi.o; 
cibus habcntur faél:ores. 

Radices v~ro funt dupÜces a.ffirmativre Út in aUatb 
-exemplo l; .2, & 3, & negativre ut - 5; Ex his 
'Vero aliqute non raro e'Vaaunt impoffibiles. 

Sic requationis X X-:-:- 2 a X + b b = o, r~~ces 

dure qure funt ti+ v' a a - b b, & a- .Y a q.-·-b b 
te~les quidem funt ubi a a majus efi quam b b, at 

• ubí a a minus eit quam b b, eva6unt impt:>ffibiles 
Q 2 eo 



2.44 Al, R.. V A T: 1 O N 1J M 
eo quod tt a - b b tune evadet ñegativa quantitas, 
& negativre quantitatis radix quadratica eíl: impo.f
fibilis. Omnis enim radix poffibilis five affirma-
tiva fit, five negativa, íi per feipfam multiplicetur, 
producet quadratum affirmativum; proinde im
poffibilis erit qure quadratum negativum produ
cere debet . . Eodem argumento- colligitur requa· 

: 1:ionem x3 - 4:x x + 7 x - 6 =o, unam quidem 
realem radicem habere qure eíl: 2, duas vero im
.fOffibiles, 1 + V - 2, & 1 - Y - 2. Nam qureli
bet ex his 2, 1+v'-2, & r -v'- 2 [cripta in 
requatione pro x efficiet omnes €jus terminos fe 
mutuo defüuere; funtvero 1 + v'- 2, & 1-v'-~ 
numeri impoffibiles, eo quod extraB:ionem ra.dicis 
quadraticre ex numero negativo - 2 prrefuppo
nant. 

,,, 
• 

1:/E.quationum vero radices fape impoffi.bi!es tffe .ttqttmn 
'tjl ne cafus problematum; qui Jape impoffi.bi/es funt, ex
hibeant pofflbiles. 

Ut fi reétre & circuli interfeél:io determinanda 
'effet' & pro circuli radio & reét:r a centro 
ejus difiantia ponantur literre dure; ubi requatio 
interfeétionem definiens habetur, fi pro litera de
fignante diíl:antiam reare a centro ponatnr nume
rus minor radio, interfeél:io poffibili.~ erit; fin ma
jor, fiet impoffibilis; & requationis radices dure 
qure igterfeétiones duas determinant, debent eífe 
perinde poffibiles vel impoffibiles ut rem ipfam 
vere expriman t. Atque ita fi circulus CD E F, 
& Ellipíis A C B F fe mutuo fecent in punétis 
C, D, E, F, & ad reétam aliquam pofitione datam 
'AB, demittantur perpendicula CG, DH, El, FK, 
& qurerendo longitudinem alicujus e perpendi
. C\?-lis, perveniatur tandem ad requa.tionem, requatio 
illa ubi circulus fecat Ellipfin in quatuor punétis 
habebit quatuo~ radices reales qure erunt quatuor~ 

il.la 
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illa perpendicula. Qnod fi circuli radius ~anente 
(;entro ejus minü.atur ijóhec 'pu'néti~ E & P co,alef
éeiltibus c~rculu~ fan~éaj tapgat · J;llip{¡n, e:\' radi~ 
• ' .. . • • • . - ~· .. • > J .~ •' t• : .. 

cibus dure. illa: qu~ perpe,ndicula. E I & F K jam 
coincidentia. ~xprimunt evadent a::qnales. Et fi 
~irculus adhuc minuatur ut Ellipfin in punéto EF 
ne quidem tangat fed f~cet _tantum in alteris duo
bus punétis C, D, tune ex quatuor radicibus du~ 
illa:: qua:: perpendicula Er, .FK jam faéfa impoffi..; 
bília exprimebant, · fient una cum perpendiculis il"". 
lis impoffibiles. Et hoc . modo in omnibus :¡¡qua.
tionibus augendo v.el mim;tendo te,rminos earum, ex. 
inxqualibus radicibus dure primo requal~,s deind~ 
impoffibiles evadere folent. E~ inde .fit · quod r;\~ 

.dicum impoffibilium numerus fempe:i; fit p~r. , · 
1 e 

Sunt tamen radices aquationum aliqupzdo poj]ibiles. 
ubi Schema impoffibiles exhi_bet. Sed hoc fit ob limita
tionem aliquam in· .Schemate quod ad aquationem ni8._ 
fpeélat. · 

Ut fi in femicirculo ADB datis diametro AB, 
& linea. infcripta AD, demiífoque perpendiculÓ 

.Q.. 3 ne,_ 

' , 



~46 A;. Q. V A T J." O N V' IYJ 
:D e, qua:rerem dia.metri 
fegme~tum A C, fo re~ 
ADq 
AB = AC. Et per 

hanc a:quatjonem A e 
#:alis ~.xh~betur quanti e B 
~as ~b~ linea infcripta. AD major eíl: quam diame
~.er AB, per Schema vero AC tune evadit impof, 
Jib~lis. Nimirum in fchemate linea AD fupponi
tur infcribi in circulo, atque adeo diarp.etro ci~
culi major elfo 11011 potefr; in a:quatione V¡:}l'O nihil 
eíl: quod a condirione ill:i pcndeat. E:>f hac fola 
linearum cohditione colligitur a:qpatio, qµod fin~ 
A. B, AD, & A e C0!1~Ü1Ut) proportionales. Et 
quoiliam' a:quatio non compl'ecrín1r omnes condi~ 
tiones fchematis non neceífe eft ur omnium condi~ 
tionum teneatur. limitibus. Quicguid amplius ?fi: 
in fchemate quam in ~quatione pot~íl: illud limi· 
tibus arél:are, hanc non irem. ~la ·¿~ caµ'f•i ~bi 
zquationes funt imparium dimentionuin, adeogm; 
radices omnes impofl1biles hnbcre non pi)ff unt ~ 
fchemata quantitatibus_ a quibus r::idices ?tnnes 
,pendent fa:p~ limites imponunt quos tranfgredí 
fervafÍS fch~IT).atpm ~onditionibus impoílibile efl:: · 

Ex radicibus vero qufE reales funt, affi.í·mativte tr ne~ 
gativtt ad plagas ópp~fitas folent tenr!ere. 
: Sic in fchemate penúlúrr¡o qua:-rcn~o perpendi
~plum ~ G i~cidetu~: f!1 a::q~1ation~1~ ,cujus ~u~ 
~runt <!-ffirmat1v:r rad1ccs C G ac D H a punél:is C 
& D tendentes verfus -qnam plag:un, & dure ncga
tivre E I & F K, tendentes a punttis E & F vcrfus 
plagam oppofüam. A ut íi in linea A B ad quam'. 
perpendicula demittuntur dctur aliquod pun~t:mq 
Pt & pars ejus P G a punét:o illo datq a~ pe·~pe~~ 

· ~1culorum aliquod C G exrendens qua:ratur, 111c1: 
d.emus in crquationem quatuor rapicum P G, PH, 
' . . . . ~), 
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p I~ PK, .qua!um qua:íita P G, 8F su:t ·~ pµné'co P 
ad eafdem partés cum P G ten4unt ( ut P K) af
firmativa: erunt, qua: vero tendunt ad pal'~~s ~on:- . 
úarias ( ut P H, PI) negativ:r:. 
\ . . . . ' . 

Ubi trquatioñis radiFes rzuUt:e impo[/ihilr:s ·fimt, nume
rus radicum alfirmativarum q n~gativarum ex fignis 
terminorum ttquationis Fvgnofcf poteft. T ot enim funt 
radices affirmatht:e quot fignorum in continua ferie 'mu
tationes de + in - & - in + ; catert:e negativ~. 
fimt. . 
· Ut in a:quatione x4 - x3 - 19x x + 49 x - 30· 
= o, ubi terminorum figna fe fequpntur hoc or
dine + - - + - variationes fecund,i - a pri
mo +, quarti + a tertio - & quinti -, a quar
to +, indicant tres affirmati vas eífe radices, ~q~o
q ue quartam negativam eífe. At ubi radices ali
qua: impoffi~fles funt regula non va!et, nifi quate
nus impoHibiles illa: qua: nec negativa: fnnt n~c af
firmativa: prp ambiguis habeantur. Sic in a:qua
tione x 3 + p x x + 3p p x - q = o, figna indicam: 
unam cílc affismativam radicem & duas negat~vas. 
Finge x = 2 p feu x - 2 p =o, ~multiplica ' a:qua
tionem pnorem per han e x - 2 p = o, ut una ad
huc radix aflirmariva addatur priorihqs, & prodi~it 

-6p3 
ha:~a:qua~io ~ 4 - px,3 + ppxx _ q x+ 2pq=o,, 

gu:r habere deberet duas affirmativas ac duas nega
"tivas radices, habet tamen, íi mutationem figno
rnm fpeét:es, aflirmativa.s quatnor. Sunt ergo dú~ 
impofjihiles ql1a: pro ~mbiguitate foa. priori caf ~. 
negativ~ poíleriori atlirmativx eífe videntur.. · 

Verum quot raqices impo.@piles fon~ cognofc~ 
fere potefr per l!anc regu\a.q\. · 

Con 
( 
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Conflitue feriem fraElionum quon¡,m denomhiatores fant 
¡zumeri in ha~ progreffeone r, 2, 3, 4, 5, &c. pergendo 
.ad numerum ufque qui efl dimenfionum aquationis; nu
meratores vero eadem feri~s numerwum irf ordine contra
,·io. Divide unamquamque fra8:ionem pofleriorem po• 
priorem. Frafliones prodeimtes col/o~a fuper terminis me
diis aquati1nis. Et fub quolib.et mediorum terminorum, 
ji . qundrfl.tt\m ejus duilum in Jra8:ionem capiti imminen
tem Jit ma].uJ quam reEtangulum terminorum utrinque 
confifientium, coUopa fignum + ; fin minus, .fignum -. 
Sub primo vero & ultimo termino ·col/oca Jignum +. Et 
tot e-mnt radipes impoffebiles quot .fimt in f ulfcriptorum 
fignorum ferie mutationes de + in - & - in +. 

Ut fi habeatur requatio x; + p x x + 3 p p ~ 
~ q =o: Divido feriei hujus +. ~ . -f fraéhonum 

· ' fecunda.m .:. per primam +, & tertiam + per fecun
dam ~' & fraél:iones prodeuntes + & + colloco fu
per mediis ·terminis requationis ut fequitur. Deiq 

quoniam quadra-
' ..!.. 
T· 3 • tuJII fecundi ter-

·" 1 + p X X+ 3P p X - q = o mini p X X duél:um 
'
1+ + + in imminentem fra-
·.ci. • . • • p p ;¡c4 • f1. • • 
~·10nem f, 111m1rum ·-. - mrnus eu quam pnm! 

3 
termini x3, {3l tertii 3p p x reél:~ngulum 3 p p x4 fob 
iermino p x x colloco !ignum -. At quia tertii 
termjni 3p p x quadratum 9 p4 x x duél:um jn im-: 
·µiinentem fraél:ionem +, majus eíl: quam nihil ~ 
;ttque adeo multo majus quam fecundi termini 
p x x, & quarti - q reél:angulum negativum, colla~ 
·.co fub tertio illo termino ftgnum +. Dein fub 

, primo termino x3 & ultimo ~ q colloco Ggna +, 
~t fignorum fubfcriptorum qu<E in hac font ferie 
+ - + + mutationes dure, una de + in -, aliii, 

- in + indicant dpas efie ra~ices irppoffibiles, 
~i9 
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Sic & ·a:quatio x > 

-4.xx+ 4.x-6 
= o, duas habet 
radices impoffibi-

..!.. ' 3. '3· 
x' -4xx+ 4i-6 =o 
+ + - . + 

les • .tEquatio item + j- ·f 
~4 - 6 X X - 3 X x 4 * - 6 X X - 3 X _: 2 =: O 

- 2 = o, duas + + + + 
habet. Nam h:I:c fraB:ionum feries i-. f. f. f divi
.dendo fecundam per primam, tertiam ·per fecun
dam, & quartam per tertiam, dat hanc feriem 
-}. j-. + foper mediis :rquationis terminis coUocan~ . 
.dam. Dein fecundi termini qui hic nihil efl: qua ... 
dratum duB:um in fraB:ionem imminentem {.pro
ducit nihil, quod tamen majus efl: quam reétan
gulum negativum - 6 x 6 fub terminis utrinque 
pofitis x4 & - 6 x x contentum. ~are fub terminq 
illo deficiente fcribo +. In ca:teds pergo ut in 
exemplo fuperiori; lX fignorum fubfcriptorurn pro
dit ha:c feries + + + - + ubi duce mutat:iones 
indicant duas radices impoffibiles. Et ad eundem 
modum in +. ~. ~. +. 
~quatione x5-4x4+ 4x>-2x x-5 x.;_ 4 =o 
i(s - 4x4 + + - + + + . 
+ 4x3 - 2 x x - 5 x -4 = o, deteguntur impof
f¡biles 9ua:. - _ . 

Ubí termini duo vel plures ftmul defunt_,ofub 
primo terminonun deficientium collocanduní . en 
fignum -, fub fecundo fignum +, fub tertiq 
fignum .._, & fic deinceps, femper variando figna., 
nifi quod fub ultimo terminorum fimul de.ficien~ 
tium femper collocandum eíl fignum + ubi ter
mini deficientibus utrinque proximi habent figna 
~ontraria. Ut in a:quationibus xs +a x4 * * * 

- + + -+~ 
t ri> = o, & x s + a x4 * * * - a> = o., qua. .. + .+ +-++. +. 

rum 
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rum prior quatuor poíl:erio{ duas habet impoffibi--: 
les rad1ces. · Sic & a!quatio . , . 

J r ¡ · ¡ r ¡ 
·p 3• T· T• 9 • T• 

:x7 - '2 "6 + 3 xs - i x 4 + ~3 * * - 3 = ~ 
+ - + - +"'7"+ + 

'fe~ habet impoffibile$. • ' 
~ . . . ' 

'Hipe etiam cognof ci · poteíl: l.ltrmn radiCes im
pq~b¡le~ . i~iér ·affirmativas rad_ices lat~nf ·.an in:. 
t~f'. rreg~t1v.as. Nam figna ·termrnorum figms fub: 
fcriptis V.ariantibus imminentium indicant tot af~ 
fir~ativas eífe impoffibiles quot · font ipforun~ 
variá.tiones, & tot negativas quot funt ipforµm 
.{uccemóne,s fine variation~. ~ic in . xquation~ 
xs. -:--· 4M4, + '4 X~ - r X x. - ~X - 4 -:- o quoniam 
+ l.Í>' "'t · ~ + . + + . 
ftgrií~ ' infra fcriptis variantibus + - + quibus . 
ra~ic'es dtire Ü'npoffibiles indicantur., immin~ntes 

1 • ter'Mini - '4"'4 + 4" 3 - zxx, figna ha.ben t - + - ; 
qua! per ·tinas variationes indicant duas· affirmati~ 
va,$ radices; ideo radices dure ímpoffibiles inte~ 
:!ffirmativa~ . l¡itebuñt: Cum· itaque omnium a:q:ua
tionis . terminorum figria + - + - - - pell 
tres. vaF·~átiones indican·t tr~s eífe a..ffirmativas ra
dices, & reliquas duas negativas effe, & intér af-: 
firmati~a~. Jateant duai impoffibilt1s, fequitur a:qua
tiühi:s ' l.t'rtam efie radicem vere affirrriativam duas 
negativas 'ác duas impoffibiles. ~od fi· ~quatío. 
fuiffef 'x> - 4 X 4 - 4 X 3 - '- X X -- 5 X - 4 = o 

~ + +· + + . 
'tll~c ~termini fn_bfcriptis fig~is prioribus variant~, 
bus.+ - imminentes, nimirum - 4x4 - 4 x 3 per. 
ilgna'. foa non variantia - & - indicant unam 
ex 'negativ~s radicibus impoffibilem e!fe ; & ter:: 
illi?i ~.g~i~ fi.~bfcriptis ro~eriorib".ls variaµti
bus - . + mimmentes, mm1rum - 2 x x - 5 % 

~r fign.~ fua. ~o~ variantia - &; - inqicant aliam 
• r , . e~ 
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ex negativis radicibus impoffibilem eífe. ~1amc~'.. 
brem cum ::rquationis figna + - - - - - 'per 
~nam variationem indice1~t unam affirmativam' ra
dicem, c::rteras .quatuor negativas dfe ;· {equitur 
unam eífo a.ffirmativam, duas negativas; ac _duas 
impoffibiles. Atque hrec ita fe hab~nt ubi -'n9n 
funt plures · impoffibiles radices quam p~r régulani 
allatam detegnntur. Po!funt enim p!ur~s ~fi~,· lb 
:cet id perraro eveniat. - ·-

. ... 
J'!{I' j -~ i• 

,,~· 

De tr a~fmatationióas~q aationam. 
' . e .!F.terum' ttquationis cttjufvis radices prmm affirma.

' . tiv<e in negativas & .negativa: in affirmativas 
pmtari pojfunt> idque mutando tantum figna terminorum 
{liternoi'um. 

Sic a:quationis xs - 4 x4 + 4x3 - z x x ..::_ 5 x 
- 4 == o, radices tres affirmativa: mutabuntur in. 
11egat~v~s, eic dure negativa: in affirmativas mu
tarido tantmp. figna fecundi quarti & fexti termini 
ut . ~k fit, x 5 + 4x4 + 4x 3 ·+ zx x- 5'x + 4 =o-. 
~afdem habet ha::c a:quatio .radices cum priore nifi 
quod hic affirmativre funt qua: ibi erant negativ~> 
& hic negativa: qu;r ibi erant affirmativre·; & · ra
dices dua: impoffib.iles , qua: ibi in ter affirmativas 
latebant hic latent inter negativas, ita ut his de
du'füs reíl:et unica tantum radix v~e negativa._ 

Sunt & alfa: requationum tranfmutationés qua! 
~iverfis uúbus inferviunt. Pojfumus enim fupponeyp 
:adicem tequationf s e~ cognita & incognitq aliqu,ti quan
titate utcunque ;om:Poni, tJ perinde pr~ ea fubftituert · 
1uod trquipollens .effe fingitur. Ut fi fupponamus ra.
~icem a:qualem eífe fumm~ vel diffe~entfa cognit3'! 

~!;~\,!"! 

• I 
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alicujus· & in~ognitre quantitatis. Nam poífumn~ 
hoc paB:o radices a:quationis cognita illa quanti
tate augere vel dirninuere, vel de cognita guanti
tate fub,ducere; atque ita efficere ut earum aliqu:r 
qure prius .erant negi1rtivre jarn fiaD:t affirmativre, 
vel u~ aliq_ua: ex affirznativis evadant negativa:; vel 

' etiam u.t ·<?mnes ev<¡idant aH,irmativa: aut omnes ne· 
gativa:. ~i~ iµ a:qu¡i.tione x4 - , x3 - 19x x + 49x 
- ·30 = p, fi"radices unitate augeri vellem, fiJ1go 
'f + I =y, feu x =y- 1, & perinqe_pro x fcribo 
in a:quatione y- 1, & pro quadrato, cubo, qua-. 

. ~rato-quadrato d~ x fimilern potefrat~m de y - 1) 

;¡.~ huny .modum. \ · 
1 \.. ~ . ' \ 

x4. ,4 ~ 4 y! + 61 y - 4) + 1 

-.x~. y3+ 3yy- 3y+ I 

, -19x:>;. \ -:- IQJJ+ 38y_-19 
'.- . + 49"·· .· . . + 49Y .- · 49 .. . . .. ..... 

-30. -30 

Sumrn.a 1 y4 - 5 y3 - ~oyy + 80 y- 96 == Q •. 
' . ~ 

Et. ~qri~~ionis prodeuntis y4 - 5 y; - ~o y y + 80 y. 
- 96 ..:.._ o, radiyes erlJnt i, 3, 4; - 4, qua! prius 
erant 1, 1-, J.., - 5, unitate !am falta: majores., 
Q_u.od fi pro x fcripftífem y + 1+ pro~iiífet a::qua· 
tio y4 + 5y3 - 1oy y-fy +-:;=o, cujus dua:. 
fuiífent radices· affi.r:mativa:: ~ & 1.;. ac duéE n~gati-. 
va: ~ ~ _& - 6~. Pro x vero fcribendo y - 6 . 
prodiiífet requatio ~ujus radices fuiífent 7, 8, 9, l ~ 
~mnes himirurn affirmativa:, & pro eodem fcri~ 
l;>endo y+ 4 radices jam numero quaternario di
.m1nutre ~vafüfent - 3, - 2, - 1, - 9, µegativa; 
omnes. ' 

Et hoc modo augendo vel diminuendo radices 
flqua: hnpoffibiles funt, hre aliquando facilius de· 
t:e.gi;:nt~1r.quam pri.us~ Sic in a;quatione x. 3- 3 a~~ 

. ._· . -3.a1 

r 
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_ 3 a; = o, radices null~ . per pra:cedentem: regu
lam apparent iqipoffibiles . . A.t .fi augeas radi~es · 
quantitate a fcribendo y- a .pro x, in a:quatione 
refoltante y3 - 3 a y y - a3 = o, radices dure iín
poJfibiles jam per r~gulam illam .detegi poífunt. 

Eadem <JperatÍone pof!umus etiam fecundos terminas. 
laquationum tollere_. Ha<: e!1im fiet , fi ~ognitam quan
titatem f ecünd1 termm1 . xqúat10ms propofita: per 
numerum dimen!ionum a:quationis divifam, fub-· 
aucamus de quantitate qua: pro nova: a?quationis 
radice íignificanda a~umitur, & refi.duúm fubili
tuamus pro radice a:quationis propofita:. Ut fi 
proponatur a:qüatio x 3 - 4 x ~ + 4 x - 6 = o', 
cognitam quantitatem fecundi termini qua: eíl: 
- 4 divifam per numerurh dimenfionum a:quatio-
nis 3 fobduco de fpecie qua: pro nova. radice fig-· 
nificanda aífumitur, puta de y, & refiduum .J + i
fubftituo pro x, & provenit, · ' 

.y 3 +4yy+ · Vy+~; 
3> 64 

. y3 

-4yy- TY- 3 + 4Y+ V 
. -6 

4y- 1 4 6 -T ..,.,,. - o. 

Eadem methodo potefl & tertius 1equationis terminus · 
iiJlli. Proponatur a:quatio x4 - 3 x3 + 3 x x - 5 x 
- 2 =o, & finge x =y- e, & fubfütuendo y-~ 
pro x oriettü· hxc a:quatio. 

,, ··HujlJ.$ 
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Hujus a:qua.tionis tertius terminus efr 6 e é + 9 1 

+, ~ duétum in y y. Ubi fi 6 e e + 9 e+ 3 mu.: 
luni ~ffet, eveniret i~fum qu?d volu~us. Finga~· 
mus ita.que nnllnm effe ut mde colhgamus qui
na.ni numerus acl. huric effeB:um fobfütui debet 
pro e; & habebimus a:quationem quadraticam 
6 tre\+ 9 e+ 3 = o, qua: divifa per 6 fiet e e + fe 
+-} = o, f~u e e = - +e - -~, & extracta radLce 

~=-.!.+v..!~-:... feu::::: - ..?. + 1'-~ · hoc· e· 11 
+_; lo 2.' -+_ lo) lt 

·= -+ + f, atque aded ~el=-+ vel = - t. 

U~de y - e erit vel y + .~ vei y+ 1. Quamobrem 
cum y - e, fcriptum. fnit pro x, vice y ...._ e debet 
y + .;.- vel y + 1 fcribi pto x, ut tertius requatio
nis. :i;efultantis. terminus nullus fit. Et in utroque' 
quidem cafu id eveniet, Nam fi pro x fcribatur 
y + ..!. orietu r ha:c a:quatio y4 - y 3 - '-l y--:+ = o; 
fin fcriba.tur y + i 1 orietur ha:<:: y4 + y3 - 4y 
- -6 =o. 

Pojfunt & radices <tqudtionis per datos nufneros m11lti
plicari vel dividi; & hoc paElo termini ' tequationum di~ 
minui, fmétionefque & radicales quantitates· r.zliquandrJ 
toUi. . ' 

U t fi requatio fit J3 - -} y - '-;:4-,/ = o, ad tol
lendas fraél:iones fingo effe y = + :z:,, & perinde 
pro y fubíl:ituendo f z provenit requatÍo nov:t 
:i:,3 12 :t í46 - - -:-- - - = o, & rejeB:o terminorum 

/J,7 2 7 2 7 . 
, coriununi denomina.tore, ,) - l 2 :z:, - 146 = o; 

cujus a:quationis radices font triplo majores quam 
ante. Et rurfus ad diminuendos terminas a:· 
GUationis hujus fi ftribatur 2 v pw z, prodibit 
-8 v 3 - · 24v - 146 = c:J, & diviíis omnibús pet 8 fiea 
'V3 - 3 v - 18t = o, cujus requationis radices di
midi~ funt radie.mm prioris. Et hic fi tandem 

inveni• 
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· i4refeniatur rµ ponendum, erit 2'ZJ = :z:., fz::: y,,,& 
y+ -i- = ~, & a:quationis primo propofita: .?Q

3- .4xx 
+ 4~ ..... 6 =o habebitur radix x. , ' , 

Sit & in :rquatione x3 
- z .X + V 3 = o~ ad ·tol• 

lendam • quantitatem radicalem Y3, pro X fcribo 
yv' 3., & provenit iquatio 3y3 Y 3.-2y V 3 +,V 3=P, 
qua: diviíis omnibus te1·minis per .Y 3 fit 3 J3 -:- 2:1 
-j- I := O. 

Rmfus aquationis ) ·a.dices in earum reciprocas tranf
mutari pojf unt, & hoc pallo aquatio aliquando ad for,_
mam cammodiorem reduci. 

Sic xquatio noviffima 3 y1 - 2 y + 1 =:o, . fcri• 
bendo ~ pro y evadi t ]_ - ~ + 1 = o, feu ter-

~ :<'..3 ~ 

fuinis omnibus multiplicat.is p~r :i:,3, & ordine ter
minbrntn mutato :~:..3 - 2 :<'.. :<:. + 3 = o. Poteíl: 
~tjam i'equationis termüius penultimus hoc . paél:O' 
tolli, íi modo fecundus prius tollatur~ ut faél:um' 
vides in exemplo pra:cedente, Aut fi antepenulti· 
mum tolli cupias id fi~t fi modo tertium pri~ :
tollas. Sed & radix mínima hoc paél:o in ·maxi
matn tonvertitttr, & inaxima in minimam; tjuod 
ufl;lm nonnullum habere potefi in fequentibus. Sic· 
in :llquatione x4 -:- X

3 
- 19x x + .49 x- 30 =o, · · 

cu jus radices funt 3, 2, 1, - ) , 1i fcribatur ...!.. 
' . " J 

pro x refoltabit a:quatio _.:_ - ~ - I9 + 49' . 
y4 ' y3 y y ,~ 

;...... 3 o = ~, quce, terminis omnil>us multiplicatis 
per y4 ac divifis per 3 o, fignifque mutatis, fiet 

4 4 9 3 + 1 9 + 1 • • 1 :-,, • ¿· Y - Y• Y T• y Y Tr.~ ;-3. == o, CuJUS_ra ices 
funt -; '; .;.,. 1, - +; r'adieum aflirmativarum maxi
ma 3 jam .converfa in minimam f" & min.Íl!la. · I 
jam faeta maxima, & radice gegativa. ".:::'" 5 . '}U~ 

1 om-..· 

'. 
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-~5 6 T R A N S M V TA T I O 
. ·l}mnium .maxime di:íl:abat a nihllo, jam omnium 
·m.axiroe· accedente ad nihil. 

Su!nt & ali:r :rquationúm tranfinutationes fed. 
··gua: orones ad exempluro tranfmutationis illius. 
~ttl?i tertiuro requationis terminum fuílulimus con~ 
;fic·f"poífunt, ut non opus lit hac de re plura dice
re. · Addamus podus_ aliqua de limitibus a:qua
'tionuro. 

Ex JEquationum generatione conflat quod cognittt 
-qttantita.r fecundi termini aquationis, ji jignum ejus 
• mutetur, tequalis jit aggregato omnium radicum fub jig
nis propriis ; ea tertii aqualis aggregnto reElangulortmi 
fu·b jingulis binis radicibtt;s; ea quarti ji jignum ejus 
mutetur, ~qualis dggregO:_tO contentorum fub ji.ngulis ter
nis radicibus ; ea ql,linti aqualis aggregato contentorum fub 
fmgitlis' quaternis ; & fic' in infinitum. 

Affumamus x = ·a, x = b, x = - e, x = d, .&c. 
·feu·.x ~. ~ -: o, x - b --;- o, x + e = o, x - d == o1 

1.& t:X 1horum cQntinua
1 

multíplicatione generemus 
Equariones, ut füpra. Jam multiplicando x - a 

pe'r ·,l .!-:- ~b-pródueetur :rquatio x x =: x +a b =o;-
- ; [ 

,ubi ~ognita quantitas fecundi termini, fi figna 
«éplS mutentur, nimirum a + b, ell: fümma dua
'l'uni ~radicum a & b, & cognita tert_ii a b illud uní
.Curo ·q\lod fub utraque contínetur reél:angulum . 
;.Rurfu~ multiplicando hanc <rquationem per x + e 
· _ -a +ab 

· :J'rodu~etur a:quatio cubica x3 -b x·x - a e x + ab' 
+e -:-be 

:~ .0,, ubi cognita quani:itas fecundi fob fignis mu· 
, tatis •nimfrum a + b - e eíl: .f umma radicum a, b 
lk --.,e; cognita tertii a b - a e - be, fumma re

. ·thtng~forum fub fingulis binis a & b, a & -e, 
b &"...._e; •& cognit~ q.uarti fub figno mutato 
·::- a'b e illud unicum · contentum efl: quod omnium 

coa" 
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continua multiplicatione generatur, a in b in - c. 
Adhctc multiplicando cubica;m illam :rquationeJ,Íl 
pet x - 'ti, producetur .h<Ecce quadrato-quadratica. 

-f: a b 
:.....1i - q c +abe 1 

• 

'· -b . -be -abd . 
:X4 + i; X'. + ii'rf, X X + be a X - a b C '(/, = O : 

-d + bd + -acd 
.:_ ~ ti 

ubÍ ¿ogt~Íta quantltas fecundi térmillÍ fub fignfs 
mutatis a + b - e + d, eíl: fumma omnium radi
.cum ; ea tertii a b - a e - b e + a d + b d ~ e el ~ 
fumma: refraqgulorum fo~)1nguli~ ?inis; ea quarti 
fub figni~ mutatis -:-- a~ e +D. b d--: be d - a e d 
fomma contentorutn fub íingt,üis i:ernis; ea quinti 
-: abe d contentum unicum fub orÍmibus. Et hinc 
priip.9 colligi,mus <:J.mnes .. a:qüationis cujufcunque> 
termirios. nec fraét:os nec fordos habentis, radices 
hon furdas, & radicum binarum reét:angula, ter
h~rumque aut plurium .·contenta eífe aliquos ex 
CliviforiOus integris ultimi termini; atque adeo 
ubi toníl:iterit nullum ultimi termini diviforem, 
e~e au~ rad.icem a:qua~~o~is, a:ut _duarum radicum 
ryétangulum pluriumve conteritum, fimul corifta
bit nullam eífe radicem radicumve teét:angulum aut 
contentum nifi quod fü furdum. . 

1 / • • 1 

Ponamus jam togni~as c1i1antitates terminorum 
x_quationis fub fignis mutatis eífe p, q, r, s, t, 'V, &c. 
eaín nempe fecimdi p, tertii q, quarti r, quinti s, , 
~ fic deinceps. Et fignis terminorum probe obfer- · 
vatis fiat p = (i. ptí + 2 q = b. pb + qa + 3r=c. 
p ;t + q b + · r a + 4s = d. p d + q e + r b-+ s a 
+ 5 t ·= e. p e + q d + re + s b + t a + 6 v = f 
~ fic in .il1finitum, obfervata ferie progreffionis. 

R Et 
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Et erit a fumma radicnm, b fumma. qua-dratorum 
ex fingulis radicibus, e fumma cuborum, d fomm~ 
quadrato-quadratorum, e fumma quadrato-cnbo
rum, f fumma. cubo-cuborum, & fic. in réliquis. 
Ut in :rquationex4-x11 -19xx+ 49 x-30 ==o, 
ubi cognita quantitas fecuQdi termini eil: - 1, ter
tii - 19, quarti + 49, quinti -30; ponendum 
erit f1 = p, 19 = q, ~ 49 = r, 30 =s. Et inde 
orierltur a= (p ==) 1. b = (pn + 2q = I + 38 = ).39. 
e= (pb+qa+ p= 39+ 19-147=)-89. 
d= (pe+ qb+ ra+ 4s = - 89 + 741 -49 
-r u.:>=) 7;..3. Q.uare fumma radicum erit r, 
fumma. quadratorum radicum 39, fumma cuborum 
- 89, & fuµi!lla quadrato-quadratorum 723. Ni
mirum ~qua.tionis illius radices funt 1, z, 3 &- 5, 
& harum fomma 1 + z + 3 - 5 eil: 1, fumma 
quadratorum -1 + 4 + 9 + z 5 eíl: 3 <J, fumma cu
borum 1 + 8 + 27 - 12 5 eíl: - 89, & fumma: qua
dra.to-qnadratorum r + 16 + 81 + 625 eil: 723. 

De limitibus Jf.quationttm" 
' ' 

E T hinc colliguntur limites inter quos confifl:ent 
. . radices :rquationis ubi riulla earum impoffibi
hs efr. Nam cum radicum omnium quadrata funt 
affirmativa, quadratorum fumma affirmativa erit, 
ideoque quadrato maxim:r radicis majar. Et eo
dem argumento, fumma quadrato-quadratorum 
radicum omnium major erit quam quadrato-qua
dratum radicis maximre, & fumma cubo-cuborum 
major quam cubo-cubus radicis maxim:r. 

Quamobrem fi Hmitem dejidem r¡_uem ~ddices nuUtt 
franfgrediuntur, quare Jummmn quadratorum radicum & 
rxfrahe· ejus radicem quadmticam. Hac emm radix ~a

Jor 
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jor erit quam radix maxima tequat_ionis. Sed ad radi· 
ceni maximam propius accedes fi qureras Jummam 
quadrato-quadratorum & extrah-as ejus radicem r¡uadrato .. 
quadraticam, & · adhuc magis fi quteras fummam cuho
cuborum & extrahas ejus r.adicem cubo-cubicam :_ Et- it~ 
in infinitum. 

Sic in requatione prreeedente radix quadratica 
fummre quadratorum radicum, feu V 39, efl: 6 -i-: 
quam proxime, & 6 ~ magis d~-íl:at a nihilo quam 
ulla radicum 1, 2, 3, - 5. At radix quadrato· 
quadratica fommre quadrara-quadratO-rum raclicum 

4 
nempe V 72 3 qnre efl: 5 + circiter propius accedit· 
ad radicem a nihilo remotiffimam - '5. 

Si inter fummam quad.ratarum & fummam qua. .. 
drato·quadratarum radicum inveniatur media pro., 
portianalis, erit ea paulo majar quam fumma cu· 
borum radicum fub úgnis affirmati vis connexorum. -· 
·Et inde hllljus medire proportionalis & fumma: 
cuborum fub propriis fignis, ut prius inventre, fo .. -
mifumma erit majar quam fumma cuborum radi· 
cum affirmativarum, & femidifferentia majar quam 
fumma cuborum radicum negativarum. 

Atque adeo maxima rad1cum affirmativarum minor 
trit quam radix cubic iUius Jemifumm.e, & maxima 
radicum negativarum quam radix cubica iUius Je
midtjferentite. 

Sic in . requatio cedente media proportiq,. 
na.lis inter fummam quad.ratorum radicum 39; & 
fummam quadrato-quadratorum 7 2 3 eft I 68 cir· 
citer. Summa cuborum fub prapriis [ignis fupra 
erat - 89. Hujus & I68 femifumma efl: 39 ~'fe
midifferentia 128 +. Prioris radix cubica, qure efl 
3 ~ circiter, majot efr quam maxima radicum af• 
firmativarum 3. Poíl:er,ioris r..aclix cubica qu~ efr 

R ·~ 5 a\ 
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5 .. ,.r, ·proxime, tranfcendit radícem negativam - ¡ . 
~10 exemplo videre eíl: quam prqpe ad radicem. 
ha:c methodo acceditur ubi unica tantum radix 
negativa eíl: vel unica affirmativa. Et tnmen propius 
adhuc nccederetur, fi inter fummam quadrato qua
dratorum radicum & fummam cubo-cuborum me
dia proportionalis inveniretur atque ex hujus, & 
fumma: quadrato-cuborum radicum femifumma & 
femidifterentia radices quadrato cubica: extrahe
rentur. Nam radix quadrato-cubica femif umm:r 
tranfcenderet maximam radicem affirmativam, & 
radix quadrato-cubica femidifferentia: maximam 
feu extimam negativam, fed exceífu multo minore 
quam ante. · Cum igitur radix qua:libet, augendo 
vel diminuendo radices omnes fieri poteíl: minima,. 
dein. mínima in maximam converti, & poíl:ea omnes 
pra:ter maximam fieri negativcr, coníl:at qnomodo 
radix imperata quam proxime poteíl: obtineri. 

Si · radices omnes prteter duas negativ12 funt, pojfunt 
illte dute ftmul hoc modo erui. 

Inventa juxta methodum pra:cedentem fumma 
cubot:um duarum illarum radicum, ut & fumma. 
quadrato-cuborum & fumma quadrato-quadrato 
cubornm radicum omnium ; inter pofl:eriores 
duas fummas qua:re media roportionalem, & 
ea erit differentia inter fu am cubo-cuborum 
radicum affirmativarum, mam cubo-cnbo-
rum radicum negativaru proxime; adeo-
que hujus media: proport & fumma: cu-
bo-ouborum . radicum omnium femifumma erit 
fumma cubo-cuborum radicum afErmativarum, & 
femidifferentia erit fumma cubo-cuborum radicum 
negativarum.' Habita igitur tum fumma cubo
rum, tum. fümma cubo-cuborum ndicum duarum 
affirmativarum, de dnplo fumma: pofl:erioris aufer 
qundratum fumma: prioris, & reliqui radix quadra-. 

. ti~ 
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tica erit differentia cubornm duarum radicum. Ha.~ 
hita vero tum fumma tum difrerentia cuborum ha
bentur cubi ipfi. Extrahe eorum radices C\lbicas 
& habebuntur a:quationis radices dure ::iffirmativa: 
gl,lam p1.1oxime. Et fi in altioribus poteíl:atibns 
,opus coníimile infritueretur magis adhuc accede
retur ad radicés. Sed ha: limitationes ob diffici
lem calculum mim1s ufui funt, & ad a:q"9ationes 

. tantum extendunt qua: nullas ·habent radices ima
ginarias. ~apropter limites alía ratione invenire 
jam doceb9 q~ ~ faci_lior .fit & ad or~mes a:qua.:-
tiones ~xtendat ~ · 

l . . .. ¡..; l .. \ l -' 

I 

Multiplicetur 12qtf,ationis terminus unufquifque per nu-
merum dimenfionum ejus, & dividatur faflum per radi
cem aquationis. pein rurfus multiplicett1;r unufqt.J.ifque 
terminorum pródeuntiu:rft p;er . nu71!ei'1fm un~tate minorem 
quam priut, & faílu1ft dividqtur per radicem aqu_atio..:. 
1Jis. 'J¡.t ftc perg(l-tf!-r fernper multiplicando per numeros 
unitate minores · quam prius, & failum dividendo per 
radicem, do;Úc tan~e!?'1 term.ini omnes deftruantur quorum 
jigna diverfa funt a figno primi feu alti{fimi termini 
prater ultimum. E;t "i'fUmerus ille erit omni a/fi.,rl'J'!(ltÍ'f)(Z 

radice major; qui in te:minis prodeunti/nts firiptus ,pro 
radice, efficit eorum qui jingulfs vic.ibtfs per multfp/ica
tionem producebantur ag¡,regatum ,ej!'f dqm Jemper e.Jfe 
jigni cum primo feu altijjtmo ter.mino aquationis. 

:Qt fi proponatur a:quatio ~> - 2 ~4 - roxl 

+ 3oxx + 63xr- 120 =o. Hanc prúnum iic 

multiplico 5 4 3 2 1 
· 

0 

· x'-zx4- 1ox
3 + 3ox_x + .63x - 120. 

Dein terminas prodeuntes divifos per x rurfum 

multiplico fic 4 
4 83 3 

2 + 6· 
1 + 

6
° & 

P' - x - 3ox x o x . 3, 
terminas prodeuntes rurfum dividendo per x pro-· 
deunt 20 x3 - 24x x - 60 x + 60, quos minuendi 
gratia divido per maximum diviforem 4 & fiunt 

R 3 5 x3 
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·5-xl - 6 x x - l 5 x + l 5. Hi itidem multiplicati 
per progreffionem 3, 2. 1. o, & divifi per x fiunt 
1 5 x x - 1 2 x - l 5, & rurfum divifi per 3 fiunt 
5 x x - 4 x - 5. Et hi multiplica ti per progref
fione111 2. l. o, & divifi per 2 x fiunt 5 x - 2. Jam 
cum terminus a:quationis altiffimus xs affirmativus 
frt, tento quinam numerus fcriptus in his p·roduél:is 
pro x, efficiet ea omnia affirmativa eífe. Et quj ... 
dem tentando J, fit 5 x - 2 = 3 affirmativum fed 
· 5 x .x-4x-.5, fit -4 negativum. Quare li
mes el'Ít majar quam I. Tento itaque nU'merum 
aliquem majorem puta 2. Et in fingulis fubfütu
endo 2 pro x, evadunt 

5" _,, =8 
5xx-4x - 5 = 7 
5x3-6xx-15x +15=1 
5x4-8x3-3oxx+6ox +63=79 
xS- zx4 -1ox3 + 3.oxx+ 63 x-120=46 .. 

QE.are cum numeri prodeuntes 8. 7. 1. 79. 46, fint 
omnes affirmativí, erit numerus z m~jor quam ra· 
<licum affirmativarum maxima. Similiter fi limi
·tem negativarum ,radicum invenire vellem, tento 
números negativos. \[el quod perinde eft muto 
figna terminorúm alter~orum & rento affirmativos. 
Mutatis aute~ terminorum alternorum fignis,quan· 
tita.tes in quibus numeri fubfütllendi funt fient 

5x + 2 
5xx+ 4x - 5 
5x3 + 6xx- 15x - 15 
5 X 4 + 8 X 3 - 3 O X X - .60 X + 6 3 

x5 -;\- 2 x4 - 10x3 --- 3ox x + 63 x + 120. 

Ex his feligo quantitatem aliquam ubi termini ne· 
gativi maxime pr~va!ere videntur; p11ta 5 x4 + 8x3 

- -30 
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- 30.x x- 60 x + 63, & hic fubfütuerrdo pro x 
numeros 1 & 2 prodeunt numeri negativi - 14 
& - 33. Unde limes erit major quam - 2. Snb
fütuendo autem numerum 3 prodit numerus . affir
mativus 2 34. Et fimiliter in ca:teris quantitatibus 
fub.íl:ituendo nurnerum 3 pro x prodit femper nu
merus affirmativus. Id quod ex infpeél:ione fola. 
collige11e licet. Q.uar.e numerus - 3 t:ranfceqdit 
orones .radices negativas. Atque ita ha:bentur li
mites 2 & - 3 inte.r quos radices .-0mnes con- -
fillum. · 

Horum vero limltum inventio ufui eíl: tum in 
11edudione zquationum per radices rationales, tum 
in" extraétione radicum furdarum. ex ip!is ; lile forte 
radicem extra hos limites aliquando qua:ramu-s. 
Sic in _req1'tatione noviffima fi radices ratiooad:es~ 
fiquas forte habeat, invenire vellem ; ex fuperio
ribus .certum efi has non alias eífe poíle quam di· 
vifores ultimi termil'.li a:quationis, qui hic efi I zo. 
Proin tentando r.0.mnes ejus divnores, fi nullus. ea
rum fcriptus in a:quati.one pro .radice x eHioeret 
omnes ternünos evanefcere ; cer.tum efi requatio
nem non admittere r.adicem nifi quée fit furcia. 
At ultimi termini 120, divifores permulti funt, ni
mirum I. - I. 2. -2. 3. -3.4. -4.5. -5. 6. -6 . 
. 8.~ 8. 10.- 10. 12.-:- 12. 15'. - 15· 20. - 20, 

·24. - 24. "3º· - 30 .. 40. - 40. 60. - 60. 120. 

& - I z..o. Et hos omnes divifores tentare, tredio 
eífet. Cognito autem quod radices inter.limites 
2 & - 3 conúíl:unt, liberamur a tanto labore. Jam• 
enim non opus erit divifores tentare niíi qui font 
inter hos limites, nímirum divifores 1, - i-, &- 2. 

Nam fi horum nullus radix efi, certum efl: reqUa..:. 
tione m non habere radicem nifi qua: fit furda. · 

R4 
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~qaationuni reduétio per divifo~ 
rcJ fardos. . . 

H Aétenus reduét:ionem requationum tradidi qua! 
rationales divifores admittunt. Sed aotequam 

a::quationem quatu'or, ·fex, ·aut pluriuin dimeníio
num irreducibilem eíle concludere poífumus, ten
tandum- erit- etiani =i.nnon per fnrdum · aliquem di
viforem reduci queat ; vel quod perinde efi, ten
tandum erit annon zquatio ita in dáas ·zquales 

. partes d~vidi poffit ut ex u traque radix ' extraha.
tur. Id autem .fie~}~r fequentem methodum. · 

Difpone ,¡qu'ationerft feéundum dimenjiones litera a!i
·cujus, ita út . omnes ejus · termifa,i fttb · jignis fuis conjun-
8im aquales jint nihilo, & terminus altiffimus affirma
tivo jigno afficiatur. Deinde ji aquatio quadratica fit 
( nam & hunc cafum ob rei analogiam ,ad.jicere· lubet) au
fer utrobique terminum infimum, · & adde qZfartam par· 
tem quadrati cognita quantitatis termini medii. · · : 

Ut fi zquatio fit x x - ax - b =o, aufer 
utrobique _,_ b & adde fa a, & emerget x· x - . a·x 
+ *ªª = b + +aa, & extra8:a utrobique radice fiet 

x- ~a= +vb'+ *ªa, five" =~~+vi.+*ªª~ 
. . ! 

Qund ji ttquatio .fit quatuor dimenfionum, jit ea 
%4 + p x3 + q x x + 'r x + s = o, .. ubi p, q, r, & s; 
tlenot'ánt cognitas quantitates terminorum aquationis jignis 
propriis adfe8:as. Fac 

q- fp p = tt, r - ~- t.tp = /J. 
s- :fa.a.=~· 

1 • Dein 
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Deirt pone pro n communem aliquem termino.rum fJ & 2 C 
div,ifore~ integrurlJ, & non quadratum, qui & impar 
elfe de~et & per 4 divifus unitatem relinquere, /t termi
noruin p ~ r alter"ut([Y fit imp,a;:. Pone etiam pro k di-

'Veforem aliquem quan,titatis : fi p fit par.; •ve/ impdrts 

di'Viforis dimidittm fi p fit impar ; v~l nihil, fi .dirrd
duum /?; (tt nihíl. · Aufer Quotum de .;. p k, & reliqui 

1 · _ • tt,+nkk 
dimidium die l. pein pro Qpone , & te11rta 

2 

ft n di'Vidat QQ - s, & Quoti radix fit rationalis & 
~qualis l. Si hoc contigerit ad utramque partem ~qua· 
tionis adde n k k x x + zn k l x + n ll, & radicem ex
·trahes utrobique, prodeunte x x + +px + Q_ = n.;. in 
kx·+ l. " 

Exempli gra#a, proponatur requatio x4 + l 2 x 
- ·17 =o, & "quia p & q hic defunt, & r ·efi · 12, 

& s eíl: - 17, fubfl;itutis hifce numéris fiet ti,= o> 
~ = 12, & ( = - 17, & ipforum /?; & "' feu ú. 
& - 34 communis divifor unicus, nimirum 2, erit 

n. Porro l. eíl: 6, & ejus divifores 1, 2, 3, & 6 
n . 

fucceffive tentandi· funt pro k, & - 3, ...,.... h - 1, 

l r. . Eíl: ti, + n k k ·¿ Il - ~pro re1peéhve. autem · 1 e kk 
2 

requale Q. Eíl: & v'Q_Q_ - 5
, id eíl: vQ_Q + r7 

. · n 2 

= l. Ubi numeri pares 1 & 6 fcribuntur pro k, 

~ 
fit 4 & 36:, _ & Q_ Q. ;_ s numerus erit impal' 

eoque dividi non poteíl: per n feu 2: Q.uare 
meri illi 2 & ~ rejiciendi funt. Ubi vero .I & 3 

ribuntur pro k, Q_fit I & 9, & Q_ Q.- s fit 18 
& 98, qui numeri dividí poífunt per ¡z, & quoto
rum radices extrahi. Sunf enim + 3 & + 7 : qua· 
rum · tamen fola. - 3 •congruit cum l. Pono ita-

que 
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que k == l, l = - 3, & Q.. = 1, & quantitatem 
n k k X X + 2 n k l X + n ll, id efl: 2 X X - I 2 X + I 8 
addo ad utramque partem :equationis, & prodi; 
.x4 + 2 X X + l = 2 'X X - I 7- X + -i 8' & extraél:a 
a<robique radice, x x + 1 ;::= x V 2 - 3 V 2. ~od 
fi radicis extraétionem effugere malneris pone 

. ·---
" x + ~ p x + Q = 1 n X k x· + ./, & invenietur ut ... ---
ante X X + I = + V 2 X X -- 3. Et ex hac :?qua· 
tione fi radices iterum 'extra:has proveniet x :::: 

±~v'2 + \/- i + 3 ·Y2, h. e. fecundum lig?o.rum 
2 

var.fationes, x = - ~ 12.. +V 3 v 2 - ~' & x = - ~ Y 2 

• -v' 3 V 2 - ~. Item x = -~ v' 2 + ..¡ - 3 V 2 - ~, 

·& x = ~- V 2 - 'V' - 3 v' ; ~-.[. Q!:lz quidem 
quatuor funt radices :equationis fub initio propo
·fit:e x4 + u x - 17 = ·o. Sed earum ultim~ dmt 
funt impo.ffibiles. - · 

Proponamus jam ~quationem x4 - 6x3 - 5 8 x x 
- l 14x - l l = o, & fcribrendo - 6, - 5 8., -114, 
&. -11 pro p, q, r, & s refpeétive, orietur - 67= "'' 
- 315 = P-, & - I 133 + = (. Numerorum ~ & 

~ (, feu - 315 & - 1533, communis dÍvifor efr 
2 

unic.us 3, adeoque hic rerit n, & ipfius ! feu 
n 

- 105 divifores funt 3, 5, 7, 15, 21, 35, & ' 1051 

qui itaque tentandi funt pro k. Q.!1are tento pri· 
mum 3, & quotum - 3 5, qui prodit dividendo 

~ per k feu - lo) per 3, fub
1
duco de +pk, feu 

n 
- 3 x 3, & reíl:at '26; cujus dimidium 1

13 eífe 
debet 

, 
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S d 
a,+ n"f¡. ·k r. -67+ 'ly .d fr . 

debet l. e , ieu 1 e -'2.o 
2 2 

erit Q¿ & Q Q -s . ~rit 4q, . qui dividí potefl: 
per n feu 3, fed quot1 I 3 7 radix non potefr ex,. 
trahi. Q_ua.mobrem rejicio 3 & tento 5 pro k. 

nuotus qui ja.m prodit dividendo l. per k, feu 
'<.!: . n 
- rn5 per 5, efr - 21, & hunc fubducendo dé 
~ p k feu - 3 x 5 refl:a.t 6, cujus dimidium 3 erit l. 

11 Q_ r. tt + n k k .d fl: - 67 + 75 . ElL & ieu t e nume"' 
i 2 

·rus 4. Et Q.. Q. - s, feu I 6 + I 1 dividí potefl: 
per n; & Q.!ioti, qui .efl: 9, radix extra.éta. 3 con· 
gruit cum /. Qpa.mobrem concludo eífe l = ;, 
k = 5, Q. = 4, & n = 3, & fin k k x x + 2 n k I x + n l l, id eil: 75 x x + 90 x + '17 ad ·utra.mque 
partem ;:equa.tionis adda.tur, ra.clioem utrobique 
extrahi poífe, & prodire x x ;- ~ p x + Q_ = Y n 

K kx + 1, feu X x- 3" + 4 = + v' 3 )( '5 X+ 3, & 

extra.aa iterum ra.dice x = 3±5v3+V17+ 21.Y ,;. 
2 - 2 -

Haud fecus fi .proponatur crqua.tio ha:cce 
x4 - 9 x 3 + I 5 x x - 2 7 x + 9 = o, fcribendo 
- 9, + 15, - 27, & + 9, pro p, q, r, & s re
fpeétive, émerget - 5-;j:- = tt,_ - 50 +. = {J, & 2-ltr = (. lpforum fa & 2 ~' feu - ~.;!.. & '-r'! com
munes dívifores font 3, 5,9,15,27,45', & 135; 
fed 9 quadratus efi, & 3, I 5, 2 7, 1 35 di vifi per 
numerum 4 non relinquunt unitatem, ut oh· im
parem terminum p oporteret. His ita.que refeéti$ 
refiant foli 5 & 45 tentandi pro n. Ponamus p-ri- . 

mo n = 5, & ipiius p_ feu - ;.' divifores impa-
n 

d. 'd' . 1 J 9 1 7 8 1 dº ' res 1m1 iati nempe T> T> T> -r , "i' , tentan 1 erunt 
pr-0 
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pro k. Si k ponatur +, quetus - \.' qui prodit 

dividendo j}_ per k, fubduél:us de ~ p k feu - !.. re· n . . + 

• et. +nkk 
linqmt 18 pro 2 l, & feu - 2 eíl: ~ & 

- 2 

Q. Q - s, feu - 5 di vidi quidem pote~ per 12 feu 
5, fed Q}toti FJ.egativi - 1 radix impoffibilis efr, 
qure tamen deberet eífe 9. ~are concludo k 
non eífe + & tentó jam íi fit f. Quotum qui 

. d-.. _] d (?, . k 1 r. s t - J oritur iv1uen b - . p.ei: -1eu - 8 · per • nem· 
n : 

pe ~10tUm - 2-i fubdúco de + p k feu - V 
& •llefiat o. · Unde l jam níhil erit. • Eíl: autem 
"' + 'n f k' fc ( ¡· () & QQ . . 'h'l n 

. 
2 

_ • e~ 3 req11a_ 1s ~ . . - s ·111 1 eu ; 

unde ' rurfus't, ·qui hlÍjus Q.Q.- s divifi per n ra· 
· dix efi, invenitur n~hil. Qua~obrem his it~ qua· 
-dran ti bus . concludo eífe n = 5, · k ..:.:. ~ ,' l ..:... o; · & 
Q_ . 3, a.deogue adde.ndo 1¡1d utramqu.e partem 
zqlfa.tioni~ propofita: terminos n k k x x + 2 n l k ~ 
+ n l l id eft V x x, & radicem quadratiéam utrg· 
bique extrahendo prodire X X + ~ p X + Q = 
V' n X k x + l, id e!l x x -; t ~ x. + 3 = V pq. "· 

Eadem methodo r~du~1mt1:i-r1 ~f am ttquationes literales. 
c. • -t 2 ·(1. a ·Utíirueritx4-2ax3 · xx-za3x+a4=o, -ce . .. 

fubíl:ituendo - 2a, 2aa-· <;e, - za3 & +a4 
r· .1 . • .. ' . I 

pro p, q, r, &_ s refpeétive~ o~tinebunt~1r a a - e e= 11., 

-ncc-a)=B & -a4+~aacc -...!...c4 = 1. -r ' 4- j 2 1' ~ 
Quantitatum a & 2 ( divifor comniuni~ eíl: a a+ ce 

qui proinde erit n; & 1. feu - a divifores habet 
n . 

. 1 & a. Sed quia n duarum eíl: dimenfionµm, & 
k .Yn non nifi unius eífe deber, ideo k nullius erit, 

adeo-

\ ·' 



per divifores Suráos; 2.69 , 
adeoque non potefr eífe ~· . Sit ergo k = 1, .& di.~ 

vifo P. p' er k aufer quotum -a de ~ p k feu - a· n - ' r 

n b" "h"l l. . P. a+nkk fc ~ ; & re1La 1t-m 1 pro . orro eu a a eu; 
2 

. . . 

~ & ~ q_- .s . feu a4 - d4 nih~l e~; & i~1dc · 
. rµrfus protlit 111hil pro· l. Q..uod argmt quant1ta~ 
tes n, k, l, & Q_reél:e invent~s eífe; & additis .ad 
utraipque · partem a:quationis ·propofita: terminis 
n k k x x + 2 n k l x + n l l, id eíl: a ax x + e e :x x11 

radicem utrobique extrahi poífe, & extraél:ione 

illa prodire x x + ~ p x -t Q =· v n >< k x + l, id 
·' . 

eft xx-ax +a a= ·~ xV,aa + ": Et extra

& i teruril radiee i ~ .:. .t!· ± -} 1-1 a a + e e + vel 

- V+ e e - ~a a+~ a Vd a + e c. 

Hall:enus regulam applicui ad extraB:io1ªem ra
dicuin furdarum : potefl: támen eadem ad extraétio
tíem etiám rationalium applicari, fi modo pro quan
titate n ufurpetur unitas; edque paét:o una vice 
examin.are poíf umus utrüm :equatio fraél:is & für
dis terminis carens diviforeín aliquem duarum di
menfionum aut rationalem ·aut furdum admittat: 
Ut fi a:quatio x4- xl .- 5 x x + 12x-6 = ·o 
proponatur, fobíl:ituendo ·-:- 1, - 5, + 12, & r-6, 
pro p, q, r, & s refpeél:íve .irtvenientur - 5 + = tt; ' 

. ' . '/J 
9} = {J, & ponen do n == 1, ~antitatis - feu 7¡ di-

n 

vifores funt 1, 3, 5, i 5, 2 5, 75 : .quormri dimidia. 
( fiquidem p -fit impar) tentanda funt pro k. Et 

fi pro k te1~temus .f, fiee ~ p.k - 16k = - 5,, 8¡_· 
J : , ,, n 

' l ; 
eJUS 
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. . dim'd' r l I "'+ n kk 
eJUS 1 mm - T = . tem 

2
• = ~ :: ~ 

. Q.Q..-s • . d' . 
& n = 6 +' CUJUS ra ix congru1t_ cum l. 

Concludo itaque quantitates n, k, l, Q.. reéte 
inventas eífe; & additis ad utramque partem 2 • 

quationis terminis n k k x x + 2 n k l x + n l l, id 
efr 6-~ x x - 12. ~ x + 6 T' radicem utrobique ex
tra.liii poífe ;_ & extraél:ione illa. prodire x x + .;. px 

·+ ·Q.· = + V'n x kx + l id eft xx ..... -.!.x + !.-1 - , 2 ,--

+. ,1 X 2 T X - 2 ~' feu X X - 3 X + 3 = o, & X X 

+ 2~ - 2 =o, adeoque per hafce duas a:quatio· 
nes quadraticas, a:quationem propofitam quadrato· 
q¡u:¡.draticam dividi pofle. Sed hujuljnodi divifo
res r:i.tionales expeditius inveniuntur per aliam 
methodum füpra traditam. 

Siquancfo quantitatis p_ multi funt divifores ita 
. n . 

ut onmes pro k tentare moleflum fuerit, potefr 
eorttm numerus cito minui qua:rendo omnes 
divifo,:es t:¡uantitatis "'s - ~r r. Nam horum 
alicui aiut imparis aliCujus dimidio debet quan· 
titas Q. at€}Ualis eífe. Sic in exemplo novif
fimo "'s - -i- r r efr - ~' e cujus diviforibus 
1, 3, 9 aut iifdem dimidiatis ~' f, ;, ali
q.ui s debet eífe Q: ~are figillatim tentando 

· • ~ ¿· ·r ¿· ·¿· 1 ' r • r ' r quaint1tatis - 1v110res 1m1 iatos .-, , , ..,, ., , , , 
n . 

& V pro k, rejicio omnes qui non efficiunt ~ 11, 

+ + n k k, feu - 2.¡ + ~ k k; id efr Q. eífe aliquem 
' - • l J- l> s 'b d 1 ¡ e numeris 1, 3, 9, ,, ,, ,. cr1 en o autem .,, n 

{, '-/ , &c. pro k, prodeutlt refpeél:ive - ~' - +, 
. + }, + ta'' &c. pro ~ e quibus foli -+ & f 

reperiuntur in pr<tdiétis numeris, 1, 3, 9, ~' 4-, ;, 
· adeoque, ' 



per di'vifores Sr¡rdo¡. ~71 
adeoque,. creteris rejeél:is, aut erit k = i-, & Q.: - .{ 
aut k = +, & Q_ = +. ~i dlil.o cafus examinen· 
tur. Atque haél:e11us de requationi'bus, ,quatuor, 
dimenfionum. 

Si aquatio fex dimmji.onum reaucenda efl,. , fit ea. 
"6 + px5 + qx4+ rxl + sxx+ tx + rv =o, & fac 

• -~ •p~-n •p· I!!.-~ q - + p p - ""· r - ,. .... - P' s - , "' - , • 
y-tl%a.=(· t-~a.[J=» . . 'lJ--!ríJ/5=9. 

{0-t nn =A, 

I>ein furna.tur pro n, communis aliquis te:rmino
rum 2 {, n> 2 e divifor integer & non quad,ra.tus, 
nec per numerum quadratum- divifibilis ,. qui . 
etiam per numerum 4 dívi(us relinqnit unitatem ; 
fi modo terminorum p, r, t afiq.uis fit impa~. Pro 
k fumatur divifor aliquis integei: quantitatis 

~ fi p fi:t par, vet diviforis impa:ris- dimidium fi 
znn . . 
p fit impar, vel nihil fi >- niihil fit. Pro· ~ ~ua~
titas +et. + f n k k. Pro / di vifor aliqµis quant.i.-

tatis Qr - Q Q;- t íi Q fit integer; vel d.ivi-
n 

foris imparis dimidium fi Q fit fraél:us denomina .. 
torem habens numerum 2 ; vel ' nihil .fi' dividuum 

ifrnd Q_r - QQ_p - t ' fü: nihil. Et pro· R qu~n-
n ~ . 

titas +r - ~ Qp + n,k l. , l>bin tenta fr R:,R-'Zf. 
dividi poffit per n, & ~od radjx extrahi•; & 
prreterea fi radix Hta z.qmrlis ftt ram.' qnantitati 
QR- .¡.t · . ' • Q.Q. ..P p-R-nfi1--1s 

l 
qn:im quantlllat:L , · . fo 

n 2nk 
Si hrec omnia evenerim.b, die radicem illa:m ni; ~, 
vice a:quatio1:1is prop?fitre- fcribe hane· "3 '.;- {p ~ ~ 
. + Q_ x + R = + Y n >< !.: x x + t x + m .. , · E'tením · 

hzc 



·1.:7 i A!.quationum Reduélio 
ha::c a::quatio, quadrando partes & auferendo ntró
bique terminos ad dextrain, r proaucet a::quatio
nem propofitam Q!iod fi ea bmnia i.n nullo ca ... 
fu evenerint, r.eduétio erit impoffibilis, fi modo 
prius confret a::quatiohem per diviforem rationa
lem reduci non poífe. 

Exempli gratia, proponarur reqnatio x6 
- ~a x> 

- 2aabb + b4 ·+ 2Hx4+ 2abbx3 + za~b XX -
3.:bªb == o, 

.:.;_4abl a 

& fcribendo - 2 a, + ib b, + 2 a b h; - :i a ti bb 
+za3b-4ab3, o, &3aab4-a4bbprop,q, ~, 
~" t, & izJ refpeaive, prodibnrit 2 b b - a a == "· 
4 abb-il) = f!,, za3 b+ 2aab6- 4 ab3-a4=i'· 
- b4 + 2 a3 b + 3 a a b b - 4 a b3 - {- a4 = (. 
- .} as + 3 a 3 b b - 4 a b4 = n. & - a a b4 :+ d4 b b 
- ;}a6 = 9. Et terminorum 2 (, 11, & 2 9 coin~unis 
clivifor efr a a - 2b b, feu 2 b ~.'- a a perinde ut a a 
vel 2 b b majus fit. Sed effo a a majus quam z b b, 
& a a - 2 bb erit n. Debet enim n femper affir. 

. ' mativul:n eífe. Potro - efr -faa+ 2a6 + ~ hb1 . n 
,, . - é ' 
- efi - ~a3 .+ 2 abb, & - efr- ~a4 + ~aabb; n n 

. ' 9 "" j,_ ' 1adeoq'ue - x - - -- feu -- efr +a6 
- ..!..a5 b 

2n n 8nn · 2rin . f 

- -Ta4b b + i-a3b3 - {-a'ab4, cujas divifore~ 
f'u~t 1, á~ a a; fed quia v' n x k non nifi únius 
dimenfionis eífe potefr, & .Y ñ únius efl:, ideo 
k nullius erit '; proinde n'on nifi numerus elfo 
poteíl:. ~are rejeéHs . a & a a, refrat fo! um i 
pro k. Prreterea ;a.+ in k k dat nihil pro ~ 

Q_r - Q_Qp'- t ' 
& etiam pjhil efl: ; OO"eoque l¡ 

n 
qu1 



per divifores St1rdos. 27j' 
qui ejus divifor effe debet, erit nihil. Denique 
!. 1 - f p Q_ + n k l dat a b b pro R. Et R R - v, 
~íl: - 2 a a b4 + a4 b b, quod · dividi pot€fi: per n 
feu a a - 2 b b, & quoti a a b b radix extrahi, & 
radix illa negative fumpta, nempe - a b, indefini .. 

tre quantitati Q_ ~-; f t feu ; non efi: ina:qualis, 

.. · ·Q_Q..+ pR-nll-s 
quantitati vero definita: k re.; 

2n 
qualis eíl:. Qyamobrem radix illa - a b erit m; 
& loco a:quationis propofita: fcribi potefi: .x 3 + .;;pxx 

+ Q.x + R .:::;= .Y n x k. x x. -:+ l x + m, i. e. x 3 - ax x 

·+a bb..:.. .Ya a- 2b b x x x- a b. Cujus conclu .. 
fionis veritatem probare ¡fotes quadrando partes 
~quationis inventa: ~ auferend? termino~ ad dex
tram ex utraque parte. Ea €lllhl operauone pro
ducetur a:quatio. ~ - '2 a x5 + 2 b b x4 + za b b x> · 
- 2 a a b b x x + 2 as b x :x - ~a b3 x x +~·3 a ah~ 
- a 4 b b = o, qure reducenda proponebatur. 

Si ·¡;equatio e(l oéto dimen}ionum fit ea x8 + p x11 '+ qx6 + rxs + sx4 + tx 3 + v x x + w x + z. = o, 
& fiat q-!,¡:pp =ti,, 1-~ ptt,=fl. s :__ .;;pf3·-+"-ª'=i'· 
t-+p')t- !,; rJ,f3=J'. v-!,;«.')t-* f3¡3=s. iu-+.GY=,. 
& :¡:, - -!r YY =11. Et terminorum 2 JI, 2 e, 2 ~' 8 11~ 
qurere c6mmune1n diviforem qui ipteger fit, & 
non quadratus nec per quadratum diviíibilis, qui:
que etiam per 4 di vifüs relinquat unitatem, ,íi 
modo terminorum alternorum p, r, t, w aliquis íit 
impar. Si nullus efr ejufmodi divifor comrnunis, 
certmn eíl: a:quationem per extraB:ionem furdx ra
dicis q'uadratica: reduci non pofle, & {i notJ.-..¡mteLl: 
ea. ita reduci, vix occurret illarum omnium qua
tuor qtiantitatum divifor communis. Opufculum 
45itnr haB:enus iníl:itutum examinatio qua:darn eíl: 
utrum a!quatio reducibilis fit necne, adeoque cum 

S aju~ 



/ 

_ ·~ 7 4 h.quationum Reduélio 
'ejufmodi redufüon€s raro poffibiles fint, fin~m 

· 'Operi ut plurimum imponet. 

'Et fimili ratione fi ttquatio fit decem, duodecim, rvel 
- "'plurium dimenfionum, impoffibilitas reduElionis cognofaí 

pote.fo. 
lJ t fi ea fit x 10 + p x.9 + q x8 + J. x7 + s x6 + t xr 

~ 'V x4 + a x3 + b x x + ex + d = o, faciendum' 
eritq-+pp=ct, r-!,;pct=fJ, s-~p~-+c:(,ct=i', 
~ - + p '}'- ..... d. (?, = J'' 'V - + p JI - + ct y - +.e(?, = s, 
a - l d. J' - ..:. f) "' = <:, b - !... (6 JI - !.. "' "' ;::;: 11 -z :. p I :z. 4 1 I J 

e; - + y J' = 6, d - +JI JI = x., & qua:rendus com
ipunis divifor terminorum quinque 2 s, 2 (, 8 11, 

4 e, 8 "' qui ínteger fit & non quadratus, quique 
etiam per 4 divifos relinquat unitatem fi modo 
terminorum alternorum p, r, t, ·a, e aliquis fit im-
par. . 

Sic fi duodecim dimenftonum requatio fit xª 
+ pxn + qx1°"+ rx9+sx8 + tx7 + v x 6 + axí 
hx4 + c·x3 + d x x +ex+ f =o, faciendum erit 
q-!.,+pp =tt, r-+pr1-=a, s-+pa-+a.ct=='J', 
t - !._ p ~, - .!... et(?, = JI, 'V - .!...p J' - :,_d. "' ;__ !.. ll (?, == e 2. , 2. 2. - ,, 4 p .,, 

a - !,;.Pe - ~d.JI- +tJY = t, b- +d.s --}~Jl 
-+YJI =ti, c...;.+ae -+yJl=6, d-~y=-+J\J'=i, 
é-~J's = r.., f-~ss =P., & qu::erenduscommu· 
nis divifor i~teger & non quadratus terminorum 
fex 2(, 811, 40, 8", 4>.., 8µ. qui per 4 divifus re· 
linquat unitatem, íi modo terminorum alternorum 
p, r, t, a, e, e aliquis íit impar. 

Atque ita in infinitum prógredi licebit, & ~ 
q.uatio propoíita femper per e:xtraél:ionem furda: 
radicis quadratica: irreducibilis erit ubi ejufmodi 
divifor communis nullus efr. Siquando vero ejuf
·modi divifor ¡¡, inventns fpem faciat futura: redu
étionis, poteíl: ea infl:itui iníifl:endo veíligiis ope-
ri.s qno<l in a:9uatione oél:o dimenfionum fubjun
g1mu~. 

Q.u:?re 



per áivifotes Surdo1; i7j 
·~rere numerum quadratum cuí pér n multi

plicato ultimus a::quationis terminus z, fub figno 
proprio adnexus quádraturn numerum efficit. Id 
autem expedite fi~t fi ad z ubi n efi par velad 4z. 
ubi n eft impar fucceffive addantur n, 3 n, 5 n, 7n, 
9 n, r 1 n, & deinceps donec fumma a::qualis fia.t 
numero alicui in tabula numerorum quadratorum 
quam ad manus eífe fnppono, Et fi nullus ej,uf.. 
modi quadra:tus numerus prius occurrit quam fum
mre illius radix quadratica auaa radice quadratica 
.exceífus illíus fumm:;i: fupra ultimum ~q-qationis -
terminum, quadruplo major fit quam maximus ter
minorum ::.Equationis propofitre p, q, r, s, t, 'V, &c. 
non opus erit rem ultra tentare. ~quatio enim 
reduci non poteíl:. Sed fi ejuúnodi numerus q:ua
dratus prit1s occurrit, fit ejus radix S, fin efi: par, 

vel 2 S fi n efi impar; & v8 
S - :t. die h. Debent 

n 
autem s & h eífe numeri integri fi n efi par, at fin 
impar eíl:, po!funt eífo fraél;i denominatorem ha
bentes numerum binarium. Et: fi unus eorum 
fraB:us eft, alter fraél:us eífe debet. ~10d idem 
de numeris R & m, Q. & l, p & k, poíl: invenien• 
dis obfervandum efi. Et omnes numeri S & h, 
qui intra pra::fatum lir~litem inveníri polfunt iq 
catalogum referendi font. 

Poíl:ea pro k ~~ntandi funt omnes numeri fuccef
five qui non efficiunt n k + .!,p, quadruplo ma.jus 
quam maximus terminus a:quationis, & ponendum 
n· '{i nkk+ct . () n· eu; 111 ornm ca u = "<:.. em pro I ten· 

2 

tandi funt fucceffive numeri ornnes qui non effi
ciunt n l + ~ quadruplo majus quam maximus 
terminus xquationis, & in omní t.entamine ponen~ 

d -npkk+ia+ k·l-R D. · um n - . emque pro m 
4 

s z 



2.76 'AJ,quationum Redutl-io . 
tentandi funt fucceffive omnes numeri qui noií ~f..1 
ficiunt n m + R quadruplo majus quam maximurs 
termihorum requationis, & videndum an in cafu 
quovis íi fiat s - Q_ Q - p R + n l l = 1 H, & 
H + n km = S, íit S aliquis numerorum qui prius 
pro S in Catalogum relati erant ; & _pra:terea. fi al
ter numerus ei S refpondens, qui pro hin eundem 

e , 1 fi hº .b 2RS-w 
atalogum re atus erat 1t IS tri . us , 

2nm 
'.2 QS + RR ,;,_'V- n mm p S + 2 Q R- t - 2 nl m _.;:;,_ _______ & ' 

?,nl 2nk 
~qualis. Si bree omnia in aliquo cafu evenerint, vice 
requat:ionis propofitre fcribenda erit ha:cce x4+~px 3 

.+ Q_ x x + R x -\- S = V n X k X3 + l x x + m x + h. 

Exempli gratia proponatur requa\ io x 8 + 4 x?, 
-x6-1ox> + 5 x4 -5 x3 - ro x x - ro x-5==0. 
Et erit q-f pp=-1-4·=-5 =et. r-.;.pct=-10 

+ - -11 'pn r ,.,,-¿r :i ~ ._ r -
. I 0-0-p; S- -z P-+"'""-J"".'""'+---;r -:Jt• 

t-+p"y- ~ct~=-5++ ' - ~ =J'. 'l}-~ tty- -!¡-{3 ~ 
= - 10-'-i =-¿4-L. w-~~y:::::-w=(. z-~l'JI 
== - 5 - ~f = - 3 

6
4 j ~ 11· Ergo 2 Jo, 2 e, 2 (, 8 11, re· 

fpeélive, .font - 5, - .!.f .!..; - 20, & - 1.µ_, & ea
r um divifor communis ) , qui per 4 divifus relin
quit r, perinde ut ob terminum imparem s oportuit. 
C um itaque inventus fit divifor communis n feu 5 
qui fpem facit futura: reduétionis, · quoniam ifie 
impar eíl:, ad 4 z. feu - 20 fu cceffive addo n, 3 n, 
511, 7n, 9n, &c. feu ), 15, z5, 35, 45; & t . & pra
d eunt - l). o. 25. 6 0. 105. 160. 225. 300. 385. 
48 0 . 585. 700. 825. 9 60. II05. 1260. 14"-5· l6oó. 
Ex quibus folum o. 2 5. 2 2 5, & l 600 quadrati fünt. 
Quare horum radices dimidiatce o, f , '-! , 20, in 

1 (' d r. . .1 s s - :i:. 1ºd cata cgnm reieren ~ nmt pro S, & r -· --, 
n 

d l: 



per divifores Surdos~ 277 
t;íl: I, f, i-, 9, refpeétive pro h. Sed quia s· + n h 
fi fcribatur n Pfº S & 9 pro h, fit 65 numerus ma
jar quad~uplo maxim~ terminorum a-quationis, ideo 
rejicio 

1
20 & 9, & r~liguos folum refero in tabu,-: 

lam ut fequitu.r. ' · 
h l :J. f. f. 

S 1 
r 1 r 

0. 2• T • 

His ita. difpo~tfS~ tento pr-0 k numeras omnes 
qui non effi~~?llt -:-p + n k feu 2 ± 5 k majus qua
druplo maximi termini a:quationis 40, id eíl: nume
ros -8.-7.-6.-5.-4.-3. -2.- i.o. 1. 2. 

n k k +· tt · 5 k k - 5 . 
3. 4, 5. 6. 7, nonendo · feu . id eíl: + 2 .. 2 

' • J.•r •7r 6 1r '<r r ' numeros . -z· 1 20. --~ • o. , . 20. 'i" • o. - ::· o. 
l;a r 1 r 6 1 1 r r. .o· O ImG 
'"i' • 20. 2 • o. -z-· 1 20. re1pel-l1Ve pro ~ · 
vero cum Q_ + n 1, &. multo lllJl~Ís Q. non debeat 
majus eífe quam 40, rejiciendos eífe fentio 2..~l.. ~ '.?-º· 
1t-f~ & 60, & qui. his refpondent -8. -7. -6. 
-5. 5· 6. 7. adeoque folos -4. -3. - 2. - I. o. · 
' k&7r 1r r ir I. ;i. 3. 4 pro , . 20. 2 • o. - .,. o. ., . 20. 
17.; pro Q refpeétive tentandos. Tentemus autem 
~ I pro k & o pro ~ & in hoc cafu pro l ten
tanP-i deinceps erunt fucceffive orones numeri qui 
non efficiuñt Q. + n t majus qui¡.i;n 40_, id eíl: omnes 
numeri inter ro & - 1@, & pro~ ~~fpe~iv~ nu~ 

. 2(?,-npkk · · . · 
µler1 + n k l, feu - 5- 5 ? rd eíl:, - 5 5: 
. 4; . . 
'1-~9· -1:5'· -r-4q. -35. -30. -25. -20. -15. 
-10.-5. o. 5. 10. 15. 20. 25. 30. 35. 40. 45', quo~ 
rum tamen tres priores· & ultimum quia majare_:; 
·qu_am· 40 negligere licebit. Te_ntemus autem · - ~ 
pro l &l. 5. pro R, & in hoc cafu pro m tentanch 
prreterea 'erunt omnes numeri qui non efficiunt 
R + n m f~u 5 .+ 5 m majus quam 40, id efr numei:i 
omnes iQter 7 & -9, & videndum an íi ponendo-

. ~::-.Q...Q.~pR+nll; id eíl: 5-zo-tzo íeu 5.:;::21J, 
' ~ 3 . . . !it 



2,78 _AJ.quationttm Redaélio 
fit H + nkm feu -i- - 5.m =S, id eft fi ex his nume.l 

. -6J -55 =' >1-i' -35 725 -15 -5 5 15 r1s - --· -· --• - - · --· --· -· -• --, 2 2 2 2 2 2 222 

?.!. il. 45 • -5 5 • 
65 

• 75 • 
85

, alíquis a:qua1is fit alicui 
2 2 2 2 2 2 2 

numerorum o.+{.+'-!- qui prius in tabb.lam pro 
S relati erant. Et hujufmodi quatuor occurrunt 
- !/. -{. {-. 1-J. quibus refpondent + ~. + {, + .:.. 
+.!. pro hin eadem tabula fcripti, ut & 2. '1. o. - 1 
pr; m fubfritui. Verum tentemus -.f pro S, 1 prG 

zRS-w -2C'+10 . m &+.!.proh &fiet --·- = ;_ · =-i-i . ' - ~ ' zn m 10 

& z~+RR-'V-nmm = 2s-+to-1 =~-},& 
znl - 20 

pS+zQR-t-znlm _ - ro_+ 5 +zo __ f, 
~ - , . - "i"J znk . - 10 · 

~are cum prodeat omni ca.fu ..:_ ~ feu h, concludo 
numeres omnes reéte inventos effe, adeoque vice re"' 
_quationis propofita:fcribendum eífex4+-}px3+~%' 
+ R x + S = .Y n >< k x 3 + l x x + m x + h, ·id eft 
·~ ... +.,. x3+ 5 x-z 7 = v5x -x3 -zxx+x-1f. 
Etenim quadrando partes hujus, producetur a:qua· 
tio illa oéto dimenfionum qua: fub initio propone". 
batur. 

Q!iod fi tentando cafus OllJ.nes numerorum, prlE .. · 
'ditti valores omnes ipfius h nullo in cafu inter fe 
confenfüfent, argumento füiífet a:quationem per . 
extraétionem f~da: radicis quadratica: reduci non 
potuiífe. ~ 

Deberent autem aliqua hic in operis a.bbrevfa .. 
"tionem annotari, fed qua: brevitatis caufa pra:tereo~ 
·cum tantarum reduét:ionum perexiguus ftt ufos, & 
rei poffibilitatem potius quam pra.xin éommodi.:ffi
mani voluerim exponere. Sunt igifür ha: reduéti
ones a:quationum per extrafiioriem Jurd~ r.adt"cis 
quadratictt. · Ad, 



per divifores Sur dos; 2. 79 
'.A.djupgere jam liceret .rednB:iones requationum 

per e_xtmElionem furdi:e radicis cubica, fed .& _ ha~, ut 
~u~ perraro miles fint, brevitatis gratia prretere-6: 

Sunt !amen re4uétiones qua:dam fUbicarum teq71q
tionum vq.lg~ not~, quas, fi penit~~ pra;terirem,. 
L~él:or fortafle deíideraret. Proponatur zquaüo 
cubica x' * + q x + 1 = q, cujus fecundus ter
minus deeíl:. Ad hanc enim forínam zquationeµi 
omnem cubicara r~dtid poffe confrat ex prreceden
tibu$. ~t f uppot~atur x eífe = a t b. Erit 
a3 + 3 a O: b + 3 a b b + b3 (id eíl: x 3

) + q x + r =o. 
~Íf. 3 ·a a b + 3 a b b (id efr 3 a b x) + q x = o, & erit 
a3 + b3 + r =o. Per priorem a:quationem eft 

3 . 

1' = - .!L, ~ cubice b > ::::: - _q._. · -. Ergo per po-:-
, 3 a 27 ~3 

3 

.¡t~riorem . eíl: (!,
3 

- _q. - + r = o, _feu a/ + r al , , . . , 27 a3 , . - , 

'i 3 - 1 = --, ~ per e.xtraél:ionem affecrre radicis qúad,ra-. 27 . ., ' - -

~ic<?. aJ = --i-r±\l~n + _'i!_ , Extr:;ihe radicem . . ' 27 . . 

~llbicam & habeJ?.itur a. E_t fupra era.t - 3q~ = ~ 
,& a + b = x. · 1!rgo tZ. - _!L radix eíl: ~quationis 

' ' ·- , ; . 3 a -
_propofitre. 
. I¡.-xempli t;~atia proponatur a;qu~tio y' - 6 Y.Y¿- 6 J 
+ í 2 .....: o. Ad tc;Jlend,.urri fecundnl'Íl; a:quatronis 
hujus t~minum p9n.atur x + 2-....: y~ al' or,ietur. 
~., *-6x+8=o, ubi eíl: q_ ~ -0, r=8, +n·=.1(6, 

) ·' ' 

~=-8,~1=-4±v8,a:- !i. = x, & .x + i ; -:- y_, 
2 7 ;~ : ,. . 3 fl . .. .. , . - ..,· 

3 ' 
~ en 2 + v.- 4. -t v S, + y 

2 
=y. 

· < v- +rs }' s 4 4 _,. 1· 

.. -'! 

,,; 



~80 '.&t¡uatium1m Redué!io · 
Et hoc modo erui -poífunt -radices omninm cu..: 

bicarum requationuln ubi q affimativum efl: ; vel 
q3 ' 

etiam ubi q negativum efl:, & - non ~ajus quam 
. 27 ,· . .. 

:¡. r r, id eft ubi dur:e ex radicibus P!qtfationis fi~nt impof 

ji.hiles. At ubi q negat~vum efl:, . & .1!_ .fimul ma-
. . . . 27 .. . 

jus quam ir~' ~t V f r r - ~3 quan~it~s impoffi-
' . 27 . ' ; " 

bilis, atque adeo requationis radix x ve~ y, hoc 
cafu impoffibilis erit. SciHcet hoc cafo tres funt 
radices po[/ibiles · qure omnes eodem modo fe habent 
ad xquationis terminas q & r~ & indifferenter de
ftgnamur per litéram :x vel ·y, adeoque omnes ea
dem deberent lege erui & exprimi qµª' una aliqua 
eruitur ~ exprimitur: Sed omnes tres lege prafata ex-

pri~ere --~mpoffebile .efl . . ·Q_u~ntitas ~ ~ _'q · ~u~ ~ de· 
.. ,, , 3 a 

lignatur multiplex eífe non potefr, eaque· de caufa 
Hypothefis quod x, · hoc in cafu ubi triplex efr, 

':rqualis effe potefl: bino~io . a-· _i, f~u .a + b cu .. 
3 a . I 

jus nominum cubi a3 + b3 conjunél:im requentur r; 
& triplum reél:angulum 3 a b requetur ·q, plane im
poffibilis efl:·; & . ex: hypothefi impoffibili 'conclufi.:.. 
onem impoffibilem 'Colligi mirum effe nón -debet. 

Eft & alius fn;dus ha~ radices exprimendi. ~lJii,.. 
.rum de a3 + b3 + r id dl: de nihilo, aufer a-3 + r, 
{eu 7 r + V~ r r + .i/ ; . & - reíl:abi t b3 = - ~ r 

- T 27 

¡¡ 3 . ' . 3 A/ • 3 

+V .¡.r r + !L. Efl: itaq; a~ V--i-r+ V *rr+!L; 
· z7 .. 27 

. ' ¡ • 

. ~· 

, 



per di11.ifores .Surdos: 28i 
-· '· 1 l 

. - . 
: RoJfunt etiam aquaNonum 'l;iquad~aticarum radices m~ 
díantibu¡ cubicis eru~ ~ exprimí. · ' 
· Tollendus ~.(l: autellJ. ptim"!J{ll fecunqus a:quatio
nis terminus . . Sit ~quatio reiuli.:ans x4 + q x x 
+ r x + s = o. Pone hanc multipli~~tio11e duaruni 
s.: x + e x + f = o, & x x - e_ x + g =.' 6 generari» 

,· +J + ... 
. ~d eíl: eande~ ~!f~ cum hac x4 * ±~ex X: ~ ; J i_ 

~ f g =o, & collati.s terminis fié$t f + g - e e = q.; 
eg-"-ef=r, & fg=s. Q?are q+e.~=f+g> . + r + r r ·__ I' q + e e -; · q e e - 7 
- ;;::::. g - )> . = g. =f. 
.e .. • 2 2 . . I 
q q + 2 .e e q + e4 _:_ ;; • 
. 

4 
. ( = f g) =:= ~' ~ per redua10; 

+ qq -
nem e6 + 2 q e4 .. e e..- r r = o. Pro e e fcribe . -4s . . , . 

y, & fiet y3 + i q y y ·+ q fJ y - r r ...:,_ o, ~quatio' 
' . . -4 s ' . ' 
cubica cujus terminus fecundus tolli potefl:, & 
radix deinceps per regulam pra:cedentem vel fecus 
extrahi. Dein habita illa radice regrediendum e-
~ \ ~ · · r r 
. q+ee-- q+ee+- _ 

:l'lt ponendo .Yy=e, . . e = ¡, e -g, -
. . 2 • 2 :. 

~ requ~iones dure xx+ex+f-· o, &·xx-ex 
" I 

f I +~ 

__, ____ _ 



2.S:i )EquAtio11um Red'rtélío 
·+ g == ó, extraétis earum radícibus dabuút qt1~ 
.tuor radices ~quaitionis biquadratic.a: x4 + q x x 

:+rx+s =o, ni"mimm x =-.;;.e+ v'ie e·-J. 
&: "= ~e. + V+ e e - g. Ubi notandum eíl: quod 
fi a:quationis biquadraticce radices quatuor pofii· 

biles fünt,. cequationis cubic~ y3 + ; a y y + q '1 1 . ~ , -4s 
- r v = o radices tres poffibiles erunt: atque adeo 
per l!'egulam przcedent~m extra.hi neque~~t. Sic 
6 fi 'it.q'uationis quinqtje vgl plurium dim,e_nfi.o1!u~ radi· 
ces ajfeé/12 in radifes non ajfeélas mediis aquationis tet· 
'!1finis quoque paélo Jublatis convertantur, ' iUa radiyum 
~preffio femper erit impoj]ibilis uhi piures quam una r(Z· 
Jix in aquatione imparium dir>J.enfionum pqjflbiles · Junt, 
out plum quam dua in aquatione· 'Jiaritfm dimenfi.o1JU1J;I, 
~a per extraélionem. furdtf. radi~is quadraticte ~hod~ 
fupra expojita reduci neq.ueitr¡,t/ ' 
· Docuit Cartefius re·quat'ionem biqu.adraticam pe~ 
regulas ultimo -tra:dit'as reducere. ~; g. proponatut 
zquatÍO a no bis (up~a . reduéta. x4- X3 

- ) X X 

+ I 2 x _; 6 = o. T?lle fecundum t~rminm,n fcri~ 
ben~p 'V + { pro x, f?' orietur v4 - V v v + V "! 
- ~.f~ = o. Ad tolfondas fraél:io~~s fcrib'e. f z. pro 
sp, & orietur :i:,4 - 86 z. z. + 60? ~:..:.. 8'5 ~ ::: o. Hic 
dl - 8.6 = q, 600 = r, & -~.8p = s; a.~eoque 

1; + ~ q y y 3, ~ ~ y - r r = º? ~~~~it'l;lt~ 3!quipol~ 
lentibus fiet y3- 172yy + I08oo y-360000= o_, 
Ubi tentando oinnes ultimi te'rmini divifores I, 

..:._ ~, 2, - 2, 3, -3, 4, -4, 5, -s.·, cjr. deinceps ~f-· 
~e ad 100 invenietur tandem y= ·1,00. , ~od. 
ídem multo expeditius,_ per_ methodmn a nobis fu..'. 
pra expoíitani inveni~e~~ruit. l,)ein habito y; ~adí:x 

~}. '-~/f'y ~ t . 

. . q+.eé-7 . <'·. -36 + I,00-60 
CJUS 10 erit e,&; q~· <?'It . . J 

i . ;,);-. ;-< 2 
feg 
. ·• 

·;~·, 
. :· ... l'~· 



. _per divifores Surdos; 2.Bj 

. f, q+ee+-; r , -· feu -1.3 erit , & 
2 

a: ·1eu 37 er1t g, acieo~ 

que a:quationes x x + ex+ f = o, & x x - ex. + g =o, foripto z pro x, ,& fubfl:itutis _a:quipol-.. 
lentibus evadent z z + 1 o z, - z 3 = o, & z z - 1 o:t.' + 3 7 =o. Refl:itue rz; pro t z, & orientur 'V 'V -1·· 2 f 'U 

· 2 1 & , + 3 7 R .a· · - 17 = o, 7J '1J - z 1 'V 1 7 = o. e rtue 1n-. 
fuper x -+pro 'V, & emergent x x + 2 x - 2 = oJ. 
& x x - 3 x + ; =o, a:.quationes dure q·uarum ra.
dices qua.tuor x = - 1 + v 3, & x = 1 -i- + v' - f.,' 
ea::dem funt cum radicibus quatuor a:quationis bi- . 
quadratica: fub initio propofita: x4- "3 -5 x" + 12 x- 6 ==o. Sed ha: facilius per methodum 
inveniendi divifores a nobis fopra. explicatam in~ 
!enire potue!unt'. · 

~-.Q.U A~. 
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!EQUATIONUM 
. ---

Gonftruflio lincaris. 

HAB:~nus regu~tionum pr~prietate~; tran~u;, 
tatlones; 111mtes & omms generis reduétio-· 

nes, docui. Demoníl:rationes non femper adjunxi 
quoniam fatis faciles mihi vifie funt, & nonnm¡. 
quam abf que nimiis ambagibus tradi non poífenr.· 
Reftat jam tantum ut requ::i.tionum poftquam ad 
formam commodiffimam redutt:e funt, radices in 
numeris extrahere doceam. Et hic prrecipua dif
ficultas eft in figuris duabus vel tribus prioribus 
obtinendis. Id quod commodiffime per requatio· 
nis conftrufüonem aliquam feu Geometricam five 
Mechanicam confit. ~1a de caufa non pigebit 
hujufmodi conftruél:i0nes aliquas fubjungere. 

Veteres, ut ex Pappo difcimus, trifell:ionem 
· anguli, & inventionem duarum medie proportio· 

nalium, fub initio per reéhun lincam & circulum, 
frufrra aggreffi funt. Pofl:ea coníiderare creperunt 

alias 



1,86 'Appendix de .¡Equationum 
alias J?ermultas line:ts, 'tlt Conehoidem, Ciífof~ 
dem, & Canicas feétiones, & per harum aliquas 
folverunt Problemata. Tandem re penitius exa
minata, & Conicis feétio1.übus in Geometriam 
receptis Problemata diíl:inxerunt in tria genera: 
'Plana qua: per lineas,. a plano originem derivan
tes, Reétam nempe & Círculum folvi po:ffint; So· 
lida qure per lineas ortum a folidi id efi Coni 
coníideratione derivantes folvebantur ; & Linea
ria ad quorum folutionem requirebantur line~ 
?nagis c0mpoíitre. - Et juxta hanc difiin.S:ionem1 
problemata folida per alias lineas quam Cani
cas fefüones folvere a Geometría a.Iienum efr; 
pra:fertim fi nulla! alire linea: pra:ter reét:am, cir
culum, & Canicas feél:iones inGeometriam reci
piantur. At Recentiores longius progreffi rece
perunt lineas omnes in Geometriam qna: per 
~quationes exprimi poífunt, & pro dimenfionibus 
zquationum difiinxerunt lineas illas in genera, 
legemque tulerunt non licere Problema. per li· 
.neam fnperioris generis confüuere quod confirui 

}'Otefi: per lineam inferioris. In lineis contemplan· 
dis, & eruendis earum proprietatíbus, d.ifüuél:io· 
nem earum in genera jnxta d.imenfiones a:quatio
num per qnas definiuntúr laudo. At requatio non 
efr, fed defcripti"o qure curvam Geometricam effi· 
dt. Circulus linea Geometrica efi, non quod per 
.zquationem exprimí poteíl:; fed quod def criptio 

_ ejus pofiulatur. JE.quationis fimplicitas non eíl:, 
fed defcriptionis facilitas, qua: lineam ad coníl:ru· 
él:iones Problematum prius admittendam eífe indi· 
cat. Nam a:quatio ad Parabolam fimplicior eít 
quam a:quatio ad circulum ; & tamen circulus ob 
fimpliciorem defcriptionem prius admittitur. Cir· 
culus & Coni fefüones fi , a:quationum dimenfiones 
f peét:entur ejufdem funt ordinis, & tamen círculus 
in confiruét:ione problemanun non connumeratur 

cum 



Conflrué!ione lineari~ 2.8i 
c.um hís, fed ob fimplicem defcriptionem deprimi·• 
tu.r ad ordinem inferiorem linea: ~él:a: ; ita 'Ut pei: 
circlilum confl:ruere quod per reél:as confrrui po:t:eft; 
non fit illicitum; per Conicas vero feéUones ron
f\:rHere quod per circulum confl:rui potefr vitio ver
tatur.. Aut igitur Iegem a dimenfionibus xquati~ 
nnm in circulo obfervandam eífe fratne, & fic di· 
ftinél:ionem inter problemata plana & folida ut vi .. 
tiofam talle; aut concede legem illam in Iineis fu .. 
periorum generum non ita obfervandam elfo quin 
aliqure ob fimpliciorem defcripti:onem prxfe.rantur 
aliis ejufdem ordinis, & in coníl:ruétione Proble
matum cum lineis inferiorum ordinum ,connum:e
rentur. In coníl:ruétionibus .qua: font reque Geo
metricre pra:ferenda: femp.er funt .fimpliciores. Haic 
lex omni exceptione majar efl:. Ad fimplicitatem 
vero confiruétionis expreffiones Algebraica: nil con .. 
ferunt. Sóla: defcriptiones linearum hic in cenfum 
veniunt. Has folas coníiderabant Geometr,a: .qu..i 
circulum conjungebant cum reél:a. Prout ha: funt 
faciles vel difliciles coníl:ruétio facilis vel difficilis 
redditur. Adeoque a rei natura alienum eft leges 
eoníl:ruétionibus aliunde prrefcribere, Aut igitur 
lineas omnes pra:ter reél:am & circulum .& forte 
Canicas feél:iones e Geometria cum Veteribus ex
cluda.m us, aut admittamns omnes fecundt1m de• 
fcriptionis fimplicitatem. Si Trochoides in Geo
metriam reciperetur, liceret ejus beneficio angtr 
lum in data ratione fecare. Numquid ergo re
prehenderes fiquis hac linea. ad dividendum angu
lum in ratione numeri a.d numerum ut.eretur, & 
contenderes hanc lineam per requationem non de· 
finiri, lineas vero quz per a:quationes definiunt.\llr 
adhibendas eJ:fe.? Igitur fi a.ngulus e.g. in 10001 
partes dividendus e!fet, teneremur curvam lineam 
:rquatione plufquam centum dimenfionum defini
ta.m in medium ~fft1rre, .quam tamen nemo m0rta~ 

.lium 



~88 'Appendi'x de .!Equtttiónum 
liuni defcribere nedum intelligere valeret; & hañd 
anteponere Trochoidi qure linea notiffima eíl:, & 
per motum rotre vel circuli facillime defcribitur. 
~od qnam abfurdum fi.t quis non videt? Au~ 
igitur Tróchoides in Geometriam non eíl: admit· 
tenda, ant . in . coníl:ruél:ione Problematum curvis 
omnibús di:flicilioris defcriptionis auteferenda. Et 
·eadem efl: ratio de reliquis curyis. ~o nomine 
trifeél:iones anguli per Conchoidem quas Archi
medes in Lemmatis & Pappur in colleé!:ionibus po· 
fuere prre aliorum hac de re inventis omnibus 
laudamus ; fiquidem lineas omnes prreter reé!:am 
& circulum e Geometria excludere debeamus, aut 
fecundum defcriptionis fimpljcitatem admittere, & 
Conchoides fimplicitate defcriptionis nulli curva
prreter circulum cedit. .lEquationes funt expreffio· 
nes computi Arithmetici, & in Geometría locum 
proprie non habent, niíi quatenus quantitates vere 
Geometrica: ( id efl: linea:, fuperficies, folida & 
proportiones) aliqure aliis a:quales enunciantur1 
Multiplicationes; Divifiones; & ejufrrtodi computa 
in Geometriam recens introduél:a funt ;. idque in· 
confulto, ~ contra primum infritutum fcientia: 
hujus. Nam qui coníl:ruél:iones Problematum per 
-reé!:am &

1 

circulum a primis Geometris adinventas 
confiderabit, facile fentiet Geometriam excogita
tam eífe ut expedito linearum dné!:u effugeremus 
computandi tredium. . Proinde hre dure fcientix 
confundí non debent. Veteres tam fedulo difün
guebant eas ab invicern, ut in Geometriam termi
nas Arithmeticos nunquam introduxerint. Et re...: 
centes utramque . confundendo amiferunt fimplici
tatem in qua Geometrire elegantia. omnis confül:it; 
Eíl: i~que Arithmetíce quidem fimplicius quod 
per úmpliciores a:quationes determinatur, at Geo· 
metrice íimplicius eíl: quod per íimpliciorein dn· 
é!:um linearum colligitur ; & in Geome.tria prius 

' & 



ConfiruRione lineari. iS9 
& pra:frantius eífe debet quod efr ratione Geome
trica íimplicius. Mihi igítur vitio yertendum non 
erit íi cum Mathematicorum Princípe, Archimede~ 
a.liifque Veteribus Conchoidem :i.d Solidorum pro
blematum <;:onf!:ruétionem adhibeam. Attamen íi
quis aliter fenfent, fciat me hic de confi:ruét:ione 
non Geometrica fed qualicunque follicitum effe,, 
qua radices xqua.tionum in numeris pro"l'ime affe
quar. Cujus rei gratia pra:mittQ hoc J.>roble1p.a 
J,.em1naticum. · · · ' 

,. . 
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~9º r.Appendix de JEquationum 

Inter datas duas lineas A B, A C reélam dat~ 
longitudinis B C ponere q1ue produéia tranjeat 
per datum ptmélum P. 

SI circa polum P gyret linea B C, & fimul ter .. 
mino ejus C incedat fuper reél:a A C, ejus- al· 

ter terminus B defcribet Conchoidem Veterum. 
Secet ha::c lineam AB in punél:o B. 'Junge PB, & 1 

ejus pars B C erit rel1:a quam ducere oportuit. Et 
eadem lege linea BC duci poteft ubi vice reéta: 
A C linea aliqua curva adhibetur. 

S\cui coníl:ruél:io ha::cce per Conchoidem minus 
plac~at, potefr alia per Conicam feél:ionem ejus 

vice fübfütui. A punél:o P ad reél:as· AD, A E 
age P D, PE confütnentes parallelograniroum 
E AD P, & a punél:is C ac Dad reétam A B de· 
mitte perpendicula C F, D G, ut & a punét:o E 
ad reél:am A C verfus. A produél:am perpendicu
lu.m EH, & diél:is AD= a. PD = b. B C ==c. 

AG 



Conflruéli.oHe lir;ea.ri. 2191 

l G = d, A B:::;: «, & AS::, r= 1•. Etit)\ 1) • .$.~.· 

,; : A C. A f, .adeoqu~ A·F == ~~· f:.r# ~ . ~ 13; 
A e : : p D . e D, feu X • y : : [, • a - y. Ergo 
by = a x - y x, qua: ;r:quatio efr ad Hyperbolam 
B,urfus per i 3. 11. Elem. erit 13 C r¡ = A C 'l 

+A B q - 2 FA B, id. eíl: e¡;= y y+ x x - 2 dxy. 
a 

ftioris a:quatiopis partes Q.nél:as in 
2 

d aufer de ' 
a 

partibus hujus, ~ reíl:abit ,: e -
2 

h d Y =y y+ x ~ 
, . a 

- 2 d x, :rquatio ad circulum, ubi x & y ad l'e
?t:os funt angnlos. ~are fi hafce duas lineas 
}Iyperbolam & Circulum ope harum ~quationum 
componas, earum interfeél:ione habeb-1s x & :f; 
{eu A B C>f k ~ qua: pofltionem reél:a: B C dete~ ... 
ptinant. Compqnentur autem liqere illre ad hun'c 
~odum. · 

:puc reél:as duas quaf vfs K L requalem /i P; 
~ ~~ M ~qualem P D continentes angulum 
reél:um M !(.L. Comple parallelogrammum K L 
M Nl ~ af ymptotis L N, M N ,pe.r pui1él:um K 
gefcriq~ Hyp~rpolam I I<: :X. 

ln I~ M verfos K prod\1ga ~ape l( P· a:quale~ 
A G & K Q_ ~gualem B C., Et in K L produlta. 
verfus K cape ¡<. R reqnalem A H, & R S requa
lem R Q Co~ple parallelogra~nmum P K R T~ 
~ centro T intervallo T S clef cribe cirC(ulum. 
~ecet hic R yperb0lam in pun~o X. Ad :{{. P Q.e
:iµ~tt~ PHpen<l:iculum X Y, & edt X Y a:~ua:Hs . 

AC 
' 



¡9~ r:Appendix áe .IE.quationüm 
'A C · & K Y requalis A B. Qure dure liúe:i A C 
& -A B vel una earum cum punéto P determinant 
pofitionem qua:fitam reét<E B C. _Cui conftrl.lfüoni - ; '-- .... 

. R _ ... ··· IC ···" 

. X:\'}.'~~~~·~~~'.~~~~:.~:::::::::.: ~~··· 
M ................. , .. 1~ 1U11:N · 

demonfirandre, & ejus cafibus fecundum cafus 
.Problematis deti::rmiríapdis non immoror. 

Ha.e, inquam, coníl:ruétione folvi potefr Pro• 
blema ficui ita vi(um íit. Sed bree folutio magis 
eompofita efr quam ut uíibus ullis infervire poffit. 
Nuda fpe9ulatio eíl:, & fpecul;i.tiones Geometric:E 
tan;um habent elegantia: quantum íimplicitatis, 
t:mtumque laudis merentur quantum lltilitatis fe
cum - afferunt. Ea de caufa coníl:ruétionem per 
Conchoidem pra:fero ut multo fimpliciorem, & 
non minus Geometricam; & qua: refolutioni :E· 
quatio~um a nobis propofita: optime conducir. 
Pra:IJlj~o igitur p:r.:ecedente Lemmate coníl:ruimus 
G~ometrlc~ Problema.ta cubica, & quadrato-qua
cra.tica [ fftpote ~Ute a4 ~ubi~a reduci pojfun_t] Ut fe-
fjUitur. · 



,, 
. . -

'Proponátür áquatío cubica x ·3 * + q x .f r = ~
'éujm terminffl feeundm deefl, tertiffl vero fuh jigp.~ ftj_'. . 

~efignatur per · j- q & quartm pe'[_ :{-_ !"· . . 

. . . 
\ - :: 

\':. ¡ 
\/ 

/ 

, e . . 
.! 

Duc quamlibet KA quam d'ic n. In KA utritj.quc 

produét:a cape K B ~ !L ad ea.fdem pattés . cum 
. n 

' 

B 

KA fi hábeatur + q, aliter ac:l. contrarias. Eiieci 
B A in C, & centro K radio K C fac circ'l!.lum 

· T 3 ex~ 
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,C. f{, cui infcribe reétam C ~ a:qualem :n' & ·pro~ 
du~- :ea.in · utrinque. Dein junge A X & produc 
eam utrinque. D~niqµe ínter has lineas C X & 

. 'A X inícribe E Y ejufdem Iongitudinis cum CA, 
qureque produél:a tranfeat per punél:um K, & X Y 
erit radix a:quationis . . Et ex his radicibus affirma
tivre ert1nt qua: cadunt ad partes X verfüs e, & 
neg¡iti".re qua: cadunt ad partes contrari~s, fi ha. .. 
. lieatur + r, & contra fi ,habea:tur - r. 

Demonftr at io. 

:Ad demonftrationem prremittÍmus Lemmata. fe• . . \ quent1a. , 
L E M. l. Eft T X ad A K ut e Jt ad K E·. 

Etenim age KF parallelam ex, & ob fimilia trian,. 
gula AeX, .AKF, & EYX, EKF, erit Ae ad· 
AK ut e X ad KF, & Y X ad YE feu A .e ut 
K F ad K E, adeoque ex a:quo perturbate Y X ad 
A K ,ut e X ad K E. Q E. D. 

LEM. 11. Eft r X ad A K Ut erad A K + K E. 
1:-1a.m componendo efi: Y X ad A K ut YX +ex, 
~d eft C Y ad A K + K E. ~ E. D. . LE~ 
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L E M. III. Eft K E - B K ad r X ut y X 
~AK . / 

Nam per 12. II. Elem. eíl: 'Y K q- C K q 
= e y q - e y X e X = e y X y X' hoc eíl: . fi 
Theorema refolvatur in proportionem C Y ad Y K 
- C K ut Y K + C K ad Y X. Sed efl: Y K- C K 
=YK-YE+CA-CK=KE-BK. EtYK 
+CK = YK-YE+CA+CK =KE+AK~ 
Adeoque eíl: CY ad K E-BK ut K E -t- A K -
ad Y X. Sed per Lemma fecundum erat C Y ad 
KE + AK ut Y X ad A K. Ergo ex crquo eíl: Y X 
ad K E --:. B K ut A K ad Y X. Seu K E - B K 
ad Y X ut Y X ad A K. Q_ E. D. 

His prcrmiffis Demoníl:rabitur Theorema ut fe
quitur. In primo Lemmatr: erar Y X ad A K ut; 
CX ad KE, feu KExYX = AKxCX. In ter
tio erar KE-BK ad YX ur Y X ad AK. Unde 
fi prioris rationis termini ducantur in Y X :fiet 
~ExYX-BKxYX ad YXq ut YX ad A K_. 
id eíl: AK)<CX-BKxYX ad YXq ut YX ad 
A K, & dnél:is exrremis. & mediis in fe A K qx C X 
- A K x B K X Y X= Y X cub. Denique pro Y X> 

A K, B.K, & C X refütutis x, n, !L, & !.... orietur 
n nn 

r-q x = x 3• Q. E. D. QEod vero ad íignorum 
variationes atrinet, ifüs fecundum cafus Problemq."" 
tum determinandis non immoror. 

, 

Prop'onatur jam .:equatio cujw., tertiw.. terminul 
deeft x 3 + p x x + r = o. Et ad ejus coníl:ruél:io
nem affumpro quolibet n, cape in reét:a aliqua l<;>n-

gitudines dnas KA=.!-, & KB = p, idque ad eaf-
. 11n 

dem pa.rtes íi r & p habeant eadem íigna, aliter ad 
contrarias. Bifeca B A in C, & centro K radio 
K C defcribe circulum cuí infcribe C X a:qualem n, 

T4 & 
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& produc ea.m utrinque. 1tem j-unge AK, & pro~ 
duc eam ntrinque. D~nique inter has lineas C X 
& A X infcribe EY ejufdem longitudinis cum CA, 
ita ut ea ú producatur tranfeat per K, & K E erit 
radix requationis. Radices autem affirmativa: frmt 
ubi punél:um Y cadit a parte punél:i X verfus C, 
& negativa: nbi punél:um Y cadit ad alteras partes 
punéfi X fi modo ha.beatur + r, '&contra · ú ha
beatur -r. 

Ad hujus Propo.Gtionis. demoníl:rationem Sebe~ 
mata & Lemrnata de priori prop~ofüione mutuo 
fomantur, & Demonflratio erit ut fequitur. 

Per Lemma 1, erat YX ad AK ut CX ad KE 
feu Y X x K E = A K x.C X, & per Lemma 3, K E 
-KB ad YX ut YX ad AK, aut (fumpto KB 
ad contrarias partes) K E +K B ad YX ut YX ad 
AK, adeoque KE+ KB in_KEad YXxKE, 
feu A K x C X ut Y X ad A K, feu C X ad K E. 
~are duétis extremis & mediis in fe, efr K E cub. 

,¡+ KBxKEq = AKxCXq, & ipfarum K E, KB, 
A K, & CX refütutis valoribus fupra affignatis, 
x> .+ pxx = r. 

Proponimm jam aquationem tri'um dimenjionum x> 
·+ p x x + q x + r = o, nullo termino carentem, & 
cujm tres radices non funt omnes ajfirmath;a neque 
omnes negativa. 

Et primo ú terminus q negativm efi, in :reéta 

aliqua K B capiantt1r longitudines dure KA = -
r¡ 

& K B = p, idque ad eafdem partes punfü K fi p 

& ~- habent figna diverfa; ali ter ad contrarias. 
q 

Blfeca A B in C, & ad puné'cu111 illud C erige per
pendiculnm G X ~quale radici quadratic~ termi
ni q: Et in ter lineas reét:as A X & C X, utrinque 
"prcdué.tas in infiairnm infcribatur reél:a E Y qu~ a!-

. qualis 
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itualis fit reél:Cl! A C, . &. pro~uaa tr~n{e~t per 
punéh1m K, atque K E ent _rad1x a:quat1oms1 qt_:L~ 

quidem affirmativa erii: ft punél:um X cadat inter 
punél:a A & E, negativa vero fi pu'né'tum E cadat ad 
partes puné'ti X verfos A. . 

~10d fi terminus q affirmativm e.íl:, in reél:a K B 

capiantur lóngitudines illre duél! KA= y=.!., & . p 

K B = Kq , idque ad eafdem partes punél:i K, íi . A . 

V - ; & K qA habent íigna diverfa; ali ter ad con

tral"ias: Bifeca A B in C, & ad punél:um illud C 
erige perpendiculum C X a:quale termino p : & in
terlineas reél:as AX & CX, utrinque produél:as in 
infinitmn infc1:ibatur reél:a E Y qua: a:qualis íit 
reél:a: A C, & prodt-iéta tranfeat per punétum K, 
atque X Y erit radix a:guationis; qua: quidem ne
gativa erit fi punaum -x cadat ínter punéta A & E, 

a.ílirma-
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affirmiJ.tiva vero fi pµnél:um Y cadat ad partes puli., 
tti X verfus punétum C. . 

Demonjlratio caftH prioriJ: 

Per Lemma primum erat K E ad e X ut A K 
ad Y X, & ita (componenda) efl: K E + A K, id 
eíl: KY + Ke ad ex+ Y X, id eíl: e Y. Sed in 
triangulo reél:angulo K e Y eíl: Y C q ::rquale Y K q 
- K e q, id eíl: ::rquale K Y + K. C in K Y - K C, 
& refolvendo terminas :rquales in proportionales, 
K Y + K C ad C Y ut e Y ad K Y - K C, feu K E 
+AK ad CY ut ey ad EK-KB. ~1are cum 
in hac proportione Juerit K E ad e X; duplicetur 
proportio, &. erit K E q ad C X q ut K E + A K ad 
K E - K B; & duétis extremis & mediis in fe K E cub. 
-KBxKEq=eXqxKE+C X qxAK. Et 
reflitutis valoribus fupra affignatis x 3 - p x x 
:- q x+ r. · 

Demonftr.t.tio caf us fecundi. 

Per Lemma_ primum efl: K E ad C X ut A K :id 
Y X, duél:ifque extremis & mediis in fe fit K E 
X y X = e X X A K. Scribe ergo in' foperioribus 
KExYX pro CXxA K, & fiet KE cub.-KB 
X K E q =e X q X K E+ e X X K E X r X. Et ap-

" plicatis omnibus ad K E erit K E q - K B x K E 
= e X q + e X X y X : duél:if que omnibus in A K 
habebitur A K x K .E q - A K X K B x K E = A K 
X ex q+ A K xc X X y X: Ac rurfus fcripto KE 
xYX pro ex X AR, fiet AKxKEq-AKxKB 
:X K E = K E X y X X e X + K E X "f X q: & appli
catis omnibus ad KE orietur' AK x KE - AK x K B 
. =y X X e X +y X. q: duél:ifque omnibus in YX 
em~rget A K x K E x Y X - A K x K B x Y X 

= YXq 
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':::y X q X e X + y X cub. & pro K E X y X fcrip~ 
tis in primo termino e X X A K~ fiet e X X A K '1 
- A K X K B X y X= e X X y X q + y X cub'. feu 
quod perinde efr y X cub. + e X X y X q + A K 
xKB><YX-CXxAKq= a. Atque pro YX» 
C X,AK & KB fubfütutis valoribus fupra affigna.· 

t1s ~ ~ p, v-;' q V - ~ emerget tandem X ~ + p ~ ~ 
+ q x· + f = o, re qua ti o confl:ruenda.' 

\ 

S-Olvuntur etiam h12 aquationes ducendo reRam lineam 
'tlatte longitudin'is ínter ctrculum & aliam reflam pofition~ 
datos, ea lege ut reila il/a duila convergat ad punflum,' 
datum. ' 

Proponatur énim aquatio cubica x 3 * + q x + t'= o'; 
cujus terminm fecundns deefi. 

Duc rell:am KA ad arbitrium. Eam die n. In KA1 
utrinqu~ produéla cape KB'= .!L, idq;-ad eafdem par"i ' n . 
tes punél:i K cum linea KAfimodo habeátur-q,ali"". 

' ... ·· .. .. ... 

.---...:G 

ter addiverfas. Bifeca BAin C, & centro A intervallo 
A C defcribe drculum C X. Ad hunc apta linea.m· . 

· reélan¡ 
\ 
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reél:am C X~-:. & per punll:a K, e, & X defcribe · --. nn 
citculum KCX G. Jung~ AX, & junB:am produc. 
donec ea iterum fecet circuluin ultimo defcriptutn 
K C X G in punél:o G. Denique in ter hunc ulti
mo defcriptum circulum & reB:am K C u trinque 
produB:am infcribe reél:am E Y ejufdein ll:>ngitudi ... 
nis cum rell:a A C, ita ut ea convergat ad pünB:um 
G. Et aél:a reél:a E C erit una ex radicibus a:qua
t:ionis. Radices autem affirmativre funt qure ca
dunt in majori circnli fegmento KGC, & negati
vre qua: in minori K F C íi habeatur- r; & con"' 
tra fi habeatur + r affirmativa: in minori fegmen
to K F C, negativre in majori K GC 1·eperientur. 

Ad hujus 1 vero confiruél:ionis demonfl:rationem 
prremittimus Lemmata fequentia. 

LE M. •. I. ' Pojim qua in conftruélione fitperiore, eft 
CE ad KA ut CE + C X ad Ar, & C X ad 
KA. 

Nam reB:a K G duél:a, eíl: A C ad AK ut CX ad 
KG, idque ob fimilia triañgula ACX, AKG. Sunt 
etiam triangula Y E C, Y K G fimilia: quippe qure 
communem habent angulum ad Y, & angulas ad 
G & C in eodem circuli K C G fegmento EGCK, 
atque adeo a:quales. Inde fit . CE ad E Y ut K G 
ad KY, id eíl: CE ad AC ut K G ad KY eo quod 
E Y & A C juxta Hypothefin requantur. Col.lata 
autem hacce cum fuperiore proportionalitate colli
gitur ex a:quo perturbate quod Gt CE ad KA ut 
ex ad K Y, & viciffim CE ad ex Ut KA ad K Y . 
. Unde componenda fit C E + C X ad_ C X ut KA 
-t- K Y ad K Y, id eíl: ut A Y ad K Y, & viciffim 
CE-tCX ad A y ut ex ad K y hoc efl: Ut CE 
ad KA. Q. E. D. 

L E M. II. Demijfo ad lineam G Y pe'lpendiculo 
C -H, fiet reélangulttm 2 H E r aqitale reEtangulo 
CExCX. 

Nam 
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Nam demiíJo etiam ~d lineam A Y perpeíidiculo 
G L, triangula. K G L, E CH reétos habentia angu
las ad L & H, & angulos ad K & E in eodem éir
culi C G K fegmento C K E G, adeoque a:quales, 
a:quiangula funt & proinde fünilia. Efi ergo KG · 
ad K L ut E C ad .EH. Porro, a punéto A ad li
neam K G demiífo perpendiculo A M, ob a:quales 
Al~, AG bifecabitur KG in M, & triangúla KA"M , 
KGL ob angulum ad K commnnem, & angulqs ad 
M & L reB:os fient íimilia: & inde efi A K ad 
KM ut K G ad K L. Sed ut eíl: -AK ad KM ita. 
efi: 2 AK ad 2 KM feu K 'G, & ita ( ob Hmi1ia tri
angula AK G, ACX) efl: 2AC ad CX; & (ob a:
quales A C & E Y) ita efi 2 E Y ad C X. · Ergo eft 
2E Yad CX ut KG ad -KL. Sed er.at KGad KL 

" Ut É e ad EH, ergo efi ' 2 E y ad e X. ut E e ad 
EH, atque adeo reétangutum 2 HE Y ( dufüs nimi
l'Um extremis & mediis in fe) xquale efr xeétangulo 
ECxCX. Q E. D. · 

Aífumpíimus hic lineas A K, A G a:quales. e!fe. 
Nimirum reétangula CAK, X A G (per Corol. Prop. _ 
3 6. lib. III. Elem.) <l!qualia font, atgue adeo ut 
CA eíl: ad XA ita AG eíl: ad AK. Sed CA, XA 
requales funt per Hypothe.Gn; ergo & A G, AK. 

L E M. III. ,ConflruF1is omnibus· ut fupra, tres linete . 
B r, C E, K A, funt , continue proportionales. 
' Na~n ( per Prop. I 2. -lib. II.. Elem.) eíl: e y q 
=E Y q + CEq +?-E Y x E H. Et ablato utrin
que E Y q fit C Y q- E Y q = CEq + 2 E Y x EH .. 
Sed 2 E Y x EH (per Lem. 2.) a:quale eil reB:an
gulo e E X e X, & addito utrinque e E q fit e Eq 
+ 2 E y :X E H = e E q + e E X e X. Ergo e y q 
- E y q ~gualc eíl: e E q + e E X e X, id eR: e y 
+ E y in e y - E y ~quale efl: CEq + _CE X ex. 
Et refolutis ~qualibus retl:angnlis in latera propor
tionalia fit e:~+ C~ a~ e; Y+ E Y m C Y - E. Y _ 

ad 



·3oi '.Appendix de Á!.rJ.U4tionum 
ad C E. Sunt autem tres linere E Y, C A, C B :?· 

qua les, & inde C Y + E Y = C Y + CA = A Y, ~ 
CY - EY = C Y -CB =BY. Scribantur ita· 
que A Y p_ro C Y + E Y, & BY pro C Y - E Y, 
&: fiet C E + C X ad A Y ut _B Y ad C E. Sed 
(per Lém. r.) eíl: CE ad KA ut CE+ CX ad AY~ 
ergo eíl: CE ad KA ut BY ad CE, hoc eíl: linea: 
tres BY, e E~~ A~ funt continue proportional~~ . 
,Q:. E. :Qp . 

'f an~em ope horum Lemmatum coníhuél:io fu. 
perioris froblematis fic demonflratur. 
P~ J;.emma l· eíl: CE .ad KA ut C X ad K Y, 

adeoque K A X e X= K y X e E, & applicatis his 
a:qualibus extremorµm ~ ~nediorµm re~tangulis a4 

E KAxCX KY H. 1 ºb .b e fi~ CE = . . lS .~t~n qs ;rqua.h us 

. l<Axcx 
·adde BK &.rquahaeruntBK+ CE · {k:{3Y~ 

K.AxCX. 
,Unde per Lemma tertium e{l B ~ + CE 
ad C E ut CE ad K A, & inde, duél:is extremi~ 
& mediis in' fe provenit e E'lf requale l3 K X KA 

'+ 
KAqx CX .b d n· . , -CP:-' & Ollllll US prreterea U~tl~ 111 C ~ 

fit e E cub. requale B K X K A X e E + K A q )( e X. 
C E erat radix requationis diél:a ;.:, KA erat n, 

KB !L, & CX .!_. His pro C E, K A, K B, & C X 
n nn , 

fnbíl:itutis oritur x 3 = q x+r, feu x 3 - qx- ;·=o, 
~quatio confüuenda ;· ubi q & r negativa prodeunt 
fumptis KA & KB ad eafdem partes' punél:i K, & 
radice affirmativa in .majori fegmento C G K exi· 
frente. Hic unm caf1-is eíl Coníl:ruél:ionis demon~ 
firandre. Ducatur KB ad partes contrarias, id eíl:~· 

mu.tetur, 
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ínutetur fignum ejus feu fignum ipfius ! , vel quog 

perÚ1de efl:,, íig~mm termini-q, & habebitu~ confiru• 
él:io a:quatloms x» + q x - r = o: Qui cafns efl 
alter. ln bis cafibus C X, & radix a:ffirmativa .CE 
cadunr ad eafdem partes '1ine:e4 A K. Cad~nt C X 
& radix negativa ad eafdem mutato íigno ipfüis 

C X feu ~rn vel (quod p~rinde efr) ftgno ipfius r~· 
& habebitur caf m tertim xi + q x + r = o, ubi 
radiées omnes funt negativa:.. 'Et mutato rurfus 

figno ipfius K B feu !l. vel fofü.1s q, incidetur in 
. n 

cafum quarturn x 3 
- q x + r =o. Q..uorum om

nium cafuum coníl:ruéliones percurrere licebit, & · 
figillatim demonfl:rare ad modum caft¡s primi. Nos 
uuo cafu demonfrrato ca:teros lev!ter attingere fa
tis efie putavimus. Hi verbis iifdem mutato folutn 
linearum füu demonfrrantur. 

Conftru6nda jam jit tequatio cuhica x 3 + p x x * + r = o, cujm terti~ terminw.. deeft. 
In figura fuperiore aífumpta longitu.dine quavis 

n, capias in reEta quavis infinita AY, KA, & KB 
r 

quarum KA valeat -, & KB valeat p. Has cape 
p~ 

ad eafdem partís punEti K, íi modo figna termi
norum p & r fint eadem, fecus ad contrarias. Bi
feca BA in C, & centro K int.ervallo KC defcribe 
circulnm GXG. In eo aptes reél:am C X, éEqualem 
longitudini aliumptre n. Jnnge AX & produc jun
él:am ad G ita ut fiat AG a:qualis AK, & per pun
ét:a K, C, X, G, defcribe circulum. Denique in
ter hunc circulum & reél:am K C utrinque pro
duél:~m infcribe reEtam EY ejufdem longitudinis 
cum reEl:a AC ea lege ut ha:c infcripta rel.:1a tran
feat per punílum G fi modo ipfa producatur : & 

aéJa 
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aél-a reaa KY erit una ex radicibus fequatianis; 
Sunt autem radices affirmativ<E qua: cadunt ·ad 
partes punél:i K verfus punEtum A íi modo ha
beatur + r; fin habeatur-r, affirmativ<E ft.mt 
qure cadunt ad partes contrarias. Et íi affirmativce 
yadices jacent ex una parte punéli A, negativa: funt 

.. qure jacent ex altera. . · 
~ · DemonH:ratw aurem ha:c c01~ítruél io ope Lem
matum trium noviffimo1~uin in hunc modum. 

Per Lemma tertium font BY, .C E~ KA continne 
proportionaks; & per Lemma primum Ut efl: e E 
ad K A ita .eífC -X-a.d K Y. Ergo B Y eíl: ad C E 
ut C X ad K Y. B Y idem efl: quod K Y - K B. 
Ergo K y - K :a e{l: ad e E Ut e X ad K Y. Sed . 

. ut eíl: K Y - K :J3 ad C E ita efl: KY-KB iq K Y 
ad CE in K Y, iC;ique per J rop. i. lib. VI. Elem. 
/5l ob prop.ortionales CE ~d KA ut C X ad K Y eíl: 
CE in K Y <Equale K A in C X. Ergo K Y - K B 
in KYe.íl: ad KA in CX (ut 'KY-KB ad C Ei 
hoc efi) ut C X ad K Y. Et du8:is extremis & 
mediis fo fe invicero fit K Y - K B !n KY q á:quale 
K A in e X q: id eíl: K y quq. - -K ~ X R y quad. 
<rquale K A X e X quad. Erat autem in confrru"" 
étione, K Y radix requationis diéta x, K B a:qna· 

lis p, KA a:qualis ~' &; C X ~aualis n, Ser¡ ... .. nn · -~ 1 

bantur igitur x, p, _!_, &' n pro K Y, K B, KA, ~ 
· nn · · 

CX refpeftive, & fiet x 3 
- pxx =r, feu X 3-pxx 

-r=p. 

Refolvi poteíl: confüu8 io d~moníl:randa in hafce 
quatuor a:quationum cafos, x3 -p x x - r = o, 
x3-pxx+r=o, x 3+ px x - r =o, &x3+ p xx 
+ r =o. Cafum. primum jam demoníhatum de· 
di, C<Eteri tres iifdem verbis mutato tantum li· 
neai·um fitu demoníl:rantur. Nimirum \;tti fümen-

go 



· to1ljirué1ione li11eari.' J'os 
d.o KA & KB ~d eafdem partes punéti K, & rad.i~ 
~em ~ffirmativam K Y ad contrarias partes, jám pro• 
diit K y cub. - K B X K y q = K A X e X q, & inde 
x l - p x x - r = o : fic fumen do .K B ad contrarias 
partes puué1:i K, prodibit fim}li argumentationis 
progreífu KY cub. + KBxKYq= KAxCXq, & · 
inde x3 + p x x -r r = o. Et in hifce duobus ca .. 
fibus fi mutetur füus radicis affirmativa: K Y fu ... 
mendo ~m ad ~lte~am p_artem punf{i K, per flmi .. 
1em arg~inentatioh1s fenem deven1etur ad alteros · 

, d,uoscafrisKY cub. +KBxKYq=-KAxCXq1 
"feu x3 + P,_xx + r= o, .& K Y cub. -KBxKYq 
=-KAxCXq, feuxl-pxx+r=o. Qpi 
omnes cafos erant demonfüandi. · 

Proponatur jam aquatio cubica x3 + p xx + q x 
:+ r = o, nullo ( nift .forte tertio ) termino ~arens-. 

- Ea coníl:ruetur ad hunc modum. r · 

Cape ad arbitriu.m longitudinem n. Ejus di.mi_. 
dio a:qualem duc reB:am quamvis G C, & ad pun ... 

ét:um G érige perpendkulum, G .P a:quale Y; .' 
~-~ ... G.~ D // 

. F' / .. ..... · e .B 
~ ,: .... .. .. ..... . F 

. Deinde fi termini p &. }' hª bent contraria ñgría; 
centr.o C in.tervallo C D deícribe circulum P B E; 



• fo6 ·. App-endíx de ~quitioniun, . . 
Siii ea~em ~unt. forum tigna, centro t> intervalio· 
G C aefcrilDe citculum occultum fecantem reéhtn¡ 
G A.in H; .dein cen-
tro C in~ervaUo ~ 
Gll defcribe circu- .. 
lÚm ' PEE. Tnm f~c 

q r 
G~=----., 

n . •1W 
ca.mc;p:1;e duc in lin€a 
p .C.Jld partes.puJJ.
&i 'G ,v~rfüs e Ji 

modo quantitas - :'L 
.m 

f (G . 1 • V • • - -:;p 1gms -... ternunorum p, q, i, in req\lanone con~ 

!lrruenda probe obfervatis) affirmativa obvenerit : 
,(ecu9 a_gé G.A ad.alteras partes pun&:i G, & ad pun
ébnm A ereB:o perpendículo AY, inter hoo & ór
culum'J>H'E fuperiustlefcriptum 1nfc11ibe ljq'eam E Y 
,::rqualem termino pi, ea lege ut hrec infcripta coni. 
vergat ad punél:um G. ~o faél:o & pr9duéta 
illa E Y ad G, erit linea E G una ex radicibus re
quationis coníl:mend~. Qpre quidem radices af
firmativre funt 1.ilbi punétum E cadit inter P"?néta 
G & Y, & negativa: ubi E cadit extra, [¡ modo 
habeatur + p ; & contra fi - p. 

Demoníl:rationi hujus coníl:ru&ionis prremitti
mus Lemmata fequentia. 

L E M. l. Demijfo ad A G per.pertdiculo E F & 
, afta reEla E-C, eft EGq+ GCq = ECq+ 2 CGF. 

Nam per Prop. 1 2. lib. II. Elem. efl: EGq == EC q 
· 4 G C q +· 2 G C F. Addatur .utrinque GCq ~ 

fiet EGq+ GCq= EC.q+ 2GCq+ 2GCF. Sed 
zGCq + 2GCF efr·2GC'in GG+CF id ·efi 2CGF. 
Er~oEGq+ GCq=ECq+ •OGF. Q.E.D. 

LEM¡ 



Conjlruc1ione linear/. , 307 
t ~ M. 11. ln coflffr~ElionÍ& cafu prim~ u6i tir~ 

'tulus ~PEE: tranfit per pttnfiurn D, efl BGq-GDq 
=2CGR · . 

Nam per Lemma primum efr E <;; q + G ~ q, 
·i::: E C q + 2 C G F, & ablato utrmque GCq> 
fit E G q = E e q - G e q + i e .G F. Sed· 
E C q- G C q .idem eíl: quod CDq-GCq, hoc eíl: 
l.dem qubd GDq. Ergo EGq= GDq+ 2CQF; 
& fübduél:o utrobique G D q, fü E G q - G D q 
·- 2 CGF. Q_ E. D. · 

1 E M. ·III. In conflruElionts cafu fecundo; . ubi' 
r:irculm P B E non tranjit p"l!r punflum D, eft E G q 
_+ GDq= 2CGF. 

Namque in Lemmate primo erat E G q + G C q 
::::: E C qr+ 2 C G F. Aufer utrinque ECq & 
fiet E G q + G C q - E C q = 2 C G ;F. Sed 
G C = D H & E C = C p·, G H: ergo G C q 
-ECq=DHq-GHq= GDq, atque ade_ó EGq 
.+ G D q ~ 2 C O F. ~ E. D.. , _ . 

L EM. IV. Efl 2CGFin GY=zCG .in AGE. 
Namque ob íimilia triangula GEF, _GYA eíl: GF 

ad GE ut A G ad G Y; hoc eíl:,(per Prop. l. lib. VI. 
Elem.) ut 2 C G x A G ad 2 C G.x G Y: Ducan~ 
tur extrema & media in fe, & fiet 2 e G X e y 
xGF= 2CGxAGxGE. Q E. D. 

'l'andr:m ope. horum Lemmawm conjlruElio Proble .. 
matis Jic demrm(lratur. . 

In cafu ptímo eíl: (per Vm: 2.) 1;: G 'l, ....- G D 1 
= 2 GGF, & duét:is omnibus in G Y fü EGqx GY 
- G D q X G y= 2 e G F X y y (hoc eíl: per Lem. 4) 
= z C G x A GE. Pro G Y f cribe E G + E Y, &. 
fiet E G i:ub~ + EY x EGq- GDqxEG_:_GDq _' 
* E y= 2 e G A X E G; fett E G cub. + E y X E.G q 
- GDq , . "' 
_

2
CGA xEG-GDqxE >: = º: 

fo cafn fecundo eíl: (per Lem. 3J E G q + G Dq 
==2CGF, & duélis omnibus in GY fit hGq.x GY 
+ GDq X Gí _:_ te G F X GY ( hoc eíl: per Lern. 4.) 

U 2 .=iCG 



·308 Appendix de /E.quationum 
= 2CGxAGE. Pro GY fcribeEG+EY, & fiet 
EGcub. + EYxEGq+ G DqxEG-t G DqxEY = 2 e G A X E G, feu E G cub. +E y X E G q 

.:
2
%81xEG +GDq*l Y=o. 

· Jam vero erat E G radix crquatiónis coníl:ruétcr 

diéta X; ítem G 1J =V -2'...., E y= p, ; e G = n, 
p 

& G A= _ _!L _ .!_; !d eíl: !n cafu pri~o ubi ter• 
n np 

minorum p & r diverfa funt figna: at in cafu fe
cundo ubi aJtetuttius p vel r mutatur fignum fiet 

- !L + _!.... == G A. Scribantur igitur proEG, GD1 
n np 

E Y, 2 e G, & G A quantitates x, V 2,_, p; n, & 
p 

.- .!!,_ '.:+_ _!_, & cafu primo fiet x 3+pxi - ; X 
n • np + +.: . q p 

-"t =o, id e.ft ~ 3 + px3' + qx - r =o, cafu au-

temfecundo xl+.p x2 + ~ X+ r = o, id e:lf 
+q-f 

x3 + p x x + q x + r:::::: o. Eíl: igitur in utroque 
cafu E G vera longitudo radicis x. Q E. D. 

Subdifünguitur autem cafus uterque in cafu~ 
plures particulares:- Nimirum prior in hofce xt 
+ p x" + q i - r = .o, x3 + p x x- q x - .- = o, 
,C3 - p X X + q X + Y= o, X3 - p X X · - q X + Y = O, 

x3+px' t::=:o, &x3-pxx+r=o,; pofierior 
in hofc X 3 + p X"'+ q X + r = o, X; + p X X - q" 
+ t=o, x 3 - pxx+ qx-r= o, x l -pxx~ fJ. 'IY 

- r =o, x 3+ pxx+r =o, & x 3 -p x x-r =o. 
Quorum omnium demonfrrationes ·verbis iifdem 
:ic duorum jám demonfüatornrft, muta:to tantum 
li.ncarum fitu, compingunnm . · 

Hx 



Conjlruélione lineari. 309 
Ha: funt Problematum confl:ruB:iqnes pra:~ipua! 

per infcriptionem reB:a: longitudine dat:e inter cir
Gulum, & reEl:am lineam pofitione datam ea lege 
ut infcripta ad datum punB:um convergat. Infcri
bitur autem talis reB:a ducendo Conchoidem vete
rum, cujus Polus fit punB:um illud ad quod reéla 
infcribenda debet convergere, Regula feu Afymp
totos reél:a altera pofi tione -data, & intervallum 
longitucio reB::e infcribenda:. Secabit eni111 ha:c 
Conchoídes circnlum pra:fatum in pun@:o E per 

1 quod reB:a infcrib~nda duci debet. · Suffecerit ve-
1·0 in rebus praB:ids reB:am illam ínter circulum' 
& alteram poíitione datam reB:am ratione quacun-
que mechanica interponere. . 
' In hifce autem conftruaionibus notandum eíl: 

9uod quantias n, ubique indeterminata. & ad ar
bitriurri aífumenda relinquin1r, id adeo ut fingulis 
problematis confrr11B:iones commodius aptentur. 
Rujus rei exempla ín jnventione duarum medie 
proportionalium, & ~nguli trífeél:ione dabimus. 

Jnveniendre fmt' inter a & b dzttc medie propor· 
tionales x & y. Q?oniam funt a:x.y.b continue 
proportiona!e~ ~~it tz~ ad ;r¡x lj.t X ad b, adeoque 
x3 = a a b, (eu x3 - aa b' = º: Hic defµnt_ .rqúa.
tionis termini p & q, & 19~0 t~rmini r · habetur 
- aa b. Igirnr in confüu8 i9t;i\lm fpnn ';lla prima, 
ubi ¡:eEl:a E Y ad datum puQttum K co11vergens in-. 
ft;ritur inter ;ilias dua_s poU.tipne. datas reél:as I;. X 

, ··r 

& Y e:, & relfa e X ponitm:, a::qu0¡lis .-2'... id efl: a::~ 
, i. n n • .. ~~ ,. 

. · -aab rr. 
qualis --, anumo n a::qualcm a, & fic fit C X ' 

1m 

ocqualis - b. Unde talis emergit co.níl:rué'tio. 
Duco quamvis KA ::equalem a, eamque bifeco. 

in C, centroque K intervallo K C defci;ibo c;ir-
... \. t' 

' u 3-



·310 Appenaix de JEquationum 
culum CX a4 quem apto reéh~ C X a:qualein b . 

• , 
1 ~ inter :reél:as A X, C X 

Y infinite prod..uél:a3 po~ 
no ·E Y a:qualem C A,, 

\ 
~ c;oiwergeñtem ac\ 
punél:um K. Sic erun~ 

\ KA, X Y, K E, C X~ 
· c;ontinue proportiona., 

les, id eíl: X Y &; K E 
du;i: medie proportio ... 

.,.,. : i;iales in ter a &. b. Con .. 

.h:..---- e .A ftruél:io nota eft. 



Cor;,_/lruétione lineari. 3 r i . 
ad ptméhun G. g,uo · faéto continué proportib;_ 
nales en:mt AK, EC~ KY, -:-KG, id efl: E<S & Kt _ 
duif: medie. proporúo¡iales erunt it:1ter datas a & b'. · 

.. 
..) Secar¡dns jam. Ji! angulus in pcp-tes tr€s a.qufles;_ 
Sitque angulm fecrmdus A C B.; .... , 
partes .ejns in'Venimdi:c A<; l}, J) 
p e E, E e s.. .,,-,,===--.' 

Centro C intervallo CA de-
~-_.__,_-i--__,,..u 

fqibatur circulus .AD E B 
fecans re~as CA, CD, CE, 
C B in A, p, :f,, :J3-. Jun
ga.ntur AD, D E, E B ut & 
A B fecans reétas C D, C E 
in F & H, & ipíi CE pa
rallela agatur D G occur
ren.s AB in G. Ob fimilia triangula CAD, ADF, 
DFG, coQtinne proportionales funt CA, Ap, Df ,· 
F G. Ergo íi di~atui: A C = a, & A :p = x., fie~ 

XX x3 • 
D F =-, & F~G = -· Efl: a·ut:em .AB ::=. RH a . . (l.(l . . .. 

. x3' 
+ HG+FA-GF = 3AD-GF= 3_x--· . aa,. 

x3 . 
Pie A B = h, & fiet b = 3 ~--, feu -'.' 3 :-3 q.ax 

ªª + a4b =o. Ric deeff ~quatiorÍis termin\l'S fect:rn-:. 
dus p, & loeo ·q & r habentur - 3 a a & a a b. ..Erg.q 
Íl'l confi:ru{;tionum formula pt~lfli;t. ubi. erat p =:: O;_ 

q r -
K Á = n, K 13 =-) & C X =_,_, id eft in pr0~ n . 1?'! . . . .. 

blemate jam confi:ruendo K B = - ~ ª ~' & C X 
n : '-'· '- ''· 

a a.b . d i f¡ i . . • r = ~, ut ha;: quantitates eva ant quam in,1p.1>1ca~. 
nn ". ' 

úmre pono n = a, & fic frt K 13 = - 3 a,,, ~ ~ ~ 
\ ' . u :;:::. b0 

4, .J• 



}ii '.Appendix de .fr'.qt1ationmñ 
::::: 'b. Unde talis· emergit Problemil,tis érmflr~ 
Elio. -

Ago quamvis K A = a, & ad contrarias partes 
~ X\, B = 3 4. Bifoco B A, in e, centroque K inter
vallo K e defcribb circulum~ cui infcribo r~l1:am 
... , 1 . • :. •• 

e K 

-C X= b. Et atta. 'reéta AX, inter ipfám infinite 
produ8:am & reél:am C X pono. reél:am E Y a:qua!d 
lem AC, ~ convergentem ad punél:um K. ·Sic fit 
X Y= x: Quinetiam ob a:quales círculos ADEB~ 
CXA, ~ requales fubtenfas AB, ex, nec non a:
quales íuhterifarum partes BH, XY, :iguales erunt 
angnli AeB,CKX, ut&a.pguli BCH, XKY, at
que adeo ang,:üi e K X t;ertia pars erit ¡ingulu~ 
XKY. Da.ti i_gitur cujufvis anguli CKX pars ter".' 
tia X K Y invenietur ponendo in ter chordas C X, 
A X infinite produtt:as reél:am E Y re_qualeln dia ... 
metro A el ~ convergentem ad circuli cen· 
trum ~. · . .. . . 

Hinc fi a circuli centro K ad fubtenfam C X 
rlemittas perpendiculum K H, erit angulus H K Y , 
tertia pars anguli HKX, adeo ut fi detur quilibet 
angulus Hl(X inveniri poffit ejus pars tertia HKr 
dem.itten<io 4 quolibet la.ter.is. u.triufvis K -X pun:. 

· éte 

/ 



Conflruélione lineari. 3 I J 
-ao X ad la~us alterum K H ~erpendiculum XH; 
& lateri KH dt¡cendo parallelam X E_,, dein reélam 
YE duphm 1ipfius ·K X, & convergentem ad pun
aum K ponendo inter reétas X H & X ~· Vel fic. 
petur angulus quilibet A~K. Ad latu's ~~~:.~·~trum 

~ lf{ R 
. -::...~::::~: .. ., ........................ ti•··~ 

:"'-... .......... ? 
. :y~····· : ~ · ......._ ............ lz 
. ,......_ . 
• ............ ! 

~~x~,,-.~~-~~.-. ---.:::~~~--~~__::::::::::=..~ 

'A X erigatur perpendiculum X H, & a.· 1a~eds ~1-
terius X K punél:o .cfuovis K agatur i·e.ét:a. KE cu
jus pars YE interjacens.-iii:teri AX produélo~ -& ejus 
perpendiculo XH fit dupla. lateris XK, & erit an
gulus KEA terti~ pars anguli dati AX K. . Tmn 
i'urfus ereéto perpendiculo EZ, & aéla K F cujus 
pars ZF inter EF & EZ fit dnpla ip.!ius KE, fiet 
angulus KFA tertia pars anguli KEA, & ftc per-. 
gitur per continuam anguli trifeél:ionem in infini
tum. E:i$.íl:at aute.ip h;rc trifeétio a2ud Pappum, 
lib. 4 Pr.op. 3 z . 

. ' Q!tod fi angulum pet alteram con/lruElionum 
[or'!lulam ubi yefJa inter aliam re8am & ~írcutum 
po¡¡,~nda, ejl, ·trifariám dirz,idere ·1maluel'is : Hic .etiam 

~n~nt . i< É ....: ! ~ · ~ ~ ~ = :n' id eíl: in proble1~ate 

d -· I' B , - 3 aª' C X a a. b e quo nunc ag1mus ),. = _ .& ::: -. ' 
n .. nn, 

adeoque ponendo n = a fiet K B = - 3 a, & C K 
~ .~. ,El; inde ta.lis ~merget coJJ.ftruétio. 

A pnnéto quovis K ducantur ad eafdem partes , 
reéta: dua: K A ;:::: a, & ~ I? ;:::: i ~· Bifeca A B in 

e, cen-
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e, cemro·que· A iat€rVallo A e deforibe circalum . 
In eo pone reét:am C X= b. Junge· A X, & jm1: 

éta.m procfuc d0nee ea itei;unr focet circulum ja11" 

defcriptu·m irr G. Tum int€t lm11c. cii:~:m1um 8?1 

:re8am KC iui.finite produ&arn pone reét:am EY re· 
quailem reét:re AC, & converg1mtem ad punét:um G,, 
& alta reét:a EC erit longitudo ql'lxfrtq. x, qua ter· 
tifa pars a'Hguri dati fubtenditur. 

Tali·s conHruét:io confequitur formulam fuperi
us all'atam: qua: ta.m~n fic evadet coti,cí.irnior. Ob 
req:uales circtllos ADEB & KXG, &. <rquales fub
tenfas CX & AB, á!qu:alts funt ·anguli CAX fi've 
KA G & A C B~ adeoque C E fobtenfa efl: tertiée 
'partís anguli K A G. ~áre dato quovis angulo 
KA G, ut ejus innmiatur pars tertia CA E, porn;: 
~nter circulum KG C, & anguli latus KA ü1finite 
19roduaum reél:am E Y requalem circ:uli femidia
metro A G, & convergentem ad punél:um G. Sic 
, A docui•t Archimedes al.'lgulum t!ifa:rürm 
L~mma r- r E d íl: n· f: ·1· b. 8 iecare. re em con ruu 10nes ac1 rns 
e im · explicari. poffint quam lúe,; faéhun efr; 
fed in his volui ofrendere quomod.o ex generalibus 
Problem¡rtum confl:ruél:ionihus fuperius expofids 
Gonfiruét:iones íimpliciffin7as particulariurn Proble~ 
matum derivare liceat. · 

Pr<?tqi 
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· Przter confir~él:iones hic expofitas ~dJungere fi., 
ceret quamplur1mas. Ut fi inter a & b invenimá4 
effent dua .medie proportionafe:r. Age quamvi,s 

A K = i, & huic perpen:diculare A l3 = ti. Bifec# 
A K in 1, & in eadem A K, fobtenfa B 1 crqualem 
pone AH; ut & in linea. A B produB:a fubtenf:e B H 
c:c:¡uRfom .A C. Tum in linea A K ad alteras pa_r
tes punél:1 A cape AD cujufvis lnn~ir1~dini"- f.':
huic a:qualem D .t:, centruque D & r,, mterva.füs 
D B, E C defcribe circulas duos B F, C G, & in
ter eos pone reél:am F G aiqualem reél:a: A I, & 
convergentem ad punél:um A, & erit. A F, primli. 
duarnm medie proportiónalitun quas invenire • 
oportuit. 

Docuerunt Veteres inventioncm duarum. medie 
ptoportionalium per Ci.ffoidem ; fed linea: buJus. de
fcriptionem commodam manua,lem nema, quod fc.i0, 
appofuit. Sit A G diametcr & F centrum circuli 
ad quem Cijfois pertinet. Ad punélum F erigatur 
rrormalis F D, eaque producatur in infinitum. Et 
producarnr F G ad P, ut FP a:qualis fit circuli Dia.~ 
metro. Moveaturnorma refümgula PE D ea lege t;lt 
crus ejus E P perpetuo tranfeat pet pul)él:l1m P, & 
crus alterum E D -circuli Diamitro A G feu F P 
~uak;, t~nni,no foo D tilngat . femper .lineam F D~ 

1~ .. 
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. & cruris huju.s rnedium punétum C ~efcribet Ci.f
.. faid.em defiderata.pl G C K ut fupra .~xpofui. ·Qusre 

. E 

<:.' ................... K, 
N 

Q. D 

• 1. 

fi -inter duas quafvis a & b foveniendre fint dure· 
¡nedi~ proportionales: Cq.pe A M =.a, ·erige per
pendiculum M N . = b. Junge AN; & lege pr:rf~t.a. 
moveatur. norma P E D, ufque dum punlh1m eJUS 
C incidat in reétam A N. Tum demiífo ad A P 

. ñ~roendic'!:llo C B~ cape t . ad B H, & u ad B ? , . m 
etf NI .1.""j ªª D ~, o. -b. oon.tÚ:rne proport10nales 
A B, B H, B G, B C erunt etiam continue pto.portio
uales a, t, v, b. · 

Simili normte applicatione co11flrui pojfunt etiam alia 
, Problemata Jo/ida. Verhi gratia proponatur :r.quatio 

cubica x3 + p x x + q x - r = o: ubi q femper 
~ffirmat~vum íit, r negativum, & p .figni utriufvis. 
. . 

'Fac A G = ..!., eamque bifeca in F, & cape F R & 
q . 

G L = + p, idqu'e verfus A fi ha.beatur + p ali ter 
verfus P. Erige in.fu.pér normalem F D, inque ea 
cape F Q =V q huic €Üam erige normalem Q_ C. 
In normre a:ut€m cr'ure ED, cape ED & E C ipíis AG 
& A R requales refpeétive,, & applicetur deinceps nt;ir ... 
~a ad Schema fic ut . punl1um ejus D tangat reél:am 
F D, & punél:mn C ryttan:i Q C, tum íi comple~rnr 
pa,:rallelf?grawmum B. Q¿ erit L B ~qnation.is radix. 
q:i..1:;íita x. · Haétenus 
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Ha8:enus confiruajonem folidorum Problema.~. 
tum per operationes quarum praxis manualis max
µie fimplex eíl: & expedita exponere vifum fuit. 
Sic Veteres poíl:quam confeaionem horum pro
blematum per compofitionem locoi;uñi folidorum 
aílecuti fuerant, fentientes ejufmodi confiruaio".' 
nes ob difficilem Conicarum feRionum defcriptio
nem inutiles eífe, qua:rebant coníl:ruRiones faci
liores per Conchoidem, Ciífoidem, exteníionem 
filorum & figurarum · adaptiones quafcunque me· 
chanicas: pra:lata mechanica utilitate inutili fpe
culationi Geometrica:, ut ex Pappo difcimus, Sic 
magnus ille Archimedes trife8:ionem anguli per 
coni feél:iones a fuperioribus Geometris expoíitam 
neglexit, & in Lemmatis fuis angulum modo a no
bis fuperius expofito trifariam fecare docuit. Si 
veteres pro ble mata per figuras ea tempeíl:ate in Geo,. 
metriam non receptas coníl:ruere maluerint, quan
to magis pra:ferenda: nunc font ifüe figura:, in 
Geometriam a:que ac ipfa: coni feaiones a plerif
que recepta:. 

Verum tamen novo huic Geometrarum gene
ri haud a.ífentior, qui figuras hafce omnes in 
Geometriam recipiunt, Eormn regula. admitten
di lineas onmes ad coníl:ru8-ionem Problematum 
eo ordine quo a:quationes guibus linea: illa: de
finiuntur, numero dimeníionum afcendunt, arbi
traria eíl:, & in Geometría fundamentum non ha
·bet . . lmo faifa. eíl:, propterea quod circulus hac 
lege cum Coni feEtionibus conjungendus eífet 
quem tamen Geometra: omnes cum linea reB:a 
con jungunt. Vacillante atttem hac regula tolli rnr 
fundamentnm admittendi certo ordine lineas om
nes Anal yticas in Geometriam. In Geometriam 
planam meo quidem judicio linea: nulla: pr~ter re
dam & circulum admitti debent, nifi for te Iinea-

n:11n 



·318 .Appendix de Al.quátÍiJntim 
rum di~inét:i~ áligua prius exeogitetur qua Hneá 
CircularIS C011)U11garnr CUm re&ta, & a reliquis Olll"' 

nibus fegregetm.". Quinimo ne tum quidem au
genda efr Geometria plana ntlmero linearum; Nani 
figura: omnes funt plarnre quz admittuntur in Ge6• 
metriam planam, id eíl: quas Geometra: pofü1lent 
in plano defcribere, Et problema oinne planum 
eft quorl per figuras planas confüui poteíl:. Sie 
jgitur admiffis in Geometriam planam conicis fe. 
él:ionibus, aliifque magis compofitis :figuris, pro
blematá oinnia folida & plus quam folida qure per 
has figuras confl:rui po!funt évadent plana. Sunti: 
autem problemata omnia plana ejufdem ordinis. 
Linea ;,.eaa· Analytice frmplicior eíl: quam circu
lus; hoc non obfrante problemata ejufdem funti 
ordinis qua: per retl:as folas, & qua: per círculos 
confrruuntur. Solis pofrulatis reducitur circulu.s 
ad eundem ordinem cuin .reíla. Et multo magis 
Ellipfis qua: minus differt a circulo quam eircu-
· lus a reeta, poíl:uhrndo wnfimiliter defcriptionem 
ejus in plano, reduceretur ad eundem ordinem curfi 
cirGulo. Siquis fpeculando Ellipíin incideret iú 
problema aliguod folidurn, et ipfum beneficio e
jufdem Ellipfeos & circuli coníl:rueret: hoc •pro· 
blema jam pro plano habendum e!fet, eo, qnod 
Ellipfis jaro ante in plano :<lefcripta haberi fuppoM 
nitur, & coníl:rnElio omnis qua: fuperefr abfolvi
tur per circuli folius defcriptionem. Eadem de 
caufa ptoblem:i.ta q~xvis plana per datam Ellipíin 
confiruere licitum e.íl:. Verbi gratia fi dat;:e El-

, r lipfoos ADFG requireretur centrutn O, ducerem 
paraJlelas duas AB, . CD Ellipfi occmrentes in A, 
B, C,D, aliafque duas FF, GH Ellipfi occurrentes 
in E,F, G, H. Has bifecarem · in I, K, L, M, & 
junílas IK, LM producerem ufgue ad · conéurfo~ 
foum in O. Legit,ima efi ha:c coníl:rn8io plani 

pro· 



Conflr.utlione lineari. ~ r~ 
probiematis per Ellipíin. Nil refert quod' Ellipfi~ 
-A.nalytice definiatur per requationem duarum di,.. 
men!ionu.m. Nil quod Ellipfis Geometi;ice gene- · 

') 

rei:ur feél:ione .figura: folid~. Hypothefis fofa; 
quod Ellipíis jam.. defcripta habetur 'in plano, prét~ 
bleinata bmnia folida per ipfalili coníl:rutl:a. ~educit 
.a,d ordinem planorum, efficitque ut plaµ~ ornnia per 
ipfam legitime confiruantur. Et eadem efl: ratio 
Poíl:ulati. Qrod vi poíl:ulatorum fieri potefl:, ut 
jam faétum, & datum aíf umere con~eíf um eíJ:. 
Pofruletur .igittu· Ellipíin in plano .clefcribere, &: 
ad ordinem planorum problematum reducentur ea 
omnia qure per Ellipfin confl:rui poíful}t, planaque 
omnia per Ellipíin licebit coníl:ruere. 

Neceífe eíl: igitur aut Problemata plana & folida. 
lnter fe Gonfundi, aut lineas omnes rejici-~ Geome
tria p~ana prreter reB:am & circu1um, & fü¡¡u,.a for
fan alia detur aliquando in íl:i.tu confi.ruendi alicu
jus Problematis. V erum genera prohlematmm con
fundí nemo certe permiforit. Rejiciantur igitur e 
Geometría plana feét:iones Canica:, alia:qtle figura: 
omnes pra:ter reé.l:am & circulum, & quas conti
gerit !n ítatu problematum dari. Aliena: funt igi- -
tura Geometría defcrip.tiones iil::e omnes conicarum 

· fofüoirnm in plauo quibus hodierni Geofnetr~ tan
topere 



·310 .,., '.Appendíx de JEqllatitm11m 
topete indulgent. · Ne'.c t~rnert ideo Corti fettioñe~ 
e Geometria rejic"ienda: erunt. Ha: in plano non 
<lef-ctibuntur . Geometrice, generantnr vero in fo
lidi µeometrici fuperficie plana. Conus ·confritui
tur Geometrice, & plano Geornetrico fecatur. Tale 
Cohi fegmentum figura Geometrica efr, eundem
que habet locum in Geometría folida ác tegmen• 
~ro tircnli in plana, & hac ratione bafis ejus, quam 
Coni feél:ionem 'Vocantj figura Geometrica efr. Lo
cum igitur habet Coni feéHo in Geometria quate
nus ea fuperficies eíl: folidi Georoetrici. Alia au ... ' 
tem nulla. ratione Geometrica quam folidi fea:ione 
generatur, & ideo non niíi in Geometriam folidam 
antiquitus admiífa fuit. Talis atitem Conicarum 
feél:ionu~ generatio difficilis efr, & in rebus pra· 
·fiicis, tfuibus Geometría potiffimum infervire üe-
. bet, prorfüs iirntilis. Ideo veteres fe ad varias fi
gurarurn in plano defcriptiones mechanicas rece--

- . perunt, & nos ad eorum exemplar confiruétiones 
pra:cedentes concinnavimus. Sunto con~ruél:iones 
illa: Mechánica: : fic & coníl:rufüones per Coni 
feli:iones in plano (ut jam morís efi) defcriptas Me
ch:mica: funt. Sunto coníl:ruétiones per datas Coni 
feél:iones Geometri~a: : fic & coníl:ruél:iones per 
alias quafcunque figuras datas Geometrica: funt, & 
ejufdem orditüs curo confiruél:ionibus planorum 
Problematum. Nulla ratione prreferendre funt in 
Geometría Setl:iones conicre figuris aliis, nifi qu:i
·tenus illre a fefüone Coni, praxi ad foluti011em pro
blematum prorfus inutili, derivantur. Verum ta-
men ne cqnfiru?.tiones per Conicas fet;tiones ortmino 
pra:teream; vifi.1m fuit aliqua de his fobjungere, in 
quibus etiam praxi manuali non incommoda: con-

... fulatur. \ 

Conicarum fefüonn~ fimpliciffima eíl: Eilipfis. 
H.a:c potior efi, & círculo magis aflinis, & praxi 

man u ali 



Conjrutfiont linear;. '3'"1 
.tnanualí facilius defcribitl.lr iQ pfa.no . . ParAl>olazji 
pra:ferunt plerique ob fimplicitatem a:quationis ·per 
quam ea ·exprimitur. Verum hac ratione Parabo~ 
la ipfo etiam circulo pra:ferenda eífet, contra. quam 
fit. ;Falfa e.íl: igitur argl.lmentatio a fimplicitate <?'" 
quationum. .tEquatiOnum fpeculationi nimium 
indulgent hodierni Geometra:. Harum fimplicitaS 
efi: confiderationis Analytica:. Nos in compofi .. 
tione verfamur, & compofitioni leges danda: non 
funt ex Analyfi. Manuducit Analyfis ad Compo
fitionem: fed Compofitio non prius vere confit 
quam liberatur ab omni Analyfi. Infit compoG
tioni vel mínimum Analyfeos, & cómpofitionem 
veram nondum aífecutus es. Corp.pofitio in fo 
perfeB:a e.íl: & a mixtura fpeculationum Analyti
carum abhorret. Pendet Figurarnm fimplicitas a 
fimplicitate genefeos & Idearum, & a:quatio non 
efl: fed defáiptio (five Geometrica five Mechani.o 
ca) qua figúra generatur & redditur conceptu fa..; 
cilis. Ellipfi igitur primum 10<0um tribuentes, do· 
cebimus jam quomodo a:quationes per ipfam con-
.íl:ruere licet. 

Proponatur tequatio qutinlis cubica X 3 ·= p " n + qx + r, ubi p, q&r datad terminorum tequatio
nis coefficientes cum fignis his + & - jignificant; 
& alterute1· terminorum p & q, ve! etiam uterque 
deejfe potefl. Sic enim a:quationum omnium cu.• · 
bicarum confi:rultiones una illa operatione qu~· fe .. 
quitur exliibebimus. 

·· l\ ~punét:o B in reét:a quavis data cape duas qv~f
cunque reétas BC, BE ad eafdem p~rtes; ut & u1-
ter ipfas mediara proportionalem BD. Et 13C di-

-éta n, ~ape etiam in eadem reB:a BA = _'(, idque 
n 

nr.fo.$ pu~d,u.µi e fi ha.beatur,... ~' ali ter ad par~es 
:X:. . con-



.Jli . Appenáix Je A!.tJ.a&tioNum 
'contta.ria.s. . Ad punB:um A erige perperidiculum 
A I, inque eo cape A F requalem p~ l' G a:qualerii 

. 'AF, FI requa.lem .!'...., & F.I{ in ratione ad F l ut 
- nn · 

eft B C ad B E. F JI vero & F' I ca pi en~~ f unt ad 

. ' 

, . ... . K. .. ....... ·· 
r ............ ·.:.:.:<: :::: :: : ~ : .............. . 

. \ .... "" .. 
./ TI 

.• L\ 

X 

j>artes punéti F .verfus G ú termini p & P habent 
eadem figna, aliter ad partes verfus A. Comple
antur parallelogramma I A C K & HA EL, cent ro
que. K, & tntervallo K G defcribatur circulns . 
. Tum in lipea H L capiatur ad utramvis partero 
punél:i H Jongitudo .H R, qua: fit ad H L ut B D 
ad BE: Agatur :G R fecans EL in S, & movea

·tur lin~a GR S.p\mao ejus R fuper linea HL, & 
punéto S fuper linea EL incedente, donec tertium 

_ ~jus punétum G defcribendo Ellipfin, ·Qcéurrat 
drculo 



Con}/rtjé/ione lineari~ J1J 
circulo, quemadmódum videre efr in pofitione ;-~,.: 
Nam dimidium pérpendiculi )'X ab occ·urfus illius. 
punél:o ,_ in reél:am A E demiffi . erit radix :i:qua; 
tioni§. Potefr a.utem Regnlre GRS vel no- termi-. 
nus G vél ¡.>, circulo in to.t punél:ís occurrere· quot' 
funt poffibiles rad1cés Et e radicibus ha: funt 
affitmativa: qua: c:idunt ad eas partes reél:re AE ad ' 
qua.S reél:a F I dudtur a punél:ó F, & illa: negativae 
qure cadunt ad óo0trarias partes linea: A E, fi mo
do hábeatur + r : & contra fi habeattir - r. 

Demonflratur autem h:rc confrruél:io fubúdio , . 
l.emmatum fequentium. 

L E M. l. Pofitis qua in fuperiore · conflruElione; 
tfl 2CAX-AXq .=¡.-Xq-2Alx,,x+2AGxFL' 

Namque ex natura circuli eH K,,q-CXq, re-- • 
quale quadrato ex )'X-Al. Sed efi K ;- q requale 
Giq+ACq, &CXq requale quadrato ex AX-AC 
hoc éfr a:quale AXq-zCAX+ACq, atqueadeo 
horum differebtia G I q + 2 CAX -AXq, requatur 
quadrátb ex ;-X-Al, id. efi: ipfi ,,X q- 2AI x,.x
+ A Iq. Aufératur Utrinque G 1 q, & manebunt 
~qualia. 2 CAX-AX q, & ,,Xq- zAI x I' X+. Al r¡ 
-Giq. Verum A 1q (per Prop. 4. lib. Il. Elem.) 
requale eíl: A G q + '2.A G I + G I q, atque adeo Alq 
- G I q requale efi: A G q + 2 A G 1, hoc efi: a:quale 
i A G in ~A G + G 1, feu a:quale 2 A G x F I, & 
pro in de 2 CAX-A X q, a:quale efr )' X q - · 2 Al 
X )' X + -1 A G X F I. Q. E. D. 

L E M. IJ. Pofitis qua in Jupetíore conflruéli-
. · F I 2 FI -

1ne, efl 2EAX-AX 'i aquale FH1ú· q - FH AR. 

XX)'+:zAGXFl 
N,gtum 



3~4 . . . Ápf¡'endix .áe ./E.quationum 
· Notuin ell enim quod punth1m ,.. tnotu regul;r 

)':~~ (up~r;ius affignato defcrib~t E!lipfin cuius c~n
trgm ~í]: L, & axes duo cu¡n reéhs LE & LH tom• 
<;:idunt, quorum q\lÍ in LE a:quatur 2n five 2 GR, 
& a.lter in L H a:quatur 2'.)t" five 2GS. Et horum. 
r.a.Ho ad invicem ea efi: qua: linea: H R ad lineam 
HL, -ftve· lfnere BD ad lineam BE. Unde latus 
tratifverfum efi: ad latus reél:um principale ut BE 
ád BCfive u~ Frad FH. Qpare cum)'.T ordi· 

1 natim a}?plic'etur ad H L, erit ex natut a Ellipfeos 
· · · FI 

GSq-L 'fq requale FH~T ,,q.- Efl: autem L T a:~· 

quale ·A E -A X, & T ).' '. a:quale '.X :Y' - A H . . Scri
bántur horum .quadrat_a pro L T q & T :Y' q, & fiet 
. · FI 
~Sq-AEq+ 2EAX-AXq= FH in X'.Y'q-1.AH 

'.tX JI+ A H-q. Eíl: autem G S q - A E q requale 
. quadrato ex G H + LS, propterea quod GS hypo
~éñufa éíl: trianguli reél:anguli cujus latera funt ip
ñs .A h & G H + L $ a:qualia. Efi: & ( ob fimilia 
nia~gula RG H,RSLJ LS .ad G H ut L R ad HR, 
~ colnponehdo G H + LS ad GH ut HL ad HR, 
~ duplicando rationes, ~uadratum ex G H + L S, 
efr ad GHq ut H Lq ad HRq, hoc eíl: (per con-. 
fifuEtionem) ut BE q ad BDq, 'id efl: ·ut BE ad B C, 
feu FI ad F.H, adeoque quadratum ex GH+ LS 

zquale efr :~ G H_q. Eíl ita.que' G S q -A E q re-

.F I ) F 1 
<JUale, FHGHq,_ atque ~~eo FHqHq + ~EAX 

· ' FI . 
:- AXq =FI:lin X,..q-~AHxX,_+AHq. Au-. 

fera.tur }Jtrin~ue;~ OHq, & refta.bit 2 :EAX 

-AXg. 



. e 011 ftruélione lineari. 1 i f¡ 
FI . .. '. ' 

-AXq==FHmX>"q-2AHxX;-+AH1 ..... GHq.: 

Efr a\ltem AH = AG.+ G H, adeoque AH '1~ 
=A Glq + 2 A G H + G Hq & fubdllél:o utriríque 
GHq reíl:at AHq-GHq=AGq+ 2AGH, hoc 
efr = 2AG in+ AG + GH, feu = 2AG x F.Itl' 

atqueadeoefl: 2EAX-AXq-:~ in X/'q-2~H 
T'r. FI 2FI h 

xXI'+ 2AG x Fn,i.e.= FHX]'q- Fif A n><XJ' 
+zAGxFL QE.D. 

LEM. III. Iifdem pofitis efl AX ad x,,-AG 
ut X:y ad 2 B C. ·, 

Nam fi de :rqualibus in Lemm1te fecundo fob·< 
ducantur a:qualia · in Lemmate primo, réftabunt 

a:qualia 2 e E X A X &~~ X ,.q-
2:~ AH x_ X)' 

+ 2 A IX X )'· Ducatur pars u traque in FH, &fiet 
2 F H X e E X A X requale H IX X¡; q- 2 F I X -AH 
xX/'+ 2AixFH>eX)1. fíl: autem Al-=AH 
+HI, adeoque iFixAH-2FHxAI=-2-FI 
xAH-2 FHA-2 FHI. Sed·2 FI xAH;._zFHA 
=z A HI,& 1. AHi ..1- z'FHI= 2HI x A F. Ergo 
z F 1 x A '.H- 2 F H x A I = 2 H I x A F, atleóque 
2 FHx<;:Ex AX= HixX "J'q- 2HI.xAFx:X "J'•. 
Etfode HI ad FH ut 2CE xAX ad X~q~ 2 :A.F 
X X')'. Sed per coníl:ruaionem H 1 efr ad F H ut, 
e E ad Be, atque adeo ut 2 e E X A X ad 2 Be· 
xAX, & proinde 2BCxAX & X,.q- 2AF. 
x X ')I (per Prop. 9. lib. V. Éiem.) erunt a:quaiia. 

. .iEqualium vero reétanguloru1ñ proportion~lia funt 
latera, A X ad X,,.:..... 2 AF,idefl:ad XI' -A G u~ 
X" ad z BC. Q.E.D. 



~2.6 Áppt!'áix Je .!Equatlonum 
LE M. IV. Jifdem pojitis; ffl '2 F 1 ad A X 

~ 2AB ~t X'Yad 2 BC. . 

· Nam de zqualibus in Lemmate tertio, nimirum 
% B Cx A X=X,, q-2AFxX,., fobducantura:
qualia in Lemmrzte p'l'imo, & refia.bunt a:qualia 
-2-A.Bx A X+ AXq=2 FixX>'-2 AG xFI, 
hoc efl: A X in AX- 2 AB = 2Fl in X,. -AG. 
iEqualium vero reélangulorum proportfonalia 
funt latera 2 FI ad AX-2AB ut AX ad X,.. 
-A G, hoc efl: (per. Lemma tertium) ut XI' ad 
2 B C. Q.E.D. 

Pr~flratis.,,_ his Lemmatibus, ConflruElio P,.ob!e-
TJfatis jic tandem demon/fratur. · . 

. Per Lemma quartum efr X y ad 2 B C ut 2 F 1 ad 
..,4.X- 2 AB, hoc efi (per Pr.op: J. lih. ,VI. Elem.) 
Ut 2 Be)( 2 F I ad 2 B e X A X- 2 A B, feu ad 
2 Be X A X - 2 Be X 2 A B. Sed per Lemma ter
tium efi A X ad X,,- 2 A F Ut X ,., ad 2 B e, feu 
,,Be X A X= x,.q- 2 AFxX ,,,adeoqueX,,_ efl: 
ad 2 Be ut 2 BC X 2 F 1 ad X ,, q - 2A F X xl' 
- 2 Be X 2 A B. Et duélis extremis & meáiis in 
fe, fit .X,,cuh.-z AF xX,,q -4BCxAB~ X,... 
= 8 B. e q X F l. Addantur utrinque 2 A F X X 1' '/. 
+ 4BC X AB X X,,, & fiet x,,cub.=2 AFxX,, '/. 
+ 4 BC x A BxX,., + 8 B Cq xFI. Erat autem 
in confiruaione demoníl:randa, '} X )' radix a:qua-

tionis diaa x, nec non A F = p, BC = n, AB= i 
1J , 

r 
& FI =-, a.deoque B C xA B = q. Et BC'l 

nn 
X FI = r. · Quibus fuQfiitutis fiet .x3 = p x2 + q x 
:+ r. Q;, E. J>. 

Coro l. 



Confiruéfione line4ri~ : · 3 2,7 
Coro!. Hinc ft A F & A B ponantur m1lla, per 

Lemma tertium· & quam;un fiet 2 FI ad A X ·lit. 
AX ad X¡- & Xy ad 2 BC. Unde confl:at invert
tio dua:rum medie proportiónalium ínter datas quaf~· 
libet FI & BC. -

Scholittm. Haét:enus reqriationis cubicre confl:ru
aionfari . per Ellipíin folummodo expofoi ':- fed-. re
gula fua natura. generalior eH:, fefe ad pmn'es ca;.. 
ni feél:iones indifferent<tr extendens. Nam fi 10-
co Ellipfeos veÜs Hyperbolam adhiberi, cape •JÍ
neas BC, B E ad <;on trarias partes punéH B; déifr 
punél:a A, F, G, I, H, K, L & R deter1ni~entur 
út ante, excepto tantum quod FH debet fumi a.el 
part~s ipíius F contra I, & quod HR non in ~i 
nea HL, fed ín linea Al ad utramque partem puli'" 
a¡ H, capi debet, & vice reEl_:r GRS 'dure - ali:i: 
reél:a: a punél:o L ad pun8:a' duo R & R hiñe ind~ 
duci pro afymptotis Hyperbolá!. Ctim 'ifiis ita
que afympto~is LR, l:R defcribe Hyperbolam per· 
punél:um G, ut & circulum centro ,K interv·an~ 
KG: & qiII).idia perpendicµlorum ab eorum in~ 
terfeél:ionibus ad rettam A~ demi!fóni1n ierunt 
radí ces req uationis piopofi tre. Q.?a: omnia~ · fi g- , 
nis + & - probe mutatis, demonfl:rant ur ut 
prius. 
~od fi Parabolam velis adhiberi, a.bibit; pun • 

8um E in in.finitum, atque a.deo nullibi capi
endum erit, & pun8:um H cum pi.m8:o F coinci
det eritque Par~bola. circa axem HL cum latere 
reéto principali BC per p\ln~a G & A defcríbenda, 
fito vertice ad partes pnnéfi F a4 quas punétum B 
fitum efi ref peétu punél:i C. 

Sic funt confirufüones per Parabolam, ft fün
. plicitatem analyticain fpeétes, fimpliciffima: om
nium. Ea: per Hyperbolam proximum locum ob
tinent, & ulFimum locul!l t~nent qua: per Ellipftn 

,. r ·,\ 

abfol:. 



3 2. 8 Ap¡rendix de .&qua(iqnum 
abtolvuntut. Q_uod fi praxeos manualis in de
fcribendis figuris fpeéli~tur flmplicitas, mutandus 
efr ordo. • 

In hifce autem confl:ruél:ionibus obfervandum 
venit quod proportione lateris reEH principalis ad 
latus tranfverfum determinatur fpecies Ellipfeos & 
Hyperbolre, & propqrtio illa eadem ell: qure Iinea
rum B~ & BE, atque. adeo áfiumi p~t~fr: Parabo
Jre vero fpecies eíl: unica q'l)lam ::¡.rtifex pon~ndo BE 
~nfinite longam aífequitur. Sic igitur penes arti
ficeJll efr requat~onem quamcu,nque cubicam per 
~onicam feRionem imperatre fpeciei cwnfrruere. A. 
figuris autem fpecie datis ad figura~ magnitudine 
datas devenietur aug~ndo vel diminµendo in ra
.tione data lineas opmes quibus · fig-up~ fpecie qa
bantur, atque ita a:quatione~ omnescubic~sper da
tamq-uamvis Conicam feél:ionemconfrru~re licebít. 
Id-quod fic plenius explico. . . 

Rroponatur ttquationem quamcunque cubicam x ~ -: 
pxx. qx. r, op~ data cujufcunque fe8ionis conica con-
jltuere. . · · . 

·.A pun8:o quovis B in reB-a qua vi~ infinita BCE, 
,cape dna.s quafcunq i longitudines BC,BE ad eafdem 

····· ............. . 
•i. , :r K: ·· ... 

• • 1 ... 

. . . . 
: ·.! .... 

, '.L. • ... ... • ~ ..,¡. ( • 

l 

part~s ~ fi data Coni feéHo fit Ellipfis_, ad contra.das 
• t • fi 



Conjlruélione lineAri. 'ji.9, 
G ea fit Hyperbola. Sit aut~in Be;: ad BE .~t da~ 
ta: f~e'Honis la.~u~ reftum principale a.~ lttus tran~ 

' J ... I ~ J 

verfu.úi, & BC nominata n, cape BA= ;, idqu~· 

verfos e fi habeatur -q, aliter ad partes contra..; 
rias, Ad punétum A erige perpendiculu mAI fo 
que eo cape A F a:qualem p & F G requalem A F ; 

Íte~ F I a:qualem !__ • Capiatur vero F I verfus G 
11 n · 



. •\ ,.., ~ .. 
<1. (" 'P A~~· ;~!lix ·J)'fii,g1~1,~~«m 
3_lf) ··r• 71 l 4,') P" r11·r•11r- ::.,,;..: · "l·or!·., •· 'F .,;"\ ' ';l ;'\. "' · -' · ~ · « ~l1 b ,, · ª' J ri ··-· rre "·· · 11 ;.r 111terml.9~· , , ,, r,., ,..;i .. ~n~.J.ªr"~.lll..;:i ign~.,~ fI ~· r-v~;¡ U,.S 
Á.'n' l)éin"fié"út';'fiCF t1ácfl'1 \lf' 'B\J"ád JjE,J 
tic·foiñc cf~:t¡te a-¡F1m~Of' ErY.~11{µ~ :!: Ji fe~io~·fit· 
Ellipíis, :iut ad partes contrarias fi ea fit Hyper
bola. Porro compleantur parallelogramma JACK 
& HA EL, & hre omnes jam de[criptre linea: tranf
ferantur ad datam fetlionem Conicam, aut quod 
perinde efr, his fuperponatur curva, ita ut axis ejus 
five tranfverfa diameter principalis conveniat cum 
reéta L H & centrum cum punélo L His ita 
confritutis agatur retla K J., Ut & reaa G L fecans 
conicam fe8:ionem in g. In L K cape L k qua: fit 
a.d LK ut Lg ad LG, centroque k & intervallo kg 
.defcribe circulum. A puné.hs ubi hic fecuerit 
curvam impofita!Jl demitte perpendicula ad. lineam 
L H, ,cujufmodi fü /' T. ·Pen.~Que verfus I' , 
cape T Y qure fit ad T ¡.- ut L G ·ad L g, & ha:c 
TY produéta fecet reEtam AB in X, eritque reél:a. 
~ XY ~na ex r~4ü::igqs a:·quationis. Sunt autem ra
&J.ices affi;madvre _qure jacent ad .partes reílre .A B 
ed quas re.Ha F I jacet a punéto F, & negativa: 
qure jacen t. ad contrarias partes fi modo habeatur 

' + r, & contra. fi - r obvenerit. ' 
. Hoc modo conílruuntur cequationes cubicre per 

Fllipfes & Hyperbolas d:itas: ~10d fi detur Parabo
. la, capienda efr B C a:qnalis lateri reéto ipfius. 
Dún puníl:is A, F, G, I & K inventis ut ante, cen-

. tro K intervallo K G defcribendus eíl: circulus, & 
Parabola ita applicanda ad Schema jam de.fcriptum 
(aut Schema ad Pambolam) ut ipfa tranfeat per 
J?-Unéta.hA-~ G;_& .axis ejus ipfi,'A e p"arallélus per 
p,unB:um' F, cadente vertice atl partes punéH i~liu·s 
f · ¡:id-quas p;u~~um B cadit a, purf~9 C. , ·;His it~ 
confl:itutis, ft perpendicula ab ejus o:ccurfibus cmn 
circulo demittantur·a9. lineam J3 C::, ·eorum dimidia· 
enmt radices requationis, ~onfitiJtmdz . 
• 1;. 



' 
' 

'·:Co1iftrué1io»e '"Jint.4rh_ ",; jji,. 
Jlr.t notes> qú~d robLfecul_!d~ ·requa.t.ionb t~~:"~ 

. hu~ dee~&l látus~ r.eélüm'.; Paiah.Q1~:i imnit:ur. nlplte:-:; 
rus binarius, hrec coníl:~élio evadet eadem cum 
ílla quam Cartefius attulit in Geometría. fua., prz
terquam qu·od l~n~amenta hic funt illorum dupli-. . 
CJ:l. 

Ha:c efl: coníl:ruél:ionuni r~gula genera.U~. Ve• 
rlµll ub,i problemata particularia ,proponuntur. 
confulendum ~fi: conílrufiionum formulis fim• 
pliciffimis. Libera enim manet quantitas n, cú .. 
jus aífumptione.., copj:huaio plerumque fimpljci .. 
or reddi pot~fi:. ,. Ejus r.ei . e~emplum unum , fub• 
jungó. : · 

Detur Elljpfis~ & _inter data~ liQ~as ·a &._h inreni~ · 
cnda: fint --du~ 111ed1re proport1ona!es.--S1t . earum 

• .4. ,; 
• ' XX b • • 

prima x, & a. x. -· erunt contmue, proporqopa,.., 
!l! { f t r~ "'' rb ~. ~ .. '"; ,r 1 .. ,., ··1 .- . '.> " «t ' ,, . 

' X~ - - <. , a. .... i -' ••. t :....' - ~ _1, J -

les, adeoque (l b ::;:; ...,..,,, feu x-3. ~ a. a h' á:nl.latfo ~n ; 
a "1 ~ " 

quam coníl:ruere oportet. Hic defuut termiµi p, 
& q, & terminus r eíl: aab, adeoque BA & AF nul~ 
- -.aab . . ..• • - . • . · _ 

la: funt, & FI eíl: -· Ut termmus nov1ffimus e• · 
nn 

vadat fimplicior aífumatur n = a, & fiet F l == y 
Deinde confirutl:ip i~a fe haqebit. · 

.(.,. .,_ .J.. ·'· ; 

, A punfio quovis A in re9~ quavis infinita A E 
cap~ A (:: " {l, ~ ad eaf de~ partes p1:1nEH A ca~e 
AC ad AE ut eíl: Ellipfeos latus refium principale 
ad la.tus tranfver(l,1m, , ,Tt]µi ;.n ,perpendículo A I 
cape A I = b, & ·A H ad tt I 'ut-efi: A C ad A E. 
Ci:>mplea~tu~ ¡ p~ra~lelograpvna J f.. ~K, HA E.·L. 
Ju~gantur LA, L,K . . Hui(fchenia,t'i iínp6n~tun 
f1~1pfis data. . Se:et . ·ea_ -r~élarn .A I. _ i!l pt}rifio g~ 
F1at L k ad L K ut Lg ad LA. Centro k iriter
va.U.o k g defcribatu1· circulus fecans Ellipfin iµ l~ 

•' . 

/ 

•• 



3] U 'App'enJi~' áe A!.quationum 
A:d"!A.E cfe~tt!ltur ptl'l'Cndicitluni~ x. fecañs H~ 
iif~s · ~ producaiuti i4 ad Y ut· fk TY~a.d T) fi .. ;' 
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cut LA ad Lg. Sic fiet + XY prima duarum me· 
d'ie ¡froportionalium x .. ·Q. f:: · l. ! • ., ·.• .I 
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~ag. 5 9. li1:1. 5 .. lege dupli ·.Q.!Joti. T Pag. 1) e,;_ 
1;,;: 16. E &.F. B·-151. lin. 3. ex .vigefimo oéta-· 
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